الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
وزارة الدفاع الوطني السنة الدراسية: 2016/2015 
أركان الجيش الوطني الشعبي دورة ماي 2016 
دائرة الإستعمال و التحضير 
مديرية مدارس أشبال الأمة 


إمتحان البكالوريا التجريبي 
الشعبة :رياضيات 
إختبارتي مادة الرياضيات المدة: 4 ساعات ونصف 
على المترشح ان يختار أحد الموضوعين 
الموضوع الأول 
التمرين الأول:(06 نقاط) 


فيما يلي الفضاءئم منسوب إلى معلم متعامد و متجانس 7:6 ::0) 
لتكن ( م) مجموعة النقط (ج :بر ) 14 التي تحقق (2+م) - ع زاجسر+ “)جر (احمم) جرتم حيث , 
وسيط حقيقي 


1. أ) برر أن (.م) مستو مهما كان الوسيط الحقيقي:,. 
ب) بين أن كل المستويات (,م) تشمل مستقيما ثابتا (7) يطلب إعطاء تمثيل وسيطي له. 








2-1+1 
2 نعتبر النقطة (1-:4)0:1 و المستقيم (8) الذي (11-+1) 4++-(0+ تمثيل وسيطي له. 
كم 


3. ليكن (0) و (5) المستويين المعرفين بالمعادلتين الديكارتيتين0 -2-1+22+3 و 
2-0+ج2+مو-ع2 على الترتيب 
أثبت أن (0) و( ) متقاطعان و عين تمثيلا وسيطيا لمستقيم تقاطعهما. 


4- لتكن النقطة (7)1:0:0.أ) أثبت أنه يوجد سطح كرة وحيد (5ى) ذي المركز, يمس كلا من( ) و(0) 
ب) أوجد معادلة ديكارتية ل5 . 
5- لتكن .5 مجموعة النقط (3:1:2) 1/1 الى تحفقق 0 - 6 - 2رررك + بورررك و2 - 2ج + تبر + غير حيث احم 
أ) أثبت أن (,ى) سطح كرة ء يطلب تعيين مركزه ,1 و نصف قطره 8. 
ب) عين المحل الهندسي للنقط ,/ لما «, يمسح 
ج) ناقش حسب قيم ,م تقاطع (,5) و (0). 
التمرين الثاني:(04 نقاط) ْ 
م و «وحقيفيان حيث م>م>0. 1 و(,«) متتاليتان معرفتان بل مح نر ؟ 7 - ونا و من أجل كل 


برلا را - برا ا 2 - ونا 

















1. أثبت من أجل كل طبيعي م أن رلا كك إلا > 0. 














2 أ) بين من أجل كل طبيعي » أن (,- ,)+ > ,..- ,.... ( يمكن استعمال النتيجة ده 


/ 7,21 - 
26 + 7 


حيث 0< و 0< م) 
ب) استنتج أن(ه-7)0- > 14 ما من أجل كل طبيعي 7 
3. أثبت أن المتتاليتين (,) و(,:) متجاورتان. 


4 فيما يلي نضع 2 -1 و 6-5 
بواسطة آلة حاسبة احسب ,,, ثم استنتج قيمة مقربة بالنقصان إلى 107 للنهاية المشتركة 
للك رن 


التمرين الثالث:(04 نقاط) 
نعتبر المعادلة 5-بره-+3:() حيث؛ ور صحيحان نسبيان. 





1. أثبت أن حلول المعادلة(م) هي الثنائيات (ر) حيث 864-1-مء 36-1<-ر و اء4. 


2 أ) اتكن ,» » وم ثلاثة أعداد صحيحة تحقق 0 أثبت أن (مر:«) حل للمعادلة (). 
8 -, 


ب) نعتبر الجملة اهم حيث , عدد صحيح. أثبت أن ,حل للجملة (5) إذا و فقط إذا 
-1, 
كان [23]24 -, 
3. تأكد أن 2015 حل للجملة (5) ثم استنتج أن 2015161 يقبل القسمة على 24. 


التمرين الرابع:(06نقاط) 
لتكنم الدالة المعرفة على 0 ب: 1-« م#-(#)ممء و م الدالة المعرفة على]م+: 0[ ب : 


دم 1-2-+ - («)ءٍ نسمي0 منحنى الدالة م ور منحنى الدالة م في المستوي المنسوب إلى معلم 
متعامد و متجانس 0 0. 








. 1 أدرس النهايات واتجاه تغير الدالةم . 
2 أثبت أن (2) يقبل مستقيما مقاربا مائلا يطلب تعيين معادلة له. 
3. أدرس وضعية(0) بالنسبة لمستقيمه المقارب المائل. 
4. أ) أكتب معادلة المماس (2) عند نقطة من (2) ذات الفاصلة» . 
ب) بين أنه يوجد مماس وحيد ‏ () ل (0) يشمل النقطة (2م1-:2 ما+1-)م 
ج) أكتب معادلة للمماس (). 
5. أنشئ (0) و مستقيمه المقارب المائل ومماسه عند النقطة م . 


||.في المستوي المركب المنسوب إلى المعلم 0 0 نعتبر التحويل النقطيء الذي يرفق بكل نقطة 
ذات اللاحقة - النقطة '/3 ذات اللاحقة 'ج حيث: 1-7(2+1)- ج 
1. عين طبيعةىو عناصره المميزة. ' 
2. نضع رخ + ع - ج و "رخ + ابرح اج حيث برء بوء “رو أعداد حقيفية. 
/ أوجد 'رو/ بدلالةرومر. 
ب) أثبت أنه إذا كانت (: :)14 نقطة من (0) فإن صورتها ("ر: )"3 بواسطة , هي نقطة منير. 








الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 

وزارة الدفاع الوطني السنة الدراسية:2016/2015 
أركان الجيش الوطني الشعبي دورة ماي 2016 
دائرة الإستعمال و التحضير 
مديرية مدارس أشبال الأمة 

إمتحان البكالوريا التجريبي 

الشعبة :رياضيات ٠‏ 

إختبارتي مادة الرياضيات المدة: 04 ساعات ونصف 


المووضوع الثاني 





التمرين الأول : (04 نقاط) 


(,»)متتالية حسابية متزايدة تماما على * 1 بحيث حدودها أعداد طبيعية . 








1) أ) تحقق أن : :2 - »+ » . 
ب )احسب ,// علما أن 150- بع + ن . 
2) نضع (يلا: )2601 - ك و (يلازن) لطم دور . 
عين العددين,» و.؛: علما أن 7-64 ثم استنتج أن 10- ي»-,»: . 
3 0 أحسب بدلالة م المجموع ,كحيث : ,+ ..... + يلا+ يلا ره - رى . 
ب) عين الأعداد الطبيعية 7 غير المعدومة حتى يكون ,25 قابلا للسمة على 15 . 
التمرين الثاني : (05 نقاط) 
في المستوي المركب المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (0:7:7) . نعتبرالتحويل النقطي 7 الذي يرفق بكل 
نقطة 34 ذات اللاحقة ج النقطة '34 ذات اللاحقة'ج2 حيث: 1(2+7-:7) -'2 .(72 عدد حقيقي و5 عدد مركب ). 
1)) عين مجموعة قيم 7# حتى يكون1 دوران يطلب تعيين زاويته . 
ب) عين العدد المركب 5حتى يكون مركز الدوران هو النقطة 4 ذات اللاحقة 1+47- . 
62 نضع : 3/.-7 و1+-5 حيث: :د ورر عددان حقيقيان. 
أ) أثبت أن 7 تشابه مباشر يطلب تعيين نسبته وزاويته . 
ب) عين العدد المركب ,ج لاحقة النقطة +« مركز التشابه 7وذلك بدلالة د وبر. 
3) نسمي 7صورة العدد المركب 5 . 
أ) عين (1)مجموعة النقطم بحيث يكون,: عددا تخيليا صرفا . 
ب) أنشئ المجموعة (1). 
ج) عبر عن ,: بدلالة . 
4) نعتبر النقط 4 8٠‏ و0 ذات اللواحق 1+47- رت »1 ,وج و :7« حج . عين العددان الحقيقيان و / حتى 
تكون النقطة 0 (مبدأ المعلم) مرجحا للجملة المثقلة ((4.2(:)8.,/(:)©3)) . 
5)أكتب العبارة المركبة للتشابه المباشر 5 الذي مركزه 0 ونسبته 2 وزاويته 1 . 


6) بين أن التحويل النقطي 705 تحاكي يطلب تعيين نسبته . 








التمرين الثالث: (04 نقاط) 

الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس [0:7::2) و7 عدد حقيقي . 

لتكن (,2)مجموعة النقط (27::) 14 من الفضاء التي تحقق : 4-0+م,+ ج(,-2)+نر- دم . 

1( بين أن (,ط)مستو من أجل كل عدد حقيقي +7 . 

)نين أن بحفيه الفيستزيات: نم :تفاط فى تقد الميسستقية, 4 :الات يلت رق نات وسيظ 1ه 

3) عين 7 حتى يكون (2) عموديا على (,5) ٠‏ 

تسود (27)0:1:1 من الفضاء . أحسب المسافة بين 8 و(2) . 

5 أ) ليكن 5) سطح الكرة ذو المعادلة : 2+225-2-27-3-0+ 22 . عين مركز ونصف قطر (5). 
ب)عين مسي ) التي تمس (5) . 








12127 
6) نعتبر المستقيم (5) ذو التمثيل الوسيطي: /+3-«أحيث اء: . 
1-,3--ج 


أدرس الوضعية النسبية للمستقيم (7) والمستوي (,2) . في حالة التقاطع عين إحداثيات نقطة التقاطع . 


التمرين الوابع: (07 نقاط) 
عق كن كل هدد مكتنقق جود قطان بت تعقو الدالةا , المعرفة على أصببط| بالسارة قوب لعفت عاك ا 
(,©) المنحنى الممثل لها في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس [,:0:7). 
الجزء الأول: 

1) أدرس تغيرات الدالة ير . 

2)استنتج أنة مين كل كل عدد حقيقي « موجب تماما يكون :ده > (2+1) ما . 

3) بين أن جميع المنحنيات (,0)تتقاطع في نقطة واحدة يطلب تعيينها. 

الجزء الثاني: ناخد كرو : 

1) باستعمال السؤال(2) من الجزء الأول» بين أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم / يكون 
1 

ا 


1 1 1 1[ 1 
2/)استنتح أنه مث ١‏ عدد غبر معد ل ا 1 11[ . 
)استنتج أنه من أجل كل طبيعي غير معدوم 7 يكون لي نر > ( + 02)1 


3 استنتج النهاية المع عايض . 
4) عين احدائيي النقطة «, التي يكون عندها معامل توجيه المماس للمنحنى(,0) يساوي1 . 
5) عين معادلة لمماس المنحنى ( 00)) عند عند النقطة نر ثم أنشئ (, 0©) والمماس. 

الجزء الثالث: لتكن والدالة المعرفة على 7 بالعبارة : |«|- (إندا+1)ها- (<)م . 
أ) أدرس قابلية اشتقاق الدالة م عند الصفر. 


ب) بين كيف يمكن إنشاء التمثيل البياني (,0)للدالة ماعتمادا على (0) ثم أنشئ (,©) في المعلم (0:7:7). 




















صفحة 2 من 2 


الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة الدفاع الوطني 
اركان الجيشس الوطني | 7 لشعبي 
دائرة الاستعمال و التحضصير 
مديرية مدارس أشبال الأمة 


السنة الدراسية:2016/2015 
دورة ماي 2016 
الشعبة :رياضيات 


الإجابة النموذجية لإمتحان البكالوريا التجريبي في مادة الرياضيات - الموضوع الأول 


التمرين الأول:(06 نقاط) 
1 - أ(,) مستو لأن الأعداد”70» 7+1 و 
1 +71 +71 لا تنعدم معا. 
ب-من أجل كل حقيقي 77 
) - ع لاجس نس جر زاجم) جرتم 
0 - 4 - وررك - كور سج د جوور ل ج “ور سد رذ عد روور1 سد عر 711 
0 -4-ج جبروح (4- ج )م + 1ج +ع ىر 
1-2-1-0 
0 ا 
:05-1 
ل 4+ج7--<-رر 


[عد وح عور 


| بوضع - ج نحصل على 





ع 1 4 +1 د نر 
2-1 
2-نختار نقطة من (4) مثلا (8)1:4:0 من أجل 0 -/ 


(©:7)0:5 ناظمي للمستوي (2) يكافئ 1 


مدع عدن | 
مر 
0)دع-4+8م| ب 20+48-0 

يعني 


حيث شعاع توجيه ([4) نجد 


ك0 

7 0دم-وبع 

إذن (5-:26:8-)7 بوضع 1- -5 نجد (1:1-:2)/ 
معادلة من الشكل 0 ع 0 + ج +22-3 بتعويض احدائيات 


دح +3 + لح 


م نجد 0 -2 + ج +:212-3 

3-(1:2-:1) و و و7 (1:1-:2) !و ,7 غير مرتبطين 
خطيا و منه المستويان متقاطعان. 
0 


نحل الجملة 
0 -2 +ج +:نز -21 


(22+3-0-+3- 
1 +ع -نر 

| بوضع /ع-ج نجد لإا ع 4 +36 نر 
-<ج2 


2- +1 








(<-37+4 


1-4أ- 0 كل - )01 


6 


ب- يوجد سطح كرة وحيد 3 ذي المركز 7 يمس كلا من 
1 و0 

معادلته 5د ث+ ”رج :(1-») 

5-أ-0 ع 6- 7زرر5 + روررر4ك د عور 2 - كج + كرو + تير 
6- 2ج + (وررد + بر)+ (سعر) 

و منه المركز هو (271:0-:78) ,7 و 6ل. -10 
ب-المحل الهندسي للنقطة ,./ هو المستقيم ذي تمثيل 
وسيطي 


7 








771 277 ع نر 
7-0 
إ(1ا+ )ذا 
56 5 


07 
- ((0)ن,) 
إذا ون 6 د اللخاتكذا يعني 6 < |(3)72+1ا 


1<م]. . 
يعني فإن ,5 و 0 لا يتقاطعان 
” 3- >ر,ر 


' 3071+1( ٠ 
إذا ون 6 اللخاكذا يعني 72>1 > 3- فإن ,لذ و‎ 


0 متقاطعان وفق دائرة. 


التمرين الثاني:( 04 نقاط) 

1-لدينا © - ولاو 5 - ,نا موجبان تماما لنفرض أن 

0 < بلة و 0 < ,ماإذن 0< ,ناعالء و 0< 5 
يعني 0 < ,,,# و 0 < ب ,,اومنه نستخلص المطلوب 
لدينا 76 > 4 يعني ,نا > ملا 


لنفرض أن ,لا > ,)1 إذن 


رع 1 

















م 


دم - [1لم 


و بما أن 0 < ,#2 و0 < ,«افإن 
ومنه نستخلص المطلوب. 


1 
-- ا < 
3-كل حدود المتتالية ( ,,/ ) موجبة تماما 


اله ارال 1 
2-1 ات الت حص قدو هينه ( ,,/ ) متزايدة على 
11ل برا ا 


4 








و منه ( ,1) متناقصة على 
بما أن من أجل كل طبيعي 7 أن 


(0-4) > 4ح رمد > 0) 


و0 - 26-0 ما فأن 0 - (,- /ا) متا 
إذن و متجاورتان 


4 - 3,3289965 ح به إذن 3,328 ح / 








ومنه (1+)8-(1+)3 
3 يقسم الجداء (8)7+1 و أولي مع8 فهو يقسم 
1+ 








يعني 1- 36 - 7 حيث [] 2 و بتعويض 7 في /2/ 
نحجد 1-8-1 
3+2 -[م, 


أستز, 80+7 -2 +31 يعني 


8+7 -1, 
3-8-5 و منه (12:7)حل للمعادلة (1). 
.0 5 جم 
[27]5م, 777+8-<1, 

ب- (2:) حل للمعادلة (2 ) حسب السؤال 2 أ) 

ومنه1-/2-8 و 7-3-1 إذن 

24-1 -2+(3+2-3)84-1 د 
يعني [|1|]24-->7 و منه [23]24 -, 
نفرض أن |2324 > م يعني 23 + /24 ح 7 

0 20 

(16-8)8#4+7-+غ24 -7-, 

| [2]3 2م 
0 
3-لدينا 32671+2 - 2015 يعني | 2[3 > 2015 
و 8<*251+7- 2015يعني |7]8>-2015 
يعني أن | 23124 > 2015 إذن [1|]24- > 2015 
إذن [1(”*]24-) ع 2015:6 
[1]24- 20156 أخيرا [0[24 <201516-1 
يعني أن 201555-1 يقبل القسمة على 24 . 








التمرين الرايع:( 06 نقاط) 
1-1 
ممح [1 سير - تج 1111 


معد - [*م- “مد -1) 0 صلا - )د صلا 
من أجل كل من 1- 6 - (د)'/ 
0 < ()"ثر على |+:0| و منه / متزايدة تماما 
0 > ()"ث/ر على |0:0-| و منه '/ متناقصة تماما 
0-(0)/ 









































التمرين الثالث:(04 نقاط) 2-بما أن0 - “© ممنا - ((1--) - د)ير ) سنا 
1-(1-:1-) حل خاص للمعادلة (2) فإن المستقيم ذو بميعاظلة [صييب تار هو .عقارب مائل 1[ 
إذن 312-83-5 و5-(1-)8-(1-)3 


3-من أجل كل حقيقي د فإن 0 < *6-(2-1)-(زع) ري 
و منه ') يقع دوما فوق مقاربه. 

4-أ-معادلة المماس 

1-ه- “+ (ه-م)(1- “)نر :1 


1- 2-210 - نر يعني 1- 7-2-2168 و 
المطلوب 


1- “+ “هم -م (1- “4 ) - :11 
جح يكيم 
1- “+ “هه (2 صا 1-)(1- “ه) -2م1- 
1- 6+ “من-2 1[ - 1 +2 م[ “م “م ع 2 0[ 
0 - “عع -2 صا “© يعني 0 ع (2-4 ط1ا) “6 


2 - ن 
2-1-2 -( :71 





1-11- بما أن 2/.-1-2| و 


2 + - - (:-1) وه فإن 


»0)0:-1( 

2-أ- 1+ج(1-])- تج يكافئ 
1+ زم +1-2()1)-ح برووع عر 
0 


0 بعلي‎ 
١-0-3 














الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة الدفاع الوطني السنة الدراسية:2016/2015 
أركان الجيش الوطني الشعبي دورة ماي 2016 


دائرة الإاستعمال و التحضير 
مديرية مدارس أشبال الأمة 

إمتحان البكالوريا التجريبي 

الشعبة : رياضيات 1 


إختبارتي مادة الرياضيات المدة: 4 ساعات ونصف 


الإجابة النموذجية الموضوع الثاني 


1)) 214 ح 27 + ريز + 27 - رلا ح ولا + ,14 ٠‏ 
ب) 150- يه+ + ب تكافئ 150 - ,3:2 ومنه 50 - م . 
ا 6 


0 ح ولا 
0 -7] 100-(04)0+5 
2) لدينا > ع !بالتعويض فى العلاقة نجد 

( ّ 3 0 ا 6 > 04 


(:)0012م 
0 (:) 0012م 
0 -111 


ومنه(2:3) - (0:5)و 20 - 4 وبالتالي (40:60) - (ىه: ,ه) 
الاستنتاج ؛ 10ح بلا - ولا - يلآا- رلا ٠‏ 
3 أ (2)85+5 > (ببركة+ )ار تدم + رلا + رلا + رلا ح رذق . 
ب) [0115 - ,25 معناه |0]3 > (م5 + 7)85 أو |0]5 > (م7)85+5, ومنه [0]3 > (2 +1), 
) [0]15>, [0]3 (855+50)» أو [0]5 > (م85+5)» ومنه [0]3 (20 +1) 
أي [013 > + أو [1]3 م ومنه ( لاء 6 / 1+ 38:36 © 11. 








1( 9 دوران معناه 1 مما ومنه 7-0 وزاوية الدوران هي [2]---0. 
ب) مركز الدوران هو النقطة (:1+4-)4 معناه :4 +1-- 9 ومنه 5+37--5 . 
/ 


2) من أجل: 3/. - :م و +ع -5 تكون 17+ +2 00" 
ا 


) 2-:- قل و[ع2]- د (:- 3ل.)يبه ومنه7 تشابه مباشر نسبته 2 واويته | 2-] : 


ب) لاحقة «امركز التشابه 7 رطس ارا ان 


3 نسمي م صورة العدد المركب م 8 
أ) ,ج عددا تخيليا صرفا معناه0 -:ر +[ 3/.-1) ومنه(1) هي المستقيم ذو المعادلة: 


0- برجم ز3.-1). 











ب) إنشاء المجموعة (]) : 


ام | | | آلا 
ل م | لما 
ا ]ل انا 
المأ ا 
الس 

اا 
ا 


7” 


ج( من اجل 0 - بر + :| 1/3 -1) يكون د1- 3/) در ومنه جرح وج . 
4) 0(مبدأ المعلم) مرجحا للجملة المثقلة [(4,2(:)8,(:)©,3)) 


معناه 322-0+ ,6 + ,ج2ومنه 0 -3:1 +6 +87 +2- وبالتالي *- - درو 6-2 . 


0 





0 


5)العبارة المركبة للتشابه المباشر 5 الذي مركزه 0 ونسبته 2 وزاويته 1 هي : 
| - 4/3 | داج 
6 لدينا اه -[:- 3/-)[:- 3/)ومنه 705 تحاكي نسبته 4- . 








1) لكل ناء م, لدينا (0:0:0) د( -1:2-:72) ومنه (,2) مستو ان كل عدد حقيقي 7 . 


2( 0 -4+ مم + ج (م - 2) + در - عر وم تكافئ 0 - (4- ج2 - بر ) - (1+ ج - )7:2 


5 دهم رمه حميع المستويات ص تقاطع فى تلن المساقيه 








' 0)-4-ج2-ر 
0 
2-2-4-0 
+ +1--ع 
تمثيلاة وسيطيا للمستقيم (4) : لاع+: +4+27 حمر 4:(ه) 
2-1 


3) (, م) عموديا على (” س) معناه (1:0- :2 عمودي على (71 1:2 102 


ومنه 1-0+»2 أي 2- - وو . 


4) لتكن 8 المسقط العمودي للنقطة 7 على (4) . 


1+1 حجتعر 
نحل الجملة م نحد 3 0 0 - ا ومنه 0 -71717 -(8(:2)) 04 ' 
21 3 33 


0 -3-ج +2 دعر 
5 / 0 -22-3-:2- 2ج بس #رود شير تكافئ 5  +)2-1(  -‏ (1-)+ 2 
ومنه مركز الكرة هو (717)0:1:1 ووونصفا قطرها كل . 


ب) (,م) تمس (؟) معناه ك/.- (2))5,(:2 أي كل. - - 


11 +1+)2-(' 





صفحة 2 من 4 

















ومنه0 - مم4 - 2,2 وبالتالي0 - مم,, أو 2 - م, إذن المستويان العموديان على (5) هما( )و (2). 
27 +1 عر 
+ +3-ر 

1-:3--2ج 


0 -4 + م ج (- 2) + نر روم 


من أجل > -, المعادلة لا تقبل حلولا في [ومنه () و (,8)متوازيان تماما . 


6) بحل الجملة نجد 571-7(1+3,1-1-0) . 








من أجل 0 المعادلة تقبل حلا وحيدا “3 -, ومنه () يقطع (,8) في النقطة 
0 ٍ 


جخسة اس تس ام 








17ر5 7- 1ر5 51-7 


ا ل 0 على أصببط-] 
بالعبارة: :ديم - (2+1دي )ما - («) ير . 

الجزء الأول: 

1 دراضة تيراي الدالة تر + 

كك - )ير 

2+1 


إشارة (:)' ىر هي إشارة «* م- . 


مم ح برعم -(1 0 - (د) ورسلا 





0 0 


- اه لكات |ررى») بين - (2) ير سخا 





2 من أجل كل عدد حقيقي :د موجب تماما لدينا 0 > () ير ومنه عريه > (1+تديه)ما. 
3 لكل |:| »» و2<0 لدينا 0 -(0),#رومنه جميع المنحنيات (,©) تتقاطع في 
النقطة (0)0:0 . 

التجزع القاقيذاخة. ديم :1 ) جامتعمال 3)قهدهره ندم )جا ومتعووضن * 0 


1 
0ت 1- 1)م1ا. 
له ( 6/+2)1 


صفحة 3 من 4 











1 >1[ - 2م[ 


113-122 > 0 
2 


11-11-00 


1 1 1 
حم.... بخ بخ +1> (سجل)ط ار ء 1 1[ 1 ٠‏ 
3 لدينا 71١‏ 3 2 ستنتج ان : مه[ ...1+1 + |وزر . 
1 





5) معادلة لمماس المنحنى ( 0 ) عند النقطة سير هي : 1-102 +2 -ح ( . 
إنشاء (©) والمماس: 


|| || ||| اسم | | اأ 
| | | | | | | | سما | ا" 
7 ل سيأ |0 
اك | | | را 
1ه )7 
لح  |‏ [ ال" 


الجزء الثالث: لتكن ع الدالة المعرفة علن بالعبارة َ ندا - زندا+1)ما- («) ع ٍ 


) ودلتخللقبو ونج تلق يون بو ود للتطلتا ين بالتتقرونر 


0- مجختير غ1 0جكثبوي 56 ميخو 1# 0جخبيي 


ومنه + قابلة للاشتقاق عند الصفر. 
ب) لرسم (,©) نرسم جزء (©) من أجل 0< ونضيف له نظيره بالنسبة إلى محور 















صفحة 4 من 4 











الجمبورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة الدفاع الوطني السنة الدراسية : 2015/2014 
الدورة : ماي 2015 
أركان الجيش الوطني الشعبي المادة : رباضيات 
الشعية : علوم تجريبية 
مديرية مدارس أشبال الأمة 





المدة: 03 ساعات ونصف 
الإمتحان التجريبي في مادة الرياضيات 
على المترشح أن يختار موضوعا واحدا 


الموضوع الأول 

التمرين الأول: (05 نقاط) 

نعتبر في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد متجانس (0,7/,7) النقطتين 4 و 8 لاحقتهما 4+21 - رق ١‏ 3-4 -وق 
| أكتب على الشكل الجبري ثم على الشكل المثلثي العدد المركب 82-84 . 

ب) إستنتج طبيعة المثلث 480 . 
()نعتبر التحويل النقطي # في المستوي الذي يرفق بكل نقطة 1 لاحقتها فى النقطة' /1 لاحقتها'ى والذي يحول 
النقطة 4 إلى 8 ويحول النقطة 8 إلى 0. 

| بيّن أن العبارة المركبة للتحويل النقطي 7 هي: 43+1+34- -'ق. 
ب) عيّن طبيعة التحويل 7 وعناصره المميزة. 
0 ا ) صورة النقطة 0 بالتحويل 7 . 
)١‏ إستنتج طبيعة الرباعي 4800 . 
اللو سويد ال ال ا 12> | 

أ من أجل 2+1 + فى ٠‏ نضع: لط ار لكاي 

ب) عيّن قيم العدد الطبيعي « بحيث ”7 عددا حقيقيَا. 

فلن 1 رك اسع ]نع لك تب 
التمرين الثاني: (05 نقاط) 

الفضاء منسوب إلى معلم متعامد متجانس (0,7,/,2). 

ليكن|,7) المستوي الذي معادلته : 0 - 6 - ج + ر + +2- ١‏ والمستوي| ,م) الذي معادلته : 0 - 9 - خ4 +20 -:. 
)١‏ أثبت أن : [,2) و [,2) متعامدان. 








2-7 
()ليكن (7) المستقيم المعرف بالتمثيل الوسيطي : 3-8 - 7 (468). 
ْ 1 - ق 


ثبت أن المستقيم (2) هو تقاطع المستويين |,) و[,5). 

) لتكن ,/1 نقطة كيفية من المستقيم (0) إحداثياتها (؛ , 1/,)21-7,31-8 ولتكن 4 النقطة التي إحداثياتها (1-,4-,9-) 4 
ولتكن / الدالة المعرفة على:9 ب: 411,3 - () / . 
| أكتب (4)/ بدلالة + . 


ب) أدرس إتجاه تغير الدالة / ؛ إستنتج قيمة للعدد الحقيقي ,/ التي من أجلها تكون المسافة 414 أصغر . 
ثم عيّن إحدائيات النقطة ,/1 - 1 . 
:) أثبت أن النقطة 7 هي المسقط العمودي للنقطة 4 على المستقيم (7 
)١‏ عيّن معادلة ديكارتية للمستوي (0) الذي يشمل 4 والعمودي على المستقيم (7 
التمرين الثالث: (04 نقاط) 
نعتبر المتتالية العددية ,؛ المعرفة على 7 كما يلي: © -/4 ومن أجل كل عدد طبيعي ”: ,لا / - به . 
حيث : + هو أساس اللوغاريتم النيبيري. 
ولتكن المنتالية ,“ا المعرفة من أجل كل عدد طبيعي 7 حيث :. ,لاما - ٠“‏ 
)١‏ || بيّن أن ,7 متتالية هندسية يُطلب تحديد أساسها وحدها الأول. 
ب) أكتب ,لا بدلالة ‏ ؛ ثم إستنتج عبارة , ابدلالة 7. 
«)من أجل كل عدد طبيعي +« ؛ نضع : ,! +... +,/ا +رلا - ,5 ؛ ال ا ا 
| أثبت أنّ : من أجل كل عدد طبيعي م : "لم -,م. 
ب) أكتب عبارة ,5 بدلالة « ؛ ثم إستنتج عبارة ,7 بدلالة /. 
:) عين نهاية المتتالية ,5 ؛ إستنتج نهاية المتتالية ,7 . 
التمرين الرابع: (06 نقاط) 
1) لتكن ؛ الدالة العددية المعرفة على ] ”+.! [ حيث : (1-+)-!4 -:2 - ”د -(:)م (حيث : م! اللوغاريتم النيبيري) 
(7) تمثيلها البياني كما هو مبين في الشكل المقابل . 
١)بقراءة‏ بيانية للمنحنى (]) ؛ عيّن عدد حلول المعادلة : 0 -(2), . 
) أحسب (2)ء ؛ ثم بين أن المعادلة 0 - (:) م تقبل حلا وحيدا » حيث : 2,88 > ه >2,87 . 
:) إستنتج حسب قيم : إشارة (:) وعلى | 5+,1[. 
[[) لتكن الدالة / المعرفة على ] + ا ل 
|,0) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد متجانس(/,0,7) . 
0 / طال ٠‏ وفسر النتيجة بيانيًا : ثم أحسب ()/, _ دملا . 
بيّن أنّ المستقيم [1) ذي سس ا او 
ألرس وضعية المنحني | ا 
) ا بِيّن أنه من أجل كل + من ] »+ .1 [ لدينا : 





ار 
ا 
؛) أرسم المستقيم [4) والمنحنى (,) (نأخذ: 3.9 -(6)/) م 
:) لتكن الدالة :! المعرفة على ] «+.! [ كما يلي : '[(1- :)»ا ] 0(2)! . 

| أحسب ()' 1 ؛ ثم إستنتج دالة أصلية للدالة على المجال] +.1[. 

ب) أحسب التكامل 4( | ؛ ثم فسر النتيجة بيانيا . 





بالتوفيق 


الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة الدفاع الوطنى السنة الدراسية : 2015/2014 
ّ الدورة: ماي 2015 
أركان الجيش الوطني الشعبي المادة: رباضيات 


المدة: 03 ساعات ونصف 





مديرية مدارس أشبال الأمة 


الإمتحان التجرببي في مادة الرياضيات 
ْ الموضوع الثاني 
التمرين الآول: (04 نقاط) 
نعتبر المتتالية العددية ,؛ المعرفة على ١1‏ ب: 9 -/4 ومن أجل كل عدد طبيعي 7: 3 - ,/1 
ولتكن المتتالية ,7 المعرفة من أجل كل عدد طبيعي 7 حيث:.6 +,ا - ,“ا 
)١‏ || بيّن أن ,7 متتالية هندسية يُطلب تحديد أساسها وحدها الأول. 


ملست 
2 - بيرلا . 


ب) أكتب , بدلالة « ؛ ثم إستنتج عبارة , ابدلالة 7. 
ع تعقو المجموعين:. .5و 5 حيبت ,ابي د لاس قرم وى راشيو ند ولاق زا كد وم 
أحسب 5 بدلالة / ؛ ثم إستنتج ,5 بدلالة 7. 
(إنعرف المتتالية ,0 ب: من أجل كل عدد طبيعي ‏ لدينا : (,7)! - ,40 (حيث : ,ا اللوغاريتم النيبيري) . 
| بين أن ,1 متتالية حسابية يُطلب تحديد أساسها وحدها الأول. 
ب) أحسب بدلالة , المجموع: ,0 +... + | /ا + ,"ا - ,3 ؛ إستنتج النهاية ١,‏ «ا! .. 
التمرين الثاني: (04 نقاط) 
الفضاء منسوب إلى معلم متعامد متجانس (0,7,/,2). 
نعتبر المجموعة | ؟) للنقط (ج, ,)1/1 حيث: 0 - 5 - ره - تي +ثر بسر . 
)بين أن(1) سطح كرة يُطلب تعبين مركزها وطول نصف قطرها. 
«)نعتبر المستوي (9) المعرف بالمعادلة: 0 - 2 - يي + 22 -+2. 
| حدد الوضع النسبي للمستوي(0) وسطح كرة | () 
_ بيّن أن نقط تقاطع المستوي(| ©) والسطح الكروي | ؟) هو دائرة يطلب تحديد مركزها ونصف قطرها. 
1) نعتبر 0 2) المعرف بالمعادلة: 0 - 20 -1+ ى ”7 +« (1-270) +2701 حيث 7 عدد حقيقي . 
|[4) المستقيم الذي يشمل النقطة (1,0-,0) 4 وشعاع توجيهه (2-,1,0)؛ 
2 يي ) محتوى في المستوي (,8) . 
221111111 ,2) مماسًا للسطح كرة|؟) 
ج) حدّد العدد الحقيقي ” التي من أجلها يكون المستوي [,, ا ب 


التمرين الثالث: (05 نقاط) 

في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد متجانس مباشر (/,/:,0). 

تعطى النقط 4 . 8 ؛ © ؛ 2 التي لواحقها 2- درق ١‏ 2 دوق ؛: 1+4- دمت ؛ 1-34 -وق . 

4,5 : 8,3 : ),-6 أثبت أن 2 هي مرجح الجملة المثقلة‎ )١ 
.| +2|- |] +1-1| عين مجموعة النقط /1 من المستوي ذات اللاحقة بى حيث:‎ )3 

:) أكتب العدد المركب 2-28 على الشكل الآسي ؛ ثم إستنتج طبيعة المثلث 807 . 
) || أكتب العدد المركب 94 42-83 على الشكل الآسي. 

ب) إستنتج أن ا يبظ 

:) إستنتج | ,,خ - ,| حيث ' 8هي صورة 8 بالتحويل /؛ ثم أحسب عندئذ مساحة المثلث '488 . 
:)لتكن النقطة © ذات اللاحقة ات - بت . عيّن العبارة المركبة للتحاكي + الذي مركزه © ويحول « إلى ©. 








التمرين الرابع: (07 نقاط) 

لتكن , الدالة العددية المعرفة على :9 ب: 277 -25, -1 - [ه)ع . 
)١‏ ا) عين نهاية الدالة م عند -٠‏ و 0+ . 

ب) أدرس إتجاه تغير الدالة [وشكل جدول تغيراتها . 
1) أحسب (0) ؛ ثم إستنتج حسب قيم + إشارة (:)؛ على91 . 
) لتكن الدالة العددية / المعرفة على :9 كما يلي : 77 + - 3 + + - ()/ . 

نسمي [0) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد متجانس (/ ,0,7) . 
| عيّن نهاية الدالة / عند - و مد . 

ا سي 

) أدرس وضعية المنحني [) بالنسبة للمستقيم [1) 
:) | برهن أنه من أجل كل عدد حقيقي : لدينا : () م -(2)'/ . 

ب) إستنتج إتجاه تغير الدالة وشكل جدول تغيراتها . 
؛) بين أن [,©) يقطع محور الفواصل في نقطتين فاصلتهما 0 و /حيث : 3- > م>3,5- و 1>ه0,5>2. 
7) أرسم المستقيم | 1) والمنحنى |,2) . 1 

:) | دالة عددية معرفة على. 91 كما يلي : اد رك - [) 1 . 

| بيّن أن من أجل كل عدد حقيقي : لدينا : م1 10 

ب) أحسب ())' / ؛ ثم إستنتج إتجاه تغير الدالة) وشكل جدول تغيراتها . 


بالتوفيق 


الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة الدفاع الوطني السنة الدراسية : 2015/2014 
الدورة : ماي 2015 

أركان الجيش الوطني الشعبي المادة: الرياضيات 
الشعبة : علوم تجريبية 


مديرية مدارس أشبال الأمة اللندة: 03 ساعية و هين 


تصحيح نموذجي للإمتحان التجرببي في مادة الرياضيات 
المووصوع الأول 











التهوييرة الأول 

لدينا: :4+2 رج و 3-72- بوج. 

11 الع ا هه 0 

4 
* عجر2 + -] 54 هه 218 و 1-اشثخقئ ومنه 5- ]مه - أومه- فتيفه 000 
2 07 و2 2 2 

ب ) المثلث 480 قائم في 8 اا ا 0 
2أ) نبين أن العبارة المركبة للتحويل مر هي : 1+3:7+ جب ح 'ج. 
لدينا: م+ رجه - ,رج و 5+ ب يه- رج ومنه نجد 4-7 و 1+37-م 00 شطظإ 
ومنه العبارة المركبة للتحويل 8 هي: [1+37+ عجن حاج. 
ب ) التحويل , هو دوران مركزه (2:1) ٠‏ و زاويته +2 00 
ج) 1+323-<مج 00 
د) الرباعي 4800 هو مربع ا 1[ [ز[ [ [ [ [ [ [ [ [ 11ا 00 
ه) مجموعة النقط 34 التي تحقق : |ج|-|4-27- | يكافئ: 01/4- 4/7/4 0 
و منه مجموعة النقط 314 هي محور [40] ا 

د الوا 
3-ا ) لدينا: ال 0 وهو الطلوب 0 0 1 

2-2-7 2-2-7 
-17- 00 
نا ) لدينا: ا (:-)- ث1 
17 حقيقي يكافئ 2# - م, مع 11ح / 000 
ده , 2 ده , 
ج ) لدينا: ر احكدة ومنه 1- - اقم 
1 يج 2 2-7 6 

وعليه : 2-1-0 عج)+ :(:-2-(2عج) ااا ا ا 2100000000000 
1) لدينا: 0 - (2:4-:1) يم.(2:1:1-) ,م” و منه (يم) ١‏ (,م) 01000000 


2 د/7 للح عن 


قال 0 / (1) هي تمثيل وسيطي للمستقيم ( (7) مع +21 4. 


3-ا) 12+ ه14 1442 - (م) مر 00 

ب ) دراسة إتجاه تغير / : 

4- :28 - (2)' / ا 1 
/ متزايدة تماما على لجس| و متزايدة تماما على امد 0 





من أجل - ,, نجد أصغر مسافة 4/4, هي 00 لأن ( ل - ()) "ر قيمة حدية صغرى ل / )...0.25 
لت ا ل 1 13 
كريط د 7 في في إحداثيات 14 نجد: طبه 01 0 ك1 
6ح 7 : وه 
1 .4.0 3ه ,د 06 1 ٠.‏ 
ه ج) بماأن الجملة 2 تقبل حلا وحيدا * - + فإن ( )> 1آ 0000 
سم 0 
ذا“ 2 |3 م 
. وبماان 0-(7] 4 0 411 و النقطة 1 هي المسقط العمودي ل: على ( 0.5......)2 
٠ 5 07 3 2 ٠‏ 5 
د)لدينا 5 4 هو شعاع توجيه ( 70 ) فهو شعاع ناظمي للمستوي (0). 
و منه معادلة (0) 31-0+ 7+ :3+ 2 00 
6ح ونا و ,انأل ح ران ف شاع ,ذا. 
عا م ا ا 1111 0 
و منه ( ,) متتالية هندسية أساسها 1 وعدها درن رحيه 00:75 
1 1 
ب) د" ا 
2 
11 
لام - 
5 6 ح- ,اا ا وكا لوطه فد ل اج لو ما ا الاو ا ا 2 1 
2 ) لدينا: ,> ات مو تعد وروت 21 


مك ار 2ك ار 0 
لس )د 01 ا 121*0 
7 2 
1 
٠‏ عبارة م بدلالة م هي 52 جح ثم مهمه مم مم ممم م 00 
ج) 2- ,ركنا و9 5م- رط فصتا ا ل ل 


التمرين الرابع: 
)1( لدينا: (1- 10 - 2-*: - (*) ع مع إصد :1 ع 1 


1[ ) بقراءة بيانية للمنحني ('1)نجد المعادلة0 -(+) م تقبل حلين متمايزين 0 
2) لدينا: 0 - (2) ع 00 
* بما أن مم مستمرة و متزايدة تماما على المجال [2.87:2.88] و > (2.88) .(2.87) 8 072 
وحسب مبرهنة القيم المتوسطة فإن المعادلة 0 -(+) م تقبل حلا وحيدا » في المجال |0.25...[2.87:2.88 
3 أقارة عام كسب قم من وتكصدة فى الجدر ل« التالي: 00000 
ص هم 3 ) 
خسف .كم م )ات مل نجه حم إشارة (*) م 
. 5 (1- :د) ص4 
1) لدينا: 2ل مستت 3 ورد 1 
(11) 0 +3- 2ح (ز2ع) ثم مع إومد:1اء ع« 
ن مد رع) 11101 ومنه المستقيم الذي معادلته 1- بر مقارب ل: (,©) 0215 
* مم+- (ع) “رصنا 0000 
2-أ) بما أن 0-|(3-ع«)-(ع) ]| مدنا فإن المستقيم ( ه ) الذي معادلته 3- ,- بر هو مستقيم مقارب 
مائل للمنحني (,0) بجوار (م+د) ل 0 


ب( لدراسة وضعية (©) بالنسبة إلى [4 ) ندرس إشارة الفرق بردرع) رو الملخصة في الجدول التالي... 0.75 





هيما كان عم عر لفن ١ ١.‏ -()' م 0 
(1- م 

ب ) إشارة (<)"' /, من إشارة (+2) 8. 

أي أن: #متزيدة تماما على كل من المجالين [11:2 و |م+:م] ومتناقصة تماما على [بم:2] ا 





وه جدول تغيرات م/ 0 





5) لدينا: | (1- ع)صا|- (+) م مع إ]ممدبا[ء د 
(1- 2 _ 


5-أ) ( )"م 2 2122120 
1 
* الدالة الأصلية للدالة م على ]ممه+:1[ هي الدالة هم المعرفة كما يلي: 
0+(1- د)ماك+ | (1 - 21+ 3+ - )7 00 
5 5 
ب ) 4ساك+ | (1- )ها |2 إل «)ماك+ | (1- )ما |2 + 12-28 |- 01 1 0 
2 


أي: 2 ماما+ [2 مل]8+ 1.5- ننه( 0 . و التفسير البياني لهذه النتيجة هي مساحة الحيز المستوي المحدد 


بمنحنى الدالة ثم و المستقيمات المعرفة بالمعادلات 2- ,, 56د يرء 0د بر 025 


الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة الدفاع الوطني السنة الدراسية : 2015/2014 
الدورة : ماي 2015 

أركان الجيش الوطني الشعبي المادة: الرياضيات 

الشعبة : علوم تجريبية 


مديرية مدارس أشبال الأمة اللندة: 03 ساعية و هين 


تصحيح نموذجي للإمتحان التجريبي في مادة الرياضيات 


الموضوع الثاني 
التمرييرة الأول 
لدينا: 9ح ونا 200-2262 7 66 + ,نم - 7 
1-أ مهما كان ,7 من 108: ا 007 ل ا 
وعه ار مكالة هندسية أساسها > - بن و حدها الأول 5- ور ل 
1 ْ 1 
لب 15 وو منثه 6 15 ا ا 
2 2 
7+1 1 
ج- ش ]01 ...لال ررح الي ا 1 
7+1 1 7+1 1 
4 + 67 - ماهم 1-4 قد هيد 5 0000 م«وإ«1 


2- لدينا: ( ) صاح ,ما 
أ- مهما كان 7 من 1 : 102 - , ملاح نر ما 








ا انا 
و منه )١,(‏ متتالية حسابية أساسها 2م1- - م, و حدها الأول 5ح و مار ا 
7+1 7+1 ٍ 
ب- [مهمم- عتسر 5 )-[«ه)- كس كلمن 0ه |- سب سرك 87 
- [م(2مع)- تكلس ليك دنا - ” ى دنا ا ا 


التمرين الثاني: 

1- لدينا: 2-32 ج+(2- )+ تعر 0 

ومنه (5) سطح كروي مركزه (0:2:0) «رو نصف قطره 3- 2/ و 0 

6 لدينا: 2 -<(2:م) 4 . 

بما أن م >2 فإن (؟) و (0) متقاطعان 0 2ب) التقاطع هو الدائرة (0) التي 


حعك قناوها 5 13711 المصن و كنا ا دين ون لس لسر دي رركن نا[ 


+2 - عر 
3- لدينا: الجملة ‏ 2-2-2 2 / (1) مع 1ء + هي تمثيل وسيطي (ه ) . 
أ- بما أن معادلة (,.5) محققة من أجل الجملة (1) فإن (,7)- (م) اا م 0 


ب- (,ص) مماس ل: (5) يكافئ 3-(,0:2) 4. أي من أجل 0- , 0 


2 05 211 
ج- لدينا: | 2- 7 لد 0 


وعليه نجد: ١‏ 0ك 


د اباد ورك قن مداه لمر 





2 
إذن 7 هي مرجح الجملة المثقلة (6-:1)4:5(,)8:3(,)0 0000 2.1.153 
2 ) |7 -]+ ج|-2+ ج| يكافئ 110 - 344 و منه مجموعة النقط 7314 هي محور | 0 4] 0 
أو المستقيم الذي معادلته -2+ ت«و+عن2. 
ْ 2ح ورج 
)دين 2 مح كختهظة ل 11110101010121 01 
ل 26 
ومنه المثلثن 807 قائم في 8 و متقايس الساقين ا ا 1 
. 
3 0 
5 3 يبب 0 
م>» م 


- 


4-ب ): من 4أ) نجد: لمتكيمة كا 


أي أن 2 هي صورة ©بالتشابه المباشر الذي مركزه 4 و نسبته 3 و زاويته 2 0 
ج( 2- |,.م ج- رجا و منه 2- "48 م 00 
* مساحة المثلث ' 88م هي 24 ل ل ا 
5) العبارة المركبة للتحاكي / هي: (م2- 04)2- ل2-'2 ا 0 دا 10000000000 


التمرين الرابع: 


1-أ) 1 -() م حمنا و مه - («) ع صننا ل 0 
ب) دراسة اتجاه تغيرات 8 و تشكيل جدول التغيرات: 25) 
“ع (4- ميهف )- رع)'ع. 00 





* من جدول الإشارة نستنتج أن: م متزايدة تماما على ]| و متناقصة تماما على إمع+ :1 -] ا يلا 
2 





3 ) “مر 3+ عر (ج) ر. 
أ) النهايات: مم - (+) “رحسناة و م - (م) “رصنا 0000 غ1 


ب) بما أن 0( #مب) يمنا فإن ( ,0) يقبل مستقيما مقاربا مائلا [4) معادلته 3+ م.- بر عند(مه)...0.5 


اراس ركد 0 بالنسبة إلى (ه) ندرس إشارة الفرق 7م ح م«( +«) /ر- («) 7 حسب الجدول: 
05 





1-5) («)اع- “معه- 1-75 رع)' / 0 
إشارة («)' / من إشارة (*) ع. 

ب ) م متزايدة تماما على [0:-][ و متناقصة تماما على إصع+ :0 | ا 0000 ط.إ؛2 
جدول تغيرات ثم/ اطغ« 





6 )بما أن م مستمرة و متزايدة تماما على [2-:3.5-] و 0 > (3-) #(3.5-) م و بما أن م مستمرة 
و متناقصة تماما على [0.5:1] و0 >(1) 0.5(7) /. 

فإنه يوجد عددان حقيقيان » و 6 وحيدان من [3-:3.5-[ و [10.5:1 على الترتيب بحيث: 0- (يه) / 
و 0-(6) / و ذلك حسب مبرهنة القيم المتوسطة 


وعليه المنحني (,0) يقطع حامل محور الفواصل في نقطتين (0:0) 4 و (0:) 8 0 
7)رسم (ه) و (,©) 





و#سسم .ا ثاثا د.ا وا .د .د .د .د .اود .د واه .د .د ود .د .د .د .د .د .د .د مد .د .د ه.ا مد مد مام ثامام د مد مامد م .د مامد .ا ها .6 ه. | 


و##سم ...د ...د ود .د .د .د .د .د ود .د وهاه .د .د .د هد هد .د ود .د هد .د مد .د مد .د .د مد .د مد ماهد .د .د مد مد مد مد 06م 66 م6.(/ 


2 


هدك 00 ) 


ل 





الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة الدفاع الوطني السنة الدراسية:2016/2015 
أركان الجيش الوطني الشعبي دورة ماي 2016 
دائرة الاستعمال و التحضير 
مديربية مدارس أشبال الأمة 
إمتحان البكالوريا التجريبي 
الشعبة : علوم تجريبية 
إختبارتي مادة الرياضيات المدة: 3 ساعات ونصف 
الموضوع الأول 


التمرين الأوّل (04 نقاط) : 

الفضاء منسوب إلى معلم متعامد متجانس .(غ , ,7 ,0) 

لنعتبر النقط (4)1,2,2 ؛ (8)1,0,1 ؛ (0)3,2,1 من الفضاء والمستوي (2) الذي معادلته 1 - ي والنقطة (ر هي 
[ ةولح وير 


المسقط العمودي للنقطة4, على المستوي|) ؛ و [1) هو المستقيم المعرف بتمثيله الوسيطي؛ 4/-4--17 ( 
3-1 








و(5) هو السطح الكروي المعرف بالمعادلة: .0 - 2-2-4-4 + ت2بر+ تم 
من بين الأجوبة المقترحة , اختر الجواب الصحيح مع التبرير: 


























د المستو 
العام حدر ستو ستو وريم اسه 
لت ام ايا 
وي" 
يشمل النقطة 4 بقطعه المستوي [م يقطعه المستوي م 
الكروي :| 


التمرين الثاني (05 نقاط) : 
|) نعتبر في مجموعة الأعداد المركبة ] كثير الحدود م الذي متغيره ىج حيث: .4-ج6 +2ى 4 - ثى - (ة)م 
| بيّن أن المعادلة 0- (ج)5 لا تقبل حلا تخيليًا صرفا. 
ب) عين العددين الحقيقيين» 7, بحيث 4 . [+خ4 + 2 -ق)-(ق)م 
:) حل في [] المعادلة: .0- (3)م 
«) في المستوي المركب المزود بمعلم متعامد متجانس (+ , / 0 . الوحدة . ,رن2 - ١|‏ ناا 
نعتبر النقط :0:8 التي لواحقها على الترتيب: 2 ديق 2 1-1 د وى و 12[ ذوى 











أقلب الورقة صفحة 1 من 2 أقلب الورقة 
































| أكتب 26-44 على الشكل الجبري , استنتج طبيعة المثلث. 486 . 
8-6 0 
ب) أكتب وق وى على الشكل الاسي. 
1 7 2016 1117| 
تحتق أن مو |3 +4177 


2 
1) ليكن, الدوران الذي مركزه لم ويحول 8 إلى. 0 
|| عين6 زاوية الدوران. / 
ب) أكتب العبارة المركبة للدوران 8 , ثم عين لاحقة النقطة 7 صورة النقطة © بالدوران. 8 
4) لتكن(/) الدائرة التي قطرها | 70] ومركزها النقطة 7 و (#) صورتها بالدوران. , 
أنشئ بعناية كلا من الدائرتين(0) و . ('4) 


التمرين الثالث (04 نقاط) : 


6 - ملا 
0 
00 4 4 2 ح6 1 
(,7) متتالية عددية معرفة على 1+ ,رق ع إن رق ١‏ ٍْ 2 


[) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي: , طٍ < ,لا 
ب) بِيّن أن المتتالية ( :) متناقصة تماما, ثم استنتج أنها متقاربة. 
) عين نهاية المتتالية .(,7) 

() لنعتبر المتتالية العددية (,) المعرفة على 1[] ب: .إل -,2)م] - ٠7,‏ 
| بِيّن أن () متتالية حسابية , يطلب تحديد أساسها , وحدها الأول. 
ب) عبر عن ,؟ بدلالة + , ثم استنتج عبارة ,7 بدلالة. , 
ج) عين ثانية نهاية المتتالية.١,)‏ 




















التمرين الرايع (07 نقاط) : 
الجزء الأول: م دالة عددية معرفة على [] ب: .5+1 1(6++2) - (2)؟ 
)١‏ أدرس تغيرات الدالة. م 
() بيّن أن المعادلة 0 -(م)ع تقبل حلاً وحيدًا بم بحيث: .]0,73-,1-0,74ع 0 
3) استنتج إشارة (:)م حسب قيم ,ر من [|. 
الجزء الثاني: / دالة عددية معرفة على []) ب: م +5 م (3-+2) - (2)/ ؛ وليكن |,0) تمثيلها البياني في المستوي 
المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (.(0,:,7)وحدة الطول. ) ,بن 1 
|) أحسب ()/ _صثل و (2)/ ستل 
«) بِيّن أن المستقيم [1) الذي معادلته: : - ر هو مقارب مائل للمنحني |,0) عند. (مد) 
1) أثنبت أنه من أجل كل »د من: [] ؛(2)م -("/ ثم استنتج اتجاه تغيرم/ وشكل جدول تغيراتها. 
ب) بيّن أن شح + 1+ م - (4)/ ؛ ثم استنتج حصرا للعدد. (م)/ (تدور النتيجة إلى 102 ). 
ج) بين أن المنحنى |,0) يقبل نقطة انعطاف 7 يطلب تعيين إحدائثييها , ثم أكتب معادلة المماس [7) ل[ .م) عند. 1 
4) أرسم المستقيم (4) والمنحنى. [,0) 
6 أ -عيّن العددين الحقيقيين م وم حتى تكون الدالة * مزم+مم)جاعم :م دالة أصلية للدالة * 2-3(6-)جرمر :رن 
على [ 
ب) أحسب ب: 2 المساحة (»ه)4 للحيز المستوي المحدد بالمنحنى [0) والمستقيمات المعرفة بالمعادلات: : - , 
4 + و .2 -: ( ©هوالعدد الحقيقي المعرف في الجزء الاول) 

















إنتهى صفحة 2 من 2 بالتوفيق للجميع 




















الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
وزارة الدفاع الوطني السنة الدراسية: 2016/2015 
أركان الجيش الوطني الشعبي دورة ماي 2016 
دائرة الإاستعمال و التحضير 
مديرية مدارس أشبال الأمة 
إمتحان البكالوريا التجريبي 
الشعبة :علوم تجريبية 


إختبارتي مادة الرياضيات المدة: 3 ساعات ونصف 
المترشح ان يختار موضوعا واحدا من بين الموضوعين المقترحين 





الموضصوع الثانى 


التمرين الأول: (04.5 نقاط) نعتبر ( , 17) متتالية عددية معرفة ب: 1- و و 2<" ومن أجل كل عدد طبيعي 
غير معدوم 29:7 ,322+ ,2 - ,.,ر حيث بن عدد حقيقي من المجموعة (1:1-10-[ 


نضع ومن أجل كل عدد طبيعي ,  :‏ 10ع3- ن لاح ,دا 
1) أثبث أن (,17) متتالية هندسية يطلب تحديد أساسها و حدها الأول بدلالة م. 


2) هل المتتالية (,17) متقاربة ؟ 
3 أحسب بدلالة ج وام المجموع  :‏ بح......ل+ بوبح ,وى 


4) عين قيمة العدد الحقيقي نس علما ان 1ت يق مما 


عدج مر 
-استنتج عندئد ,7 بدلالة م ثم بين أن (,0]) متقاربة. 
5) في كل مايلي نضع نضع 1-- م ومس أجل كل عدد طبيعي 7 : ومسي كا ماك ولاك 1 


12-2 


أ/ بين أن : ١‏ ,2 

ب/ عين أصغر عدد طبيعي /, حتى يكون 34> ,7 

التمرين الثاني(05 نقاط): المستوي المركب المنسوب الى معلم متعامد و متجانس (0:1:7) 

1) أوجد العددئن ,2و,7 الجذران التربيعيان للعدد المركب 2-2:./3 -7 ثم أكتبهما على الشكل الاسي. 
2 نعتبر النقط 4م, 8, © ذات اللواحق: 21 - ,7 , 1+ 3/.- ,2و :-3/.- 22 

| - بين ان 00- 8ل و عين قيسا للزاوية الموجهة [ 08:46). 


ج - عين لاحقة © مركز الرباعي )048 
3 أ- أكتب العبارة المركبة للتشابه 5 الذي يحول 4 إلى 0 و يحول © إلى # محددا عناصره المميزة. 


بد كوف أن 0ن 5 اكخا دس وساكار شيكة و أحد أقياس زاويته 7 


ج- نضع م التحويل النقطي المعرف ب : . 5ه كه 5 ح تر 


م رة 72 





عين قيم العدد الطبيعي , حتى يكون م تحاكيا نسبته سالبة. 


4) + عدد حقيقي, (2) مجموعة النقط )3 ذات اللاحقة 2 بحيث: /- 2 /زم+ : زه + : رام + 7 01/1 


| - أثبت أن مجموعة النقط 14 من( 8) تحقق العلاقة - 60/2 


7 عم 
4 
ب -ناقش حسب قيم العدد الحقيقي م طبيعة المجموعة (5) . 

التمرين الثالث (04.5 نقط): الفضاء منسوب الى معلم متعامد و متجانس ( 1:7:4:ه) 

نعتبر النقط: (3:2:1) 4 , (3:5:4) 8و (0:5:1) © 

1- بين أن المثلثن 480 متقايس الاضلاع 

2- تحقق أن الشعاع (1-:1:1) م" ناظمي للمستوي ( 480) ثم استنتج معادلة له. 

3- أدعين احداثياث النقطة © مركز ثقل المثلث 4760 

ب- عين تمثيلا وسيطيا للمستقيم (5) الذي يمر بالنقطة 2و يعامد المستوي (480) 

ج - نعتبر النقطة (+2-1:+4+1:++2). حيث + عدد حقيقي . عين العدد + حتى يكون 47-487 

د - عين طبيعة رباعي الوجوه 75480 حيث (4:6:0) 7 ثم أحسب حجمه 17 

4 - بين أن المستقيمين (47) و (86) متعامدين. 

5- أ- عين المجموعة (؟) للنقط /1 من الفضاء التي تحقق : 6 -|]7/7+ 776 

ب - عين الوضع النسبي للمجموعة (5) و المستوي (482) 

التمرين الرابع (06 نقط): 

لتكن م الدالة المعرفة على ]-+:0] ب: 1-(0)/ ومن أجل كل يرمن المجال ]مم+.:1:[0+ (:د ه21 -3) دح - :)7 

وليكن (,©) تمثيلها البياني في المستوي المنسوب الى معلم متعامد و متجانس [0:57) (الوحدة ع2 ) 


الجزء الأول 
1)) أحسب () “دنا ثم فسّر النتيجة بيانيا , ب) احسب (<)ر ذا 


22 أ) أدرس قابيلة الاشتقاق ل / عند 0, ب ) أثبت أن م قابلة للاشتقاق على المجال ]مم+:0] ثم أحسب (ر) /ر 
على المجال [0+:0[ , استنتج اتجاه تغير م ثم شكل جدول تغيراتها 

3 أثبث أن المعادلة 0-()م تقبل حلا وحيدا ٠‏ في المجال |مم+:0] , تحقق أن : 4,7 > م > 4,6 

4) أكتب معادلة للمستقيم (7) مماس [,0) في النقطة ذات الفاصلة 1 

5 لتكن الدالة م المعرفة على المجال إممد 0[ دب 0 22 -() “رح (عر) ع 

أ أحسب )م و (2) م ثم أدرس اتجاه تغير الدالة 'بم ,استنتج اشارة («)'م على المجال |مم+:0[ 

تناف درس اتجاه تغير الدالة م ,استنتج وضعية (,©) بالنسبة الى (7) 

ف اخلبة. زم )را اي :زر )وار 

الجزء الثانى 


1) عدد طبيعي غير معدوم باستعمال التكامل بالتجزئة أحسب لدم[ ” ع | - م7 بدلالة م 


المسسيين .ذا السادلقن:. دين وص اتن لحف دبك تنا 
1 


11-100 


الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
وزارة الدفاع الوطني السنة الدراسية:2016/2015 
أركان الجيش الوطني الشعبي دورة ماي 2016 
دائرة الإستعمال و التحضير 
مديرية مدارس أشبال الأمة 


البكالوريا التجريبي 
الشعبة : علوم تجريبية 
التصحيح النموذجي لامتحان البكالوريا التجريبي في مادة الرياضيات الموضوع ايأ 


التمرين الأوّل (04 نقاط) : 
ا ااا 0 ةي 022222221212111 


) هي تمثيل وسيطي للمستقيم (80) لأن إحداثيات 8 تحقق الجملة 








2 +3+17-1- 
المستقيمان[1) و(80) متقاطعان لأن شعاعي التوجيه غير مرتبطين خطيا و /2-/-4- 


1 
' 20 
ا 8 0 و (500) 0 كاك (4:1-:3-) 1/ 





التمرين الثاني (05 نقاط) 


| 1) لنفرض أن 0- (خ)2 تقبل حلا تخيليا صرفا هو نه حيث ]1ه . 





ا 5-4-0م4 00 
وبالتالي نجد: 0 -4- نم6 2مك + 3ن يكافئ: ِ ا وهذا مستحيل. 


0 - ه6- مه 
إذن: 0- (خ)م لا تقبل حلا تخيليًا صرق ا اي اا ا 10100000000000 
[2-2+2 )2 -ى)-(ي)صم ب) ا ا ا ا 
0- (ج)م ع) يكافئ 2 - > أو (2-0.......)1+ 22-22 ا 
لنحل : (1) '(:2) -8 وبالتالي المعادلة (1) تقبل حلين مركبين مترافقين هما:. 7,-7,1:+1 0 
المعادلة 0- (ج)م حلولها هي: 2,1+7,1-7 210000000؛ 
ل 4 ع | 2) ومنه ع2 + -[46 48 والمثلث 80م قائم في / ا 
4 55 -5550 و مه و م و لا 
0 20 2016 137 
ا را لا _- [ع23/. + لضة) 010 
0 


أقلب الورقة صفحة 1 من 4 أقلب الورقة 








/ 3) تعيين 6 زاوية الدوران ؟.. 
لدينا : (يج- 0 م ومنه [-ح نل. 


إذن 2 + كك - (ه)عنه - 0 : 7 0 غ21 
ب) العبارة المركبة للدوران م هي: 2+27+ جح 'ج 2) 
3+7 وج ا ا 000001 


4) الدائرة (م) مركزها (1:0) 1 ونصف قطرها] 
والدائرة (/#) مركزها (7/')2:1 صورة ,7 بالدوران8 ونصف 
قطرها لأن الدوران تقايس 1000 





التمرين الثالث ١‏ 4 تقاط) : 


| 1) لنعتبر الخاصية (7) م هي0 < ,+« : . 
٠ )0(‏ صحيحة لأن 6< ىن و ط<6 8 1223210 
٠‏ نفرض (2)7 صحيحة مع 0 < + أي: نفرض ! 
«نبرهن أن (1+م) م صحيحة أي: نبرهن أن:: ال <,, ,لا. 


اه ٠‏ أ 1 1 1 
اي: نبرهن ان ل < ل + ,»ل . 





ومنه (2)7+1 صحيحة ذة0ة 0 21000 

ب نبين أن (.) متناقصة تماما مهما كان : لاء 7 (- 7ج - ل + لاحك ح راح رلا 

يما أخ )ا متناقصة تماما ومحدودة من الأسفل بالعدد ! فإنها 

مشارد ب ب ل ا 

ل - ,حصنا ج) ©0984 ح"حخآآه99090909931313442 ل وه يم 


) لدينا: إل -,2)ما - ,7. 
ع م 3ما-ح ,دنم ومنه |( متتالية حسابية أساسها 103- - م وحدها الأول لك م| - را ...0.75 





- 1 : مهما كان‎ /١ 

ليك 1[ + 3 م[ وب ع ,ندب) ااا ااا 0000000000 غ1غ21؛ 

«لدينا: لي ,- "م ومنه: ل اس ٍ ا ا اا 0 
ل ,امنا ج) وهي النهاية في السؤال 1-ج ) 0 


9 
2 2 


التمرين الرايع (07 نقاط) : 
لدينا : 1+ * 2+1(6)-(عا)ع. 


) دراسة تغيرات ع . 
مه - (*) م سنا )*(-1٠+٠ ٠‏ م حصنا 00 
«اتجاه التغير : 
* 2«2+1(6-)-(«)'ع ااا ا ااا ا و21 
صفحة 2 من 4 


_ 0 1 ؟ 
من جدول إشارة (2)' م نستنتج أن: م متزايدة تماما على | ومتناقصة تماما على |ممد, ل 0 
ار ار ا 0 





«) بما أن الدالة م مستمرة ومتزايدة تماما على [0.73-:0.74-] و0 > (0.73-) ع <(0.74-) م فإنه وحسب 


مبرهنة القيم المتوسطة فإن المعادلة 0 -(2«) م تقبل حلا وحيدا ه حيث |0.73-:0.74-[ء به 0 
1) جدول إشارة (+) م على 7 ا ااا ااا ااا ااا 0000 





الجزعء الثاني: 
لدينا:. عر+ * 3(6- 22-)-(2) 01 





مم - | 1+ خم زقسية-) اند دنا - (:) / يسنا 1) و معد - (ع) [طلل ل 
1) بما أن: 0-[ «-(») /] منا فإن المستقيم (4) الذي معادلته :رح بر هو مقارب مائل ل: (,0) عندمم+ ....0.25 
/ ) لدينا : ع © -1+ -176+ 22 )-(2)' 1 0 
٠إشارة‏ (:)'/ من إشارة (+) م كما هو مبين في جدول الإشارة الكألي:........................ ...0.25 
0 5 2 
+ 0 كك ( 2" / 
من جدول إشارة (2)' / نستنتج أن: م متناقصة تماما على| م :مه-| ومتزايدة تماما على |مم+ :يد] 0 








ب) نعلم أن : 0-(ه) ع يكافئع: (1+يم2)-- ثم اا ا ا ااا 21001 
لدينا كذلك يع + ات !- - (يم) مرء وبعد التعويض نجد: لج + 1+ - (»)/ 00.25 


شه صفحة 3 من 4 


011 -4,08 > / استنتاج حصر للعدد : (يم) م بتطبيق قواعد الحصر نجد: 3,89- > (به)‎ ٠ 


ع) لدينا: (*)'م-(+)”/ ومنه إشارة (*)”م من إشارة («)'ع حسب الجدول التالي 9995 12 
| 0 3 (*)" / 
«بماأن 0-(+)”م من أجل ل -: ويغير إشارته فإن (,0) تقبل نقطة انعطاف 4+خه ' )1 002 
٠معادلة‏ المماس( 7) عند النقطة , هي: .3 -+(1+ 2)-, *10( 
إ)رسم (4) و (,0)) 232311100000 





5) لدينا : “ ء(طجعه)-(ع)8 و *ه(3-+م)- (ع)!. 
/ تعيين م و م بحيث: 7# دالة أصلية ل: 7 لدينا: ()5د(ع)'# يكافئ: *ء(2-3-)- > ه(ه+م-هم-). 


ومنه: 0-2 و 5-م وعليه فإن * 2+5(6) - () 17 ذختا ا ا ا 00 
لتك - :ج(0) نر -مد) | - (يم)م 000 
6 


إنتهى لماه 


الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة الدفاع الوطني السنة الدراسية: 2016/2015 
أركان الجيش الوطني الشعبي دورة ماي 2016 
دائرة الاستعمال و التحضير الشعبة : علوم تجريبية 


مديرية مدارس أشبال الأمة 
الإجابة النموذجية للموضوع الثاني لإمتحان البكالوريا التجريبي 
مادة الرياضيات المدة: 3 ساعات ونصف 


التمرين الأول:(04.5 نقاط) 0 5 0 
-1- من أجل كل عدد طبيعي 77 : [ فل -)ع م تال زوه[ مقس إيه- (65:3] 
نر ال 2 ح 


2 40 ره 
لهذ - ,301 + 0 
ب 27/7 +4--- 
)0 | 2 








0 ع ( ,3011 - 7+1 


اه )7 متكالية هتسيية أسناهنها” توت :و حنها الوك 2-0 -ح وا ب - بماأن ') معد () ففان ')8 /2) معين 
امن الول كن نجه كظزبطي رزو :"تر زو ديت ا ل تلك ومنو 


هك -- سنن اد 


د 0ح ,نا ج11[ لأن (1> ينم >ه1- و 0عديم) ومنه (,7) متقاربة ْ 2 2 2 
30 -2_ 0 را مكرورم 820 
8 لعي ده كيم 36 


500 يد 5 1ل[ معناه - - 0 أي 0 ومنه 3, هو التشابه المباشر الذي يحول النقطة //ا/ ذات اللاحقة2 /يى الى 
* مبجم 4 0 +1 


-3- (*"(يم-) 0 


النقطة #/لأرذات اللاحقة / بحيث 


3د ., ., 1 32 
نسبته كت و أحد أقياس زاويته-- ومركزه النقطة (6 
3 7 


20 ,ري ومنه من أجل كل عدد طبيعي 78 : سب- 05 ١‏ د قاد قاد و أحد أقياس زاويته 
3 3 
ا 00 _20 1 
َ ا ارا | 1 2027 
-ج يكون '/ تحاكيا نسبته سالبة.اذا كانت زاويته [ أ ح ع/ / ج7 ع/2 + ج7 
أي أن * لاء ين / :20 - ,م 
4-أ/ ع - * 21 + * 1[ + ”* 11م + * 0[/1) تكافئ 


2 
/ - [2)30627+ 20607 + 2 4221/1 ومنه 0 4 درره 
4 











-ب-لدينا1 - 06002 ومنه اذا كان 8 > ع/ فان 2 -<([8) 
000 اذا كان 8 -ت /فان [142 - (28) 
ب/ 35 > 2 معناه 4 3 > > 3معناه اذا كان 8 م 2/:( جر) هي الدائرة التي مركزها «> ونصف قطرها 8-//ل. 
0050م ) موحد كوي 103 اوس امشب ع | بورق الكالة ور 5 ووتقاط ْ 
طبيعي هو (1)0- 7/7 0 0 3 
التمرين الثانى: (05 نقاط) -1- لدينا 5 سم :| 1463| 0 حم أي : 
9 ره دير 3 0 < 
لالح و وك ا وا ايملع" فرك ارب ادال وي ع ررح اج ورك وري ويك اميت 0( قر متقين لأفلا 
3 - وخ | -0-2- ظر4.هم و0 - 7.40 ومنه #شعاع ناظي ذ (24786©7) 
و2 نايك ذاياكت 2 0 -4- ج- «و + عن معادلة للمستوي (4/)0 ) 
! 0 ال ا دري اذن (2,4,2) 00- 
كيه 0 رك ير 
3" ره- برج ان 88-06 تمثيل وسيطي للمستقيم (4) ,8ج 4 4+ 4ح تر 
م 


#التساكلة للسق )0 مماس [,00)) في النقطة ذات الفاصلة 1 هي : 

















ج ” 48 - ” كم معناه 12 -112-/- 2 ب 1 0)05) 
2- (1-+-2)+ (2-غ+4)+ (3-++2) ++ م2 د بر:زم) 
ومنه نجد 2 - 2 أو 2-- / 2 
دمن أجل 2 ح / نجد 7/ منطبقة على 7 أي 86 - 0 4- 8م - جم و | 5/ م معرفة و قابلة للاشتقاق على ]00+ :0| ولدينا: 
0د رلى. ك4 اذن 24860 رباعي وجوه منتظم. 2-(2) 6ر- (ع«) ع 
مساحة المثلث )41 : ني . 9/6 _ مماعم. 1- 5 م معرفة و قابلة للاشتقاق على إمم+ 0[ ولدينا: 
١ 5 4‏ | 

| - - (2) رح (2«) م ومنه »و تقبل قيمة حدية عظمى 
- عوو ”3 هي 0 عند 1- عر اذن من أجل كل © من |مه+:0[ :0 > (2) 8 
لأن 7) هي المسقط العمودي ‏ 2ل // على للمستوي (60) اذن 


9-2 
لل‎ 14 ٠-7 
2 


)25 


)25 


حيث 4 منتصف القطعة | 00 8] ومنه ١1707‏ ىبري 5: 


ذا عم زور 


)05 


)05 


4 2 





1 3 
9 4 00 0 مم أي - )5 7/١‏ كر ومنه 
1_- قي المنحنى يقع فوق المستقيم ( (1 ) في المجال |0:1[ وتحته في المجال 


( 4/1180 |مه+ :1| ويتقاطعان في النقطة ذات الفاصلة 1 انن [,©) بقل ككل 025 








- 6 - |:317+ 7716| معناه 3 - 111/ حيث 7 منتصف القطعة انعطاف هي (1:7) / 5ه-65)/ 025 


| 0017| ومنه ( 5) هي سطح الكرة التي مركزها (3:5:1) 1 

ونصف قطرها 3 

ب-بما أن 5 4-ل-ة ةا روووي ,4ن و3>3/. 
3/. 


فان (5) و المستوي ( 480) يتقاطعان وفق دائرة. 
التمرين الرابع(06 نقاط) 





1/1-1 0 رخا ونه 1 تموة كك أو 2 بدك ا ل ره 01 - 00 


نقطة توقف سه 122000 ا 22 205030 


ب- مم ح- ) 1 /1 110[ ا ا ل 1 00 25*00 | 7-4 3-006 


2-ا/ م )0( كرح زر ع) 1 57 اذن 1 قابلة للاشتقاق الع ا ا ل ا 1 بص اي ا ا واسسام ل 2 


١ 1‏ 
[ْ -1/ نضع: 163 - (2) 17 ومنه - - (<) ا 
وبماأن كر قابلة للاشتقاق على |050+-:0| ( كونها جداء و مجموع دوال قابلة 1 


للاشتفاة على |0م+ :0[ ) فان /ر تقبل الاشتقاق على إدم+ :0 | * د - (ع) / ومنه 5 (ع) 7 
من أجل كل ]2 اا ااا 0 -1) 2م عد جار 


05 


1 1 
0 ماجتد 1 
0 )7( 0" 





تطبيق مبرهنة القيم المتوسطة على المجال ]م+:0] ثم على المجال 
[4.6:4,7] و (0,05-- (4,7) :44 ,0 - (4,6) /) 


ا بط د 4 + 2 -(ع) 7 |4- 


4 7 
0 2,3 7 27 





1 
ح (ج7) 4 11111 
0 6 


مه 1ر7 








0-5 . 
.هه م وم لج م مم ع إلاسدح سه سم مب بوسيوي مم بم وود د سس ويب بص ست جرس وس صصووييوييات مدن موردب وي مس عوسيب ويس جسم جمس بوصو وجي جيم اسيم صم مي ١‏ ل يفا سس ما ممصا لد 


الجمهورية الجزائرية الديمقراطية_ الشعبية 


وزارة الدفاع الوطني ْ السنة الدراسية: 2017 - 2018 
أركان الجيش الوطني الشعبي بكالوريا تجريبي 
دائرة الاستعمال و التحضير المدة : 4 ساعات ونصف 


مديرية مدارس أشبال الأمة 


الشعبة: رياضيات . اختبار الرياضيات دورة ماي 2018 


على المترشح ان يختار أحد الموضوعين التاليين 
الموضوع الأول 
التمرين الأول (5 ن) ظ 
المستوى المركب المنسوب إلى معلم متعامد متجانس (,0:26) 
نعتبر النقط 8٠.4‏ و 0 ذات اللواحق 2 - ,رج ٠‏ 4لل؛ ++ - وج و ,١ت-‏ .: .على الترتيب 
أ) 1) أعط الكتابة الأسية للعدد وج ثم للعدد 2ج 
2 بين أن النقط 4رء 8 و ) تنتمي إلى نفس الدائرة يطلب تعيين مركزها و نصف قطرها 
3) أنشئ النقط 4رء 8 و © ثم عين طبيعة الرباعي 08/40 . 
4) عين ثم أنشئ المجموعة (8)للنقط 84 من المستوي ذات اللاحقة ج حيث 
ب( 7 التحويل النقطي الذي يرفق بكل نقطة 1# من المستوي ذات اللاحقة 2 وتختلف عن النقطة 4, بالنقطة ' 74 
39- ْ 


ذات اللاحقة 'ج حيث لدج 
يدج 


2-م|- نا 





1 حل في تجدوعة الأحدا الور كية © النعائلة كه أستلتم صورتي #ر مي © بالهويل 7 
ظ 0 


2) © مركز ثقل المثلث 0/48 ٠‏ عين ثم أنشئ النقطة "© صورة النقطة © بالتحويل '7 


011 _ 
17 م 


التمرين الثاني (4 ن) 


1 076 متتالية حسابية حدها الأول 5 - 4 و أساسها 0.4 


3) أ) من أجل كل نقطة 14 تختلف عن 4 بين أن : 70 





2(/ أحسب قيمة المجموع : 4 لي له ره + يم ح إل بدلالة م. 


3) إذا كان مجموع خمسة حدود متعاقبة من (,) هر 2025 فما هو الحد الأول من هذه الحدود 





ب - (,م) متتالية عددية معرفة على 1" كما يلنى:.: (8' **اج ير( +م 2) ديم 
1) عين تبعا لقيم العدد الطبيعي ,, بواقي القسمة الإقليدية للعدد ”2 على 7 
2) عين قيم العدد الطبيعي م, بحيث يكون باقي قسمة ,« على 7 هو 3 


4 00 2 
3 ون بلك نج نوين أجل كل سطيعيع + 1312301 ريف 1)» يي ل 
م ا 


4) أستنتج قيمة الجداء _«*ا...»ا رد »ا ىه - م بدلالة م . 
التمرين الثالث_(4 ن) 
عمر و حمزة راميا قوس» كل منهما يسدد سهما نحو هدف مقسم الى ثلاث مناطق (4 - 8 - 0) 
نفرض أن كل رامي يصيب في كل رمية منطقة واحدة و واحدة فقط. 


لطت ان + ##غمالات إطتبةا ارايت غمر المتاطقن (يدع - على الترتيب ام 


- إحتمالات إصابة الرامي حمزة المناطق (4 - 8 -)) متساوية. 


1) الرامي عمر يسدد سهمه ثلاث مرات متتابعة : 

أ - ما احتمال أن يصيب في كل رمية المنطقة ( 0) ؟ 

ب - ما احتمال أن يصيب المناطق (4, - 8 - ©)بهذا الترتيب ؟ 
ج - ما احتمال أن يصيب المناطق (4 -8- 0)؟ 


2) نختار أحد الراميين مع العلم أن | حتمال اختيار الرامي عمر ضعف إحتمال اختيار الرامي حمزة. ظ 
| في حالة تسديد رمية واحدة. ما احتمال أن تصيب هذه الرمية المنطقة (0)؟ 


ب - علما أن رمية واحدة قد سُدّدت و أصابت المنطقة (©)» ما احتمال أن تكون هذه الرمية للرامي عمر ؟ 
التمرين الرابع (7 ن) 
/ دالة عددية معرفة على |4-!-م يب: +ع ناس 2-(2+ع) -(ع) / 
و (0) تمثيلها البياني في مستو منسوب إلى معلم متعامد متجانس (/,0:2) . 
6 أحسب (عد) ر ,ذ/ و (عد) مم11 ثم أدرس إتجاه تغير الدالة 1 و شكل جدول تغيراتها. 
0 5 2 
2 أثبت أن (0) يقبل مماسا(7) معامل توجيهه 3- ثم أكتب معادلته. 
3) أدرس الوضع النسبي للمنحنى ( 0)بالنسبة إلى المستقيم ( 8) الذي معادلته »د- مر. 
4 أثبت أن المعادلة 0-()م تقبل حلا وحيدا 4 4 حيث 2 -)ه2 3./ - 


5) أرسم (7) و (7) ثم أنشئ المنحنى ( 0). (علما أن( )) لا يقبل نقطة إنعطاف) 


الصسقدة 2 من 6 


( أ( باستعمال المكاملة بالتجزئة عين دالة أصلية للدالة (7+ 2 ) راحم ع ٠‏ وم على المجال أمدك م والتي 
تنعدم من أجل (/ ع م : 


ب) 4 عدد حقيقي حيث - < 2-4 أحسب (2) ؟. مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى ('0) والمستقيمات 


3 ب 3 هَّ 9 ٠‏ 
التي ميحد 6 - عد و 0م - أحسب )2( 8 


2 


سم به للب ب ار 7002372 





3 
+-د(غع) عم 





8 يم دالة عددية معرفة على |1-4-م لبس 11 +«د2182- م 
5 : 1 ا 00 7 
5 برهن أن المستقيم ( 5) الذي معادلته --- - عر محور تناظر للمنحنى ( ,©) الممثل للدالة م 


- إشرح كيفية إنشاء المنحنى ( ©) إنطلاقا من المنحنى ( ©) ثم أنشته. 


ب تمسيء ممسميي ص قمعم اسلو خف صم ١‏ 2 


الصفحة 3 من 6 


الجمهى, ية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 





وزارة الدفاع الوطسني ظ السنة الدراسية: 2017 - 2018 
أركان الجيش الوطني الشعبي بكالوريا تجريبي 
دائرة الاستعمال و التحضير المدة: 4 ساعات ونصف 
مثية كاين امال اله 1 
الشعبة: رياضيات اختبار الرياضيات دورة ماي 2018 
م ا ااا اا ااال ا الال اي سسا 

الموضوع الثاني 


التمرين الأول (05 ن) 


تتبن العجد المركيه .> 
7-ج 





<(1)2 كديا > ارعاج 
|) 1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة :5 - ()7 وليكن , حل هذه المعادلة. 


و كفي إن أغلو لكر رزوالل موقن كل الفلا الطريمي ,ر : 27 ع كت . 
3) عين العدد المركب ,ج بحيت ,7 - (,) 2 و[ع«2]ك -[(,)ط ]عه ثم بين أن (:-7) 21# - رج . 
4 برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي م فإن ”27 + ",مج حفيقي. 
1( المستوف السركب متعيوي إلى متام عتعامد متجاليلة | اوور 0) 
نعتبر النقط م عر .ع »ء ور و يق ذات اللواحق 7 » مءضبمء ,2 -2- و 2 على الترتيب 
1) * أكتب العدد عقسم على الشكل الجبري ثم على الشكل الأسي. 
2-7 
* أستنتج أنه يوجد تحويل نقطي يحول النقطة إم إلى النقطة/ يطلب تحديد عناصره المميزة . 
2) لتكن (9) مجموعة النقط 16م المستوي ذات اللاحقة ج حيث 2 © /,/25 + 5--[ ()ع ]مم 
* تحقق من أن النقطة ©) تنتمي إلى المجموعة (5.). 
* أعط تفسيرا هندسيا ل [(1)2 ]ع4 ثم عين المجموعة (5.). 
التمرين الثاني (04 ن) 
النصداة هتسوت إلق معلم مقكامد متجانس ( 6 ,تر ,7 : 0) نعتبر النقطتان (7-,4)2,2. 2 (1,0,1) ف7/ 
و المستوي (6) الذي معادلته : 0- 3 - 25+ برخ :23 . 
1) أ) عين المعادلة الديكار تية لسطح الكرة ( 5.) التي مركز ها (/ ونصف قطرها 3. 


ب) حدد تقاطع المستوي( م) وسطح الكرة (9). 

2) (7) المستقيم المار من النقطة 4, و العمودي على المستوي (8) 
أ) أعط تمثيلا وسيطيا للمستقيم (2). 

ب) أدرس الوضع النسبي للمستقيم (2)و سطح الكرة (5). 

3) (,ى) مجموعة النقط ( ج, «و,) 14 من الفضاء التي تحقق المعادلة الديكارتية 
0 و9 222 + جم - عمج - 2ج + ة2بر+ عر حيث «زرع , 

أ ) بين أن 0 معادلة سطح كرة مركزها ,7م ونصف قطرها 7. 

ب) عين مجموعة النقط 7 عندما م يمسح 17 . 

ج) أدرس حسب قيم + الوضع النسبي ل (,5) و (2). 
التمرين الثالث (04 ن) 
نعتبر الأعداد الطبيعية.: 7+ ,رج -م 3٠‏ +م4 -ثم و 3 +م2 -ء حيث م, عدد طبيعي أكبر تماما من 2 
1) تحقق من أن :7 +24 -م ثم أستنتج أن» و8 أوليان فيما بينهما و 1 - (ء,ط,») 7607 . 
2) عين تبعا لقيم العدد م, القاسم المشترك الأكبر للعددين 6 و©. 
3) عين قيمة م, بحيث يكون 3 -(,5) 706082 و 1305 -(,ة) 72011 . 
4) أكتب العدد 67 في نظام العد الذي أساسه ». ؤ 
5) نفرض أن (»,6,5) هي إحداثيات نقطة ‏ في الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد متجانس [,/7©). 

)١‏ بين أن النقطة 7 تنتمي إلى مستقيم (4) يطلب تعيين تمثيلة وسيطيا له. 

ب) أكتب تمثيلا وسيطيا للمستوي (2) الذي يشمل المبدأ 0 و يحوي المستقيم (4) ؛ ثم أستنتج معادلة المستوي(2). 
التمرين_الرايع (07 ن) 

/ دالة عددية معرفة على المجال ]0+ ,10 ب لعن رمم / و(©) تمثيلها البياني في مستو منسوب إلى 
ماك مكماب: ااتجلقس [0213. 

) 1) برهن أن 0 -(*«) /ر :7 ثم أحسب (عد) “ر ,4 و فسر النتائج بيانيا. 


2 أدرس إتجاه تغير الدالة م على المجال ]+ , 0[ ثم شكل جدول تغيراتها. 


: | 7+عدهم/3- “(عدم/) 2 : 00 
3) بين أنه من أجل كل ]+,/][ © م : اع لير ثم أستنتج أن المنحنى ( ©) يقبل نقطتي 


4( | +,0[ »ء به ٠‏ يل نقطة من ( 0) فاصلتها > و(:1) المماس للمنحني ()) في 4 . 


سيان 0 يمّر بالمبدأ 0 إذا وفقط إذا كان 0 - (يم) “ريه -(يه) / . 


) أستنتج وجود مماسين (,7) و (,7) يمرّان بالمبدأ 0 ثم عيّن معادلة كل من (,3) و (75). 


5( أرسم المماسين (,1) 0 ثم إنشى المنخنى ( 0), 
6 ناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي يور حلول المعادلة ددم -() ثر . 


8 / 2 
||) من أجل كل عدد طبيعي غير. معدوم 2 نضع : ويخل فظلة راع م 
1 


1) بإستعمال المكاملة بالتجزكة ع ان ح د و 1 


ع 


ريا 


2 بإستعمال المكاملة بالتجزئة برهن أن : , /( 1 + ) + : - ,ر,,/ حيث 1 <م, 
6 





3) أستنتج القيمة المضبوطة ل ,7 و فسر النتيجة هندسيا. 


بالتوفيق .. 


الصفحة 8 من 6 


تصحيح مقترح للبكالوريا التجريبي لمدارس أشبال الأميّ 
0د ال 





)1 إعطاء الكتابة الأسية ل 3 ثم - ل م م م م م م 22-2 2-2-2-2 2-2-2-2 222222-2-222 222 


لدينا : 23 - 7.3 +1- وج ©عو: 5 ٠‏ 

2) بيان أن النقطد :0:8 تنتمي إلى نفس الدائرة يطلب تعيين مركزها و نصف قطرها : ل 
نلاحظ أنْ : 2 -إءمج|- |مء|-|رع|» أي :2- 00- 08- 4ه » و منه فإن النقط م:0:8 تنتمي إلى نفس 
الدائرة التي مركزها 0 وَ نصف قطرها 2 . 
3) إنشاء النقط 4م ع ثم تعيين طبيعة الرباعي 08/0 : سسست----------------------------------222 
لدينا: 060- 08 » و 46 - 08 » أي :2- 00- 08 وام ج- رد وج 
و منه فإِنٌ الرباعي 08460 هو معيّن . (يمكن إستعمال خواص أخرى) . 
2+2/3-7- مج » إذن © هي صورة 8 بالدوران "/ . 

ج) تعيين ثم إنشاء مجموعة النقط 11 حيث |2- ع|- || : ل 
لدينا : [2- >2 معنأه : أو ج- 2]-1مج2- | : أي: 11 - 211) ٠»‏ 

و منه مجموعة النقط 14 هي المستقيم المحوري للقطعة [04] . 

الإنشاء : أنظر الشكل المقابل . 

ب) 1) حل في 2 المعادلة 6 








ثم استنتاج صورتي 8 و 0 بالتحويل 7 : 2 


كرب تسد 


1 


لدينا : 4-0+ 2-22 ٠»‏ 12--8 »ومنه: 
3 


قم 


نلاحظ أن ٠‏ 8-(37)8 0 -(0) 7. 


2) تعيين ثم إنشاء النقطة ' 0 صورة النقطة © بالتحويل 7 : 17 1 1 ى > > > > [ [ [ |[ |[ [ز|ز|ز|ز|ز[ز زةزذزةزذز1 2 #”#[”*73#غ 
لدينا : كلدب تادفكة متخيقخمة ‏ ,: .و منه: 3+3 د ىج 





3 3 
الإنشاء : أنظر الشكل المقايل . 

















3 أ) بيان من أجل كل نقطة ,1 تختلف عن / للالتي ره دمر 
ل 
لدينا > - 006 ا 2 - <2-'ج »ومنة: م 
2-ج 2 5 2-2 
| 0ت ْ 
تت 1 أي , الكت ١‏ ررم , و هو المطلوب . 
م ج- جا 4 


ب) لدينا : (8)ء 31 معناه أن : 1 - 071 » فينتج : 2 - ' 47/1 . 
و منه مجموعة النقط ' 34 هي دائرة مركزها 4 وَ نصف قطرها 2 . 





00 1 1 كتابة الحد العام ,,ر بدلالة , ب‎ )1)١ 


لدينا : 5ح .1 و 4 -م » ومنه : ,4+ 5ح ,»” . 


2 حساب قيمة المجموع 5 : ار 
لدينا : ...د وود ررح _ىء أي ٍ (مهج+و) 82 رىا»ومنه: (م2+1()5+2)- ,ى. 
3): و 3 ع ا م 5 م 2 م 2 ا 


نضع الحد الأول هو ,» » أي : ( ,+ ,)< - 2025 ٠أي‏ : (16+ ,/2)-810 » و منه : 397 - ,» . 

أي : م4 + 5 - , /: ٠و‏ منه: م397-5+4» أي : 98- م » إذن الحد الأول من هذه الحدود هو : 397 - بن/ 
ب) («) متتالية معرفة على 71 كما يلي : 1(«2/*53+ ,2)ح ,< . 

1) تعيين تبعا لقيم , بواقي القسمة للعدد "2 على 7 : سس سس سس سس سس سس سس سس سس سس سس سس 
[1]7- "2 » |27 - 2*7 » [4]7 - 2 . أي بواقي القسمة الإقليدية "2 على 7 هي : 1 ٠»‏ 2 و 4 . 

2 تعيين قيم 7 حتى يكون باقي قسمة ,+« على 7 هو 3 : 222222222222 

لدينا : [3]7- ,ددهء أي : [1(»2*”*57-3]7+ ,2)» أي : [3]7 - ”1(2+ 4)2 . نميز حالتين : 

إذا كان م مضاعفا ل 3 » أي : +3 - م, » أي :4-3]71+ 24 » أي :7+3 - يع» ومنه : 211,9 - مر . 


إذا كان ليس مضاعفا ل 3 » أي :1+ 36 - م, » و منه :1+ ,212 - م. أو 2+ +3 - مرء أي : 2+,211 - م 
+1١‏ 20) 














3) البرهان بالتراجع أنه من أجل كل الع م : صتححة - (1+ 2,7)»...»د13»5 : 0ك 
!7 » 
: 2 5 5 ْ ا 
نفرض صحة الخاصية من أجل 7 »أي : امار )...5 13 5 
!7 » 
1 00 ا 1 !(3+ 7) 
نبرهن صحة الخاصية من أجل 1+ م » أي : لمح ك5 -(3+ 17+ )...5 13 5 
ّْ إ(1+ آَظ 2 

| 5 | 
لدينا لسك - (1+ 0) ...»5 3 1 “أ (3+ 5" التشي -(3+ 107+ 0) ...»5 13 

2” »7| ْ 2” »7| 

إ(3+ 7 . 0 
: مك5 - (3+ 7+ 7)» ...5 13 : اي المساواة صحيحة . 
إ(1+ آَظ 2 ْ 
60000000 إ(1+ 7 
إذن من أجل كل عدد طبيعي 7 : شت - (81 28)»...»د5 »13 . 
!7 » 

4) إستنتاج قيمة الجداء م بدلالة ,, : م 2 
لدينا : ...»ا مدن برح صرء أي : "...)1+ 07 2ر2 





8 )07 +1( 


” 2 2" 


أي 1 (قدسسب بورة) ري !(20+1) حا بس »وو منه: (مقىازندم) م ! 
58 | > ور 11 . 


1)أ) إحتمال أن يصيب المنطقة ( 0) ه 


0201| 
ب) إحتمال أن يصيب يصيب المناطق (4- 8- - ©) بهذا الترتيب : 
7 1 1 7 
سند| ير وم 8 دوم . 
132 | كا سرت يكار 
ج) إحتمال أن يصيب المناطق (4- 8- 0©) : 
1١ 42 7‏ 1 7 
بت سن لس )8 ]|ضجت 
72 432 -| ب 3 »0 اورت سور 
0 


بدا ل ارات سنللة 3 - - اج )مم . 


لدينا احتمال إختيار عمر هو ضعف إحتمال إختيار حمزة أ 


...1 _ 1_9 ,14 | ع 5 2 
إذن : لاح ع سس [لى| لاع د إ حت 

2 2018 59 6 3 3 12 3 
ب) حساب الإحتمال الشرطي )0( 


7 
_ 206 019( _8 


1 


الجزء الأول: 
1) حساب نهايات الدالة م » ثم دراسة إتجاه تغيرها و تشكيل جدول تغيراتها : 
مه - (ع) رصستا؛ ممد - (ع) ير حمنا ممد - () /ر حمنا 


ل حال دهن ل وجلل ون 
2 2 


ِ (1+ 1ه )1+ 0 00 (1+ 2 ) مآ 
- 0 0 00 ا ا 0 لاا -1 ]2+ )2 مما -20 ) رصلل 


1 21-3 
لدينا من اجل كل +1--18-1ء م : ذر )"ل 
1 ا 6 1+ 21 3 1 


جدول التغيرات : أنظر الشكل المقابل . 
2 إثبات أن(0) يقبل مماسا( 7) معامل توجيهه 3- : ست 
نضع :3--(2)' كرء أي : 3- مه -3- 26 » و منه : 
0 - + ء إذن :(0©) يقبل مماسا (7) معامل توجيهه 3- عند 
النقطة ذات الفاصلة 0 ٠»‏ أي : (0) #ر+(0- ع)(0)' تر- م :(7) » ومنه: 32+2-- رر:( ) . 
3) الوضع النسبي للمنحني (0) بالنسبة للمستقيم (7) : 
[ 11+ <2إها-1 |2 - مر-(») م ء أي : 11+ 2إما » و سنلخص المناقشة في الجدول التالي : 








4) إثبات أن المعادلة 0 -(+) م تقبل حلا وحيدا م » حيث 1,2 > » >1,3- : 
م مستمرة و رتيبة تماما على المجال [1,2-:1,3-] و0 > (1,2-) م#<(1,3-) / » و منه و حسب مبرهنة 
القيم المتوسطة فإنَ المعادلة 0 -(») / تقبل حل وحيد »م » حيث [1,2-:1,3-] 0 . 


5) رسم (7) و (2) .ء ثم إنشاء (0): 





6 أ) تعيين دالة أصلية للدالة (2+1) م1 جرم ع على مك و التي تنعدم من أجل 0 - مر 


«-(1+ 0006 1 عدزا+ 2)ما| . 


2+( +2) مز جه |- 3-همرة - (م) 5 ش 


حساب : (2) 5 دنا : 2+4 -1+(21+1) مر جه |- 3-هوة ملكا 
لوتحكده 0 2 ليقي 
2 


- لما : 2- مورء أي : 2+ «3- - (») مء المعادلة تقبل حلين أحدهما معدوم و الآخر سالب . 


- لما : 2 > +7 » المعادلة تقبل حل وحيد سالب . 
- لما ١‏ 2 < بر ٠‏ للمعادلة حلان مختلفان في الإشارة . 


(2+ 


1 
0١ _ 
2 


عي 








- لدينا : ,10 مجال متناظر بالنسبة إلى 0 » و لدينا : (:) م -(:-1-) م » و منه فإنَ : 2-- +: هو محور 
تناظر ْ ني (,0) . 
“لمحي )يسيس (©) في المجال أسديط-| ا وخر روي الشكر الى 


إنشاء المنحني ( ,0) : لك 





كتابة الاستاذ : بلقاسم عبدالرزاق 











1) 1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة )1 : 11111111111111 1 51 
ب4-3- ا ار » و ملك لطن ىه 
5 5 []حدج 1-37 10 


2 كتابة ,- على الشكل الأسي . ثم تعيين قيم العدد الطبيعي ,: 20 
4 6 - 2+2 د رج . 


527 ع م 4 ع , 
لدينا : 22- ”7ج » أي : 22 5 6 [2:2) |» أي : رت و ترام 


3 
ومنه: 1- 4 م١أي‏ : 012 5-2 اليم 0 ٠أي:‏ 22 - 
3) تعيين العدد المركب ,- » ثم بيان أن : (1-7) 21997 - 715 ج : 22222222-22-2222 


لدينا : 1- |(,ج)غ| و 2+ 2 - [(,2) ظ ]يمه » معناه أن : ب كسد - )م ٠‏ (يمكن إستعمال 
ددري 
2-7 


خواص الزوايا الموجهة) . و منه بعد الحساب نجد : دارع © إذن : #ش1ادع 





لنبيّن أنّ : (-1) 217 - 25ج »ء لدينا : * ع2/. - ,رج » أي : 
0 0 ا مكالم وووه 2015 
لأسنف[ ع دده اقل "د 4 نوي د 1907ح 4 0ن [0/2)- أهول _ 0 
ومنه: (2- 0 كد ا 
4) برهان أنه من أجل كل عدد طبيعي ,: “2+ ”7 ج حقيقي ------------------------------2---222-2-2 


لدينا: | [0/2) "(22) |» 3506 -[ “()+ “قله حم (مة )ء [ اماد ميم 


/ فا . و4 4 مه 
و بالتالى فإن :+ 77+ ”رج حقفيفي . 








11 )))) كتابة العدد ©5--2* على الشكل الجبري ثم على الشكل الأسي : 232111111100 
5-6 5 
لذينا > 57و عخص و ل 
0 معدرة 5 
ب) لدينا ٠‏ 572 - "2 0 0 ا ٠‏ و منه يوجد 5 التشابه المباشر الذي مركزه © . 


و ان 5 .ا م7 
و لسبدة 00 رم 4ر0 . 


ل كر 0ط --2- 


/ 
/- 
)]+2(-1 37 1 2-1 





ب لدينا : ) )2 عه ؛ معنأه : 2-217 0118| 5 
و منه مجموعة النقطا 14 هي نصف دائرة قطرها | 48] و تشمل النقطة 0 باستثناء 4م و 2 . 





1) أ) تعيين المعادلة الديكارتية لسطح الكرة (5) : 0 
لدينا :(5) مركزها 8 و نصف قطرها 3 ٠»‏ و منه : 32- *(1- ج) +2 بر+ (1- «):(5) . 
ب) تعيين تقاطع المستوي (25) و سطح الكرة ( ؟) : 22222 222222222222222 
9 2+2-13 ا 
نحسب : , ص): 8) 0 » أي :, - 3 - ((0)8:)25 » و منه (0) ب ك). 
ست ا ك0 5-8 ((0)8:)2 ٠و‏ منه زص) يمس (5) 
اغطاء امايق وسيض للمستظرى ١‏ م) : 2191151000101 
2 
لدينا : (7) يشمل النقطة 4م و عمودي على (م) 4 أي : 1 1 هو شعاع توجيه للمستقيم ([(7) اق : 
2 
اه 
8 2 : +2 - نر :(2) هو التمثيل الوسيطي للمستقيم (2) . 
م2 +1--ح ج 
ب) دراسة الوضع النسبي للمستقيم (7) و سطح الكرة (5) : لس 222222222222222 
بعد التعويض و التبسيط نجد : 0 -42+ 912 » أي :1-0 » أو 5- -1. و منه(2) يقطع (5) في نقطتين 
3 أ) بيان أن (,5) سطح كرة مركزها .7 و نصف قطرها , : 2-5 
لدينا : 0 -22-9+ يي مود 2 ج+ 2 بوم ةور: (5) ١‏ أي :42-32 ع)+ ةرج (+- ه):(5) . 
1-1 
و منه: (5) هي سطح كرة مركزها (4:0:4) ,7 » ونصف قطرها 3 » حيث : 5ع + : 10-0 . 
7-7 


ب) مجموعة النقط /1 هي المستقيم الذي يشمل المبدأ و شعاع توجيهه (1:0:1) « 
ج) دراسة حسب قيم , الوضع النسبي ل (,5) و (7) : 22111100 


لدينا : تلكا ررم). م ؛ الآن نناقش حسب قيم , : 


- لما: ب ٠‏ فإن : (,5) و (0) يتقاطعان وفق دائرة . 


ِ لما : 25 - , أو 1-ء ء فإِنَ : (,5) يصن (م) . 


- لما: أدبا لاإتبم[ء, ٠‏ فإن : 2ك 2 )| الت 
1) أ) التحقق أن 2+1 - م : 
ا ٠‏ بالطرح نجد : 2-2-1 » و منه : 2+1 - 5 » و هو المطلوب . 


2 + 47 - 20 
3+ ,4 - م 
ب) إستنتاج أن + و ( أوليان فيما بينهما » و 1- (ء::ه) 75007 : 

- لدينا : 2+1 - ثم » أي : 24-1- ث » و منه حسب مبرهنة بيزو فإنّ + و ( أوّليان فيما بينهما . 

- و منه : 1- (:ه) 60م » و عليه : 1- (ع:1) 01 صط - (ح:5:ه) 00م . و هو المطلوب . 

2) تعيين تبعا لقيم العدد الطبيعي , القاسم المشترك الأكبر للعددين لقعم : 

لدينا : 2 و ط/2 » إذن : ع5-2/ ك » أي : 2/3 » و منه : 2/1 »أو 4/3 . 

أي : لما , مضاعف ل 3 فإن : 3 - (6:6) 50 » و لما م ليس مضاعف ل 3 فإِنٌ :1- (6:6) 5600 .. 


لدينا : 





4.6 


[0|3 - 6 ع [0]3 - 3 +27 [0|3 - 27 

0 5 ام 0 6 اق + و 
[01]3-م6|< ([3-013+مرب4 [0]3- 4 

- إذا كان : 36- م » فإِن : 4-3 . 

- إذا كان : 1+ 3#- م أو 2+ 3# - م » فإِن : 1- 7 . 

3) تعيين قيم , : ش 

لدينا : 3- (عء:5) 200 و 1305- (ء:ط) 014طم » أي : 3915 -<ء( » و منه : 3915 - (3+ 3()2+ م4) 

أي : 3906-0- ,18+ تمق » إذن : 21 - م . 

4) كتابة العدد 7 في نظام العد الذي أساسه + : 

لدينا : 9+ م24 + 2م16 - 2م ٠»‏ أي :"(1+ م2) + '(1+ م4)2+ '(1+ 4)2 - 2 » و منه : “444 - :م . 

5) أ) بيان أنْ النقطة 7 تنتمي إلى (1) يطلب تعيين تمثيله الوسيطي : 


لدينا: (::ه) 10 ٠‏ أي : (1:4+3:2+3+ 2) 7 »ومنه 7 تنتمي للمستقيم : +1 7 : 3+ م4 - بر : (2). 


ب) كتابة تمثيل وسيطي للمستوي (5) : 
لدينا : (م) يشمل 0 و (1:3:3) 4 » (3:7:5) 8 . (17:2:*) 14 » (طاء )!( معناه : 6078 + 004 - 01/1 
02-07 - نر 
ومنه: +[ :2 : 0+7 3- ررة:رط) . 
30-07 - ج 


إستنتاج معادلة ديكارتية ل (م) : 3 0 م ٠‏ بالطرح نجد : 0- ج+ 5(:32-2) . 
- - بر 


1) برهان أنَ 0-(») / دمنا » ثم حساب ( :) “,رمزا و تفسير النتائج هندسيا : 


2 2 
- خاو - ل ا ا ٠»ومنه:‏ 0- ر مستقيم مقارب للمنحني (0) . 


56 ل مادج ور 


سب لغشا يون درم “رسن ٠و‏ منه: 0- عر مستقيم مقارب للمنحني (0) . 
2) دراسة إتجاه تغيّر الدالة م و تشكيل جدول تغيّراتها : 

الدالة م قابلة للإشتقاق على : | ودالتها المشتقة هي : عامط ريع 

و منه الإشارة من إشارة : ( م1 2) :ما ء و عليه سنلخص إتجاه التغير في الجدول التالي : 
جدول التغيرات : 





1+ سماة- “(دسا) |2 


3( بيان أنه من أجل كل أممد:0| ع 20 يط - (2)" /: 22-2 
و 
2-1 
أ 03 - دم21-) 22 -( 2 -2) 1 [) دما 2) دما | - سة ْ 
مج7كتتتتت تت 00 »و منه: 
1+ دملة- “(ندها) |2 
سح )"زر .و هو المطلوب . 


نلاحظ أنّ المشتقة الثانية تنعدم و تغيّر إشارتها » و عليه فإنّ المنحني (0) يقبل نقطتي إنعطاف هما : 


كلاة- بج كلمة ك5ل-ة- كل 
| 2 | 2 _ |5 





4) أ) بيان أن (.) يمر بالمبدأ إذا وافقط إذا كان 0- (م)'ثيرره-(يم) ث/ر : ساسم سس 2 
لدينا : (يم) عر (نه- م )(يم)” مر - «ر:(,7) ٠‏ (77) يمر بالمبدأ معناه أن : 0- (يه)' ثييه- (يه) / . 
ب) إستنتاج وجود مماسين (,7) و(,7) : --------------------2--22--2-2-2-22--2222222222222222-22222-2 


لدينا : 0- (يم)' ريم (م) “رء معناه : 2-1 أو مي . و منه يوجد مماسين يمران بالمبداً 0 . 
معادلتهما : 0 - 0 :7) ؛ق ا :(7) . 

6 
5) رسم المماسين (7) و (,)) » ثم إنشاء المنحني (0): ا 





3( المناقشة البيانية حسب قيم حلول المعادلة دهم - (د) 7 200 
- لما 0- مم, » المعادلة تقبل حلا مضاعفا هو : 1ح ع . 


6 
5 فس و الفعادلة فقيل قلات حاول أحدهم مكاعتب.. 


- لما 0_0 ؛» المعادلة تقبل حل وحيد . 
6 














1 ' 
/ 0 لح (زع«)ي”ج - - زؤعر) ا 
لدينا : ار جك - 1 أي : 1 | 5 | 0 
1 1 1 ٍ 
5 1 --(ع) رزج تدصا - (ع) م 
1 
ك5 صا مات ]| فذاق 1 1 عه أب 
1 23 0 1 2 
0 1+1 
© باستعمال المكاملة بالتجزئة » نبين أن : ,1(1+) + - ,,,1 حيث 1< , ار 
0 
1 ' 
ار لح (ع«) برج سح ز( راان 
لدينا : عل 9 ءاي : 5 ل + 2 
1 لذ"( عدها) (1+ م) - زع)'يرج "*زبدها) - (ع) ‏ 
1 


لدينا : 1< م, » (بعد الحساب ) نجد : 0 1 .و هو المطلوب 





3) إستنتاج القيمة المضبوطة ل 1 ٠‏ و تفسير النتيجة هندسيا : 2 
2 2 2 1 0 
0 مي 01 يع 5 
6 1 


1 
الي مساح الع التسدرى المحاد _الصضي ناشين اللارن ماتيا كام اتوي 
0 ّ 


كتابة الأستاذ : بلقاسم عبدالرزاق 





وزارة الدفاع الوطني السنة الدراسية: 2017 - 2018 1 


أركان الجيش الوطني الشعبي ظ 35 ظ 
دائرة الاستعمال و التحضير المدة: 3 ساعات ونصف |( 
على المترشح ان يختار أحد الموضوعين التاليين ظ 
الموضوع الأول 


التمرين الأول : (5 ن) 
1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة 0-| 4/3 +8 + (2)2+1:/3- * |(2-) 0 
2) نعتبر النقط 4 8٠‏ » © من المستوي المنسوب الى معلم متعامد متجانس (:,::0) لؤاحقها على الترتيب : 
2- رج »6 م +2+0/3 - وج ٠‏ 3-4/+2- ع2 

) أكتب على الشكل الأسي ب 6 وضع تجح طبيعة المثلث 4860, ثم أنشئ النقط هرء 8رء © 


يان ف يديا لايل لاك بالدوران م الراع ال مااي 0 


ج) أستنتج تج عمدة للعدد وج ثم عين القيم المضبوطة لكل من 0052© و و و 207 “إقلحم)| 
3) 74 نقطة من المستوي (0 ع 34 ) لاحقتها “مج - ج حيث 0(م و ع6 
,4 صورة النقطة 84 بالدوران م و “74 نظيرة ,7# بالنسبة إلى حامل محور الفواصل 
أ) أثبت أن " لاحقة حقة النقطة 8 تساوي أ" مم 
ب) * عين قيم 6 التي تحقق 2-2 
* أستنتج مجموعة النقط 4 من المستوي ذات اللاحقة 7 التي تكون من أجلها 2 - 7 


التمرين الثاني: (4 ن) 
أ - (,») متتالية عددية معرفة على ”د كما يلي : 0 - ,»ه و3 +28 -,3#4 د ريه 
1) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي , : / < ,» 
2)أستنتج م14 1701 . 
3) بين أن المتتالية (,») متزايدة تماما . 
ب - (,م) متتالية عددية معغرفة على ار كما يلي : / + م - ,4 - ,١م‏ 
1) برهن أن المتتالية (,) هندسية ثم أكتب , « وري بدلالة مم . 
2 أحسب قد قيمة المجموع : , 02 +...+ تسب + مس ع بدلالة مم. 
3) أحسب قيمة المجموع : 37 جاهوس ,»)+. .+ *(2دره)+ "(لا-ر»)+ (,») - ,ك بدلالة م. 


الصفحة 1 من 5 


التمرين الثالث: (4 ن) . 
تتكون مجموعة أشخاص من ثمانية رجال وأربع نساء من بينهم رجل واحد إسمه علي وإمرأة واحدة إسمها فاطمة نريد 
تكوين لجنة مكونة من ثلاث أعضاء لهم نفس المهام 
1) أحسب إحتمال كل من الأحداث التالية 
4م " تكوين لجنة تضم 3 رجال" 
8" تكوين لجنة تضم رجلا وإمراتين" 
0" تكوين لجنة تضم علي" 
م" تكوين لجنة تضم إما علي وإما فاطمة" 
2 ليكن + المتغير العشوائي الذي يرفق بكل إختيار بعدد الرجال في اللجنة المكونة 
/ عين القيم الممكنة التي يأخذها المتغير العشوائي 2 ثم عرف فانون إحتماله 
ب) أحسب الإنحراف المعياري للمتغير العشوائي 6< . 


التمرين الرايعز (7 ن) 
|) م دالة معرفة على #م/ ب : 2- »ء(م -2)- (عد)ع. 
1) أدرس تغيرات الدالة مم. 
2) * بين أن المعادلة 0-(>)ج تقبل في / م ةن 6 ) © ) 1.5 
* عين إشارة (#«)ج على / 


ير 
ب) م دالة معرفة على ©/ ب ووز إن - (عد) عر 
0 - عد ,0 
و(©) تمثيلها البياني في مستو منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (,ة:0) 
1) برهن أن الدالة /ومستمرة على ©/ 
2) بين أن الدالة م تقبل الإشتقاق عند القيمة 0 ثم أكتب معادلة المماس (4) ل (©) عند المبدا 0 
3) ا) برهن أت م -() عر م,:/ وفسر النتيجة بيانيا ثم أحسب ( ع) /, 180 . 
ب) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي 0ع مد : اديه 
1[*عم 
ج) تحقق من أن : (»ه-2)» -(©) / ثم أوجد حصرا ل (©) /ر و شكل جدول تغيرات الدالة / 
4) - أحسب #عد +(ع«د) رو وأستنتج وضعية ( ©) بالنسبة إلى (7) الذي معادلته : 2يو ا مع 
- بين أن 0 - *عد +(عد) ‏ :ذا وفسر النتيجة بيانيا 
5) أرسم (ه) و(2) ثم أنشئ المنحنى ( ©) 
6) ناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي ,م, عدد وإشارة حلول المعادلة (7) /ر - (عد) / 


المفحة 2 من 5 


وزارة الدفاع الوطني السنة الدراسية: 2017 - 2018 


أركان الجيش الوطني الشعبي ١‏ بكالوريا تجريبي 

دائرة الاستعمال و التحضير المدة: 3 ساعات ونصف 

مديرية مدارس أشبال الأمة 

الشعبة: علوم تجريبية اختبار الرياضيات دورة ماي 2018 

ا لاا ل الالالال ل ل ل يليل م اللي سس 22 
الموضوع الثاني 


التمرين الأول: (5 ن) 
06 ا اا ل 5ه 5 
) 1) بين أن المعادلة 0- ( ج) 7 تقبل حلا تخيليا صرفا , يطلب تعيينه. . 
2) عين العددين الحقيقيين « و6/ حيث (6 +عيه+ *:)(0:م0:-:) -(:)م ثم حل في ") 
المعادلة 0 -)م حيث رة هو الحل الذي جزؤه التخيلي سالب و و الحل الثالث 
3) أكتب بدلالة 6 الشكل الأسي للاعداد #6 4 رف ف رو . 
ب) نعتبر النقط 4م 2٠ 8٠‏ من المستوي المنسوب الى معلم متعامد متجانس دق ,0 ) لواحقها على الترتيب: 
. 4/2 6 200 والاض و 
2 020 


ع 47 
1) علم النقطد 4 ٠» 8٠‏ © ثم عين طبيعة المثلث 486 . 
2) برهن أن المبدأ 0 مرجع الجملة ((/-,©),(4,2(,)8,1)) 
3) ناقش حسب قيم الوسيط الحقيقي 2 مجموعة النقط 84 من المستوي ذات اللاحقة 2 
حيث : 4 - 717 - 7إزإل[ + 211/41 
التمرين الثاني: (4 ن) 


لعبة تعتمد على رمي كرة داخل دلو من بين مجموعة اللاعبين لدينا 
3 , 
1 لاعبين باليد اليمنى و م لاعبين باليد اليسرى 


8 حم 


إحتمال وضع الكرة داخل الدلو بالنسبة للاعبين باليد اليمنى هو >> و بالنسبة للاعب لليد اليسرى هو > 


1) نختار لاعبا ونسمي الحادثين 
) " لاعب باليد اليسرى " 
5 " اللاعب يضع الكرة داخل الدلو" 
| - أحسب إحتمال الحادث 5م) 
ب - أحسب إحتمال الحادث ؟,. 
ج - أحسب إحتمال الحادث أن يكون اللاعب باليد اليمنى علما أنه وضع الكرة داخل الدلو 
ظ 2) في هذا السؤال نسمي عمر اللاعب باليد اليمنى أنه يرمي كرتين واحدة بعد الأخرى (بفرض الرميتين مستفلتين) 
ليكن + المتغير العشوائي الذي يرفق بكل رميتين بعدد الكرات داخل الدلو المكونة 
أ) عين القيم الممكنة التي يأخذها المتغير العشوائي ع ثم عرف قانون إحتماله. 
ب) أحسب الأمل الرياضياتي للمتغير العشواني 6 


الصفحة 3 من 5 








التمرين الثالث: (4 ن) - 

لكل سؤال توجد إجابة واحدة فقط صحيحة حددها مع التعليل 

في الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (6,ثر,:0) 

2 لتكن )6( مجمواعة النقط (2 ول :*) #من الفضاء و التي تحقق حي 5-0( -روع)ء (7< دوعع2) 

المجموعة (:7) هي: )) مستقيم 2) مستوي 3) سطح كرة 

١‏ ئ [ دعر 3-24 ع ير 

ب 00 و(”2) مستقيمان معرفان وسيطيا ب 10 و ممه ما 
ْ 7+8 عدج ل -2 دج 

(2)و(/2)هما مستقيمان : 1) متوازيان 2) متقاطعان () ليسا من نفس المستوي 

ج) (5) سطح كرة مركزها (0)7,7,0: و نصف قطرها 2 

تقاطع (5.) مع (2) هو ٠:‏ ]) مجموعةخالية ‏ 2) نقطة 3) نقطتين 

د) 4و8 نقطتان متمايزتان من الفضضاء 

مجموعة النقط 8# من الفضاء حيث0 - 7172 - 3447 هي: 1) مستقيم د شل فر 


التمرين الرابع: (7 ن) 
|) م دالة عددية معرفة على المجال إمم+ ,0] ب : (1+ع)ما+ع -(ع)ع . 
2 أدرين تغررات الاق 0 
2 أستنتج إشارة («) مم . ثم بين أنه من أجل كل إمم+ ,0ء عد فإن ع) ( 1+ ع-) 001 . 


||) ثم دالة عددية معرفة على إمد, نزت ]1-,ه--[ ب: خش ]سرج (م) / و (©) تمثيلها البياني في 
مستو منسوب إلى معلم متعامد متجانس ( 6,7 0) 


1) بين أن الدالة ثم فردية . 
2 أحسب : ( ع«) ةا و () ل عقا 


3)بين أنه من أجل كل ]د ,لبإ ]1 وم[ مد فإن اه - (بد)س/ ثم شكل جدول تغيرات على المجال ]+ ,/[ 

4) برهن أن المستقيم (7) الذي معادلته: مع بر 2 للمنحني ( ©)) ثم أدرس وضعية ( "0) بالنسبة إلى المستقيم 
(2) ( لاحظ أن 00 د ٠‏ إصدم+ل[ءع) 

5 أرسم المستقيم )0 ) ثم انشى المنحنى ( ©). 

6) بإستعمال المكاملة بالتجزئة بين أن : 1/3 6- 5/ 5 - ع كش || 


-4أسة ستنتج مساحة الحيز المستوي المجدد ب ( )) و المستقيمات يعصيك به 2 ح دمر © #4#-0. 








|||) (,») متتالية عددية معرفة على [1)0,1-/2 كما يلي: «-(6) /- , » 
2 أحسب قيمة المجموع 2٠:‏ ,»+ ...+ ,»+ ر4- ,الى بدلالة /. 





3) برهن أنه من أجل كل (10,7- 27 ع م و فإن ) , »«) 0 ثم عين , :: :117 


7م - غم 


. الصفحة 5 من 5 








1) حل في 0 المعادلة | 4/5 +8+ ([3/+2)2-:ج |(2- ج) : 225 


0 -2- ج] 0 0010 ر 
لدمن + أى ٠‏ اي :* نك - م 
475-07 +8 أ 5 405-07 +8 5500-6 0 


أي : :2 - هل. » و منه :2 - ,رج ٠‏ 1+ 0/3 +2 - رج » 2+07/3-1 - وج . 


2) أ) كتابة على الشكل الأسي العدد ‏ 58-4 : 5ك 
1 م 7 حم 
"اوح وب نتتلذى مقتمة , ويناب امتحوة 
[-3/ 5 م 








م5 | متحقة إينن. - 5ك و +2 - ( 0:48 )و منه 





2- 26 
المثلث 486 متقايس الأضلاع . 0 
ب) برهان ان 0 هي صورة م بالدوران /7: ---------------------------------------------222222222222 
لدينا : ج © م-'ج:م 3٠‏ 0-(8) يكافئ ,ج55 م- عج © أي : (المقمة)] بط د لاا 


. ” ج » إذن © هي صورة # بالدوران‎  -2+23-7 
22222---------------------- : ج) إستنتاج عمدة للعدد ,2 و تعيين القيمة المضبوطة لوو قاذ‎ 


7 . 7 
3 9 4 أ 9 --_ ١‏ 9 ع 7 أ 9 4 
لدينا : _,ج 6 م6 حت ع2 »أي : 6 6 ح- 8 >. زم دمجاء وملة: 6 قد أي: 5-- ( رع)فعة- زرة)عنة 
8 


أي : -- 20 ٠و‏ منه : +2 - ( م ع)عتة ٠(لأنَ:‏ 0<(رع)عه« و 0<(رع)س1] ). 


القيمة المضبوطة ووه و-لذة : لدينا م عه |(2+6/)- ,ج » نطابق الشكل الجبري 


7 06 


- وم 
مع الشكل المثلثي نجد : 6 +2/.ء 12 
1[ ل 0 

4 6 + 2ل 


3( ) إثبات أن ' ج تساوي 2 ----------------2-2--2-2---------2-2-2-2-2-2-2-2-2-2-------2--2-2-2-2-2-2-2-2--222222222 


١ :)0- : 5 44 :‏ افد 5 
لدينا : ' 1 - ( 1/1 ) ", معنأه :| دك إدره أي 2 6ح رج »ءأي: 6 6 - ( "نمع ) » 6 1ه 
2 2 








0 
911 -- 
12 


كا . 8م 
وبما ان : ,ج-'ج2 00 : م داج . 
ب)تعيين قيمة 0 التي تحقق وم ----- 2-2-2 2-2-2-2 2-22-2222 22222-22222222 


' 0 : 
ج -'ج معناه : أ : 6 » أي : + 0-2-0 عو منة: 0-4 مع راح | . 


1 جع بك أ ءِ ِ دحيم 1 ٠‏ ع س ا 5 
إذن .أ 07 مغ - ج ء أي : - لله و مغ + - [ /7:01) ٠‏ نلاحظ أن 8 تنتمي إلى المجموعة » 
إذن : مجموعة النقط 34 من المستوي التي تكون من أجلها ج - 'ج هي المستقيم ( 08) . 


) 1) برهان بالتراجع أنه من أجل كل لألء 7: 7ح ره 0ك 
نضع : 7< ,2 : (71) 72 

المرحلة1: من أجل 0- , لدينا 0- ,, أي : 0< ,: و منه (0) محققة . 

المرحلة2: نفرض صحة (7)0 و نبرهن صحة (1++)7 من أجل كل عدد طبيعي ,. أي نفرض أن 

7< . صحيحة و نبين أن 1 وى 


- لدينا فرضا أن: 7< ا اا م يه عو منه72+1:4ح نرم . 





ألا . 


2) استنتاج ,» سينا : 2 2ت 
لدينا : ممد ع ,, جنذآ ٠و‏ نعلم أن : م < ,» و منه : ممدح ,1 110[ ؛. حسب النهايات بالمقارنة . 
3) بيان أن المتتالية (,,) متزايدة تماما : 1 >ه* <<“ *+هظ1ظ1 


من أجل كل عدد طبيعي , ندرس إشارة الفرق : ,اح ,,, 2 : 
لدينا: 0< 3+ (- ,)2 -3+ 2- ره - 1- 3+ 2 - ند بد ره . لأن : (0< مد ٠)‏ 
و منه فإنّ المتتالية (,,) متزايدة تماما على ]7 . 


ب)1) بيان أن ( ١,‏ متتالية هندسية : 222222222222222 
لدينا: 1+ مم - ,باح ,رما 5 : (1+ 7- ,)3 - 27+3-7 - -1+(1+ 7 م مدا أي :لاق ح رما 
إذن المتتالية( ,«) هندسية أساسها 3- ب » و حدها الأول : 1-.«ا. 
التعبير عن ,«اى ,»” بدلالة , : 

- عبارة : "نكار باح اإبرء أي 0 

- عبارة بي : 2-1,+ ماح إبرء أي 7-15 + 35 - را . 
2) حساب المجموع ,5: 222222222222222 
)لس( وز مده ردء أي : | ' "(2و)+..+ (2و)+(*و) جا تسد رىء أي : 
| '”(9)+...+ '(9)+(9)+1]|- ,ىء ومنه : 5-- - ,و ( متتالية هندسية أساسها 9 و حدها الأول 1 ) 
3) حساب قيمة المجموع .2 : ب 
لدينا : 7+1- لواح انر أي : 1-4-7 جر . و منة (1- ).+ (1- رمم (1 وم بك ء 


ومنه: 1+ب”3- ,+ 5- © . ( بعد الحساب و التبسيط ) 


- أوّلا نحسب عدد الإمكانيات 
1) حساب إحتمال الحوادث : 


36 0 
- إحتمال تكوين لجنة تضم 3 رجال : - (4م) م 


220 0 


- إحتمال تكوين لجنة تضم رجلا و إمرأتين : نندت له -- 
20 220 220 


1053 6 ام 
- إحتمال تكوين لجنة تضم علي : للغل - (4ماص . 
2 20220 (22)0 ( 





0غ 0( ص 0غ 3 


226 


لخدن شري اللجن سم اضر عافطية ل 
1 220 

2 أ) تعيين القيم الممكنة ل + » ثم تعيين قانون الإحتمال : 
(10:1:2:3 - كا» هي قيم المتغير العشواني ل . 
- قانون الإحتمال : 

3 
02020 

3 
دا 26 . 
02020 
ب) حساب الإنحراف المعياري ل 2 
- نحسب أوّلا الأمل الرياضي : بعد الحساب نجد : 2 -(ع<) 8 . 
ثانيا نحسب التباين : بعد الحساب نجد : 0,54 -(3) 17 . 


ثالثا نحسب الإنحراف المعياري : 0,73 - 0,54/. - ( ا) #ل, - (8)7 


1 01« 0 
لل 0© 


1 - 


الجزء الأول: 

1) دراسة إتجاه تغير الدالة م : 

الدالة م قابلة للإشتقاق على |مم+:0] و دالتها المشتقة هي: 
*6(-1)-(+*)' ع . و منه الإشارة من إشارة ( + -1) 

2 -(+) و سنا وَ مه - ( *) م صمنا . 

3) تبيان أن المعادلة 0-[2) م تقبل حلين في ج1 : 

0-(0)ع ٠والدالة‏ م مستمرة و متناقصة تماما على |1,5:1,6[ 
و لديناء 1,6(>0) م*<(1,5) م و بالتالي حسب نظرية القيم 
المتوسطة فإنه يوجد حلا ح من ]1,5:1,6] حيث 0- (م) ع . 

4 إتسارة دري : 


مء. ‏ * 
الجزء الثاني: لدينا + ” *” 1- 
0 بيان أن الدالة | مستمرة 19 


لدينا ٠‏ 0 -(0) عدر ) “ردسنا ؛ و منه م/ مستمرة عند 0 » إذن فهي مستمرة على 2[ . 
ب) بيان أن الدالة م تقبل الإشتقاق عند 0 : 


0-1-0 8 (19 1-1 كرررن: » و منه الدالة م, قابلة للإشتقاق عند 0 - ,+ . 


: (*) “رصنا : 0-() رصتنا ء و منه (0) يقبل مستقيم مقارب أفقي (0- ر) . 


مملج عبر 


حساب : (<) سنا 1 مدر ) “رحمنا 














5 5 2 2 3 0 1 
7 ا 7 ١‏ (1- 6( [1- 6( [1- 6 
ج سس سس 
التحقق أن (ه-2)م - (يه) / ره / ءلدينا: 0-(م) عم ء أي : 2-0-“ه(-2) »اي 
ع لذن : (ه-2) دا 5 كر 7 2 8 


حصر ( ار ©) “> 0,6 . 
ب) إستنتاج إتجاه تغيّر الدالة م ٠»‏ و تشكيل جدول تغيّراتها : 0399393-9-990 27 
نلخص إإشررة ( :)' مر في الجدول المقابل : 





ج) حساب : 7 د+ر <) مء واستنتاج وضعية ( 0) بالنسبة للمنحني 








0 “ يوجدت رد تح ضح ب نت ع باح جل حا ل اح حك ص ل تت جاخ اخ حا عات 
ونيو ديزيب يريد ةير 0 
2-8 لتر 
51م 51م 51م 


الوضعية: نلاحظ أن الإشارة من إشارة (1- *ه) . 
و عليه نلخص الوضعية في الجدول التالي : 
- بيان أن2-0ع+(م) نا و تفسر هندسيا : 
1 2 
0- كب يمنا - * ند+ ( :د) “يهنا ' 
02 1 
التفسير الهندسي : المنحني ( 0( و(1) متقاربان 


عند مم , 


5) رسمح و(]) ثم إنشاء )0١(‏ : (9(3 





6) المناقشة البيانية » لعدد و إشارة حلول المعادلة (,) “ر- (+) / : ل 1 ظظغ2 
لدينا : () #ر- (ج) مره لتضع 6ل - (م) ل : 

- لما (يم) “ر- 14 أ : > - يم » و منه للمعادلة حل مضاعف هون -ح بر . 

- لما إ(نه) 0:7 ع 7/1 » أي إعدنزه]| لا إنه:0اء 7 ٠»‏ و منه للمعادلة حلان موجبان . 

لما 0 - 34 » أي :0- مم » و منه المعادلة تقبل حلا معدوما . 

لما |0:ممزءع 1 ٠أي‏ :]0:م]ء م ؛ و منه المعادلة تقبل حلا سالبا . 


كتابة الاستاذ : بلقاسم عبدالرزاق 








أ) 1) بيان أن المعادلة 0-(2)م تقبل حلا تخيليا صرفا : وي 11 211111111غ2 
ا ا 


0 -50مع-0و0 ونو+ نو 


نضع : تررح ج » و لدينا : 0-(ج)م » و منه :0-( 2 ر)مء معناه : 


ومنه: 0560 - ور » إذن : 0056 7ح ج . 
2) تعيين العددين الحقيقيين م و 6 : ل ا 0 
بعد النشر و التبسيط واستعمال المطابقة نجد : 56مع٠2--<20‏ و 6-0 . 
ومنه: 2-2126 0050()2 7- 2622ب 

حل في © المعادلة 0-(2)م ا 050 17عدوج » ©0056 0-1 مأو ع رج ٠‏ © 205 7+ 6 ملو - رج . 
3( كتابة بدلالة 6 الشكل الأسي للأعداد , ج:,ج: ,رج : اح سا ام حا سح مح سحن ا ساحن سا ساح نا سا سا سا ساس ا ساس ساس اس سا سس سس ا 
لدينا : ا 0" اود رموه 056+7») 1-- 6وهمن 0-1 مأو - رج » 
2 تام ررم)مة +(60-)ومه) 2050-7 51260+7- وج . 
ب) 1) تعليم النقط 0:8:4 » ثم تعيين طبيعة المثلث 480 : 22222222222 
نلاحظ أن المثلث 486 قائم في © . 


دنا ' 22222 يه-ووجرج2 
مب اوح لت تت كارع 
ومنه المبدأ 0 هو مرجح الجملة [(1-:1)4:2(:)8:1(:)0 . 
3) المناقشة حسب قيم الوسيط 1 مجموعة النقط 11 : 00000 


لدينا : 0 هي مرجح الجملة ((1-:1)4:2(:)8:1(:)0» و .2 -21/47+1187+1102 





ِ 2 حيحد يه 32 د حتت تكب كت . 
أي : م - | 06+ 0- [ 08+ 0+ [ 04+ 200 ؛ومنه: 
لتكى زرو الآن شافتن حسب قيم 1 : 
- إذا كان 2-1 : مجموعة النقط هي النقطة 0 . 
1- ا 


- إذاكان 2<1 : مجموعة النقط هى دائرة مركزها 0 و نصف قطرها كتحت لكان 
: 0 


1) نرمز لليد اليمنى ب 37 نرمز لليد اليسرى ب 0 : 
أنظر شجرة الإحتمالات في الأسفل .... ( لتسهيل الحل ) . 


ٌ 1 1 1 
أ) احتمال الحادث 00 :+ اح _ يا - (72)[8) . 
( 0 0 (كا] 06م 


ب) إحتمال الحادث 5 : 1-2 
214 4 6 


ج) حساب الإحتمال الشرطي (2) ,ور : 5 24 015 17 - (ص) ,م . 





2 أ) تعيين القيم الممكنة للمتغير العشوائي 2 . ثم تعريف قانون إحتماله : 
- قيم المتغيّر العشوائي 2 هي : (10:1:2 - 1 . 
- تعريف قانون الإحتمال : 


6 1 3 
76 م ا لش ] لشب لد 
ًّ 16 عار 
ب( حساب الأمل الرياضي للمتغير العشوائي غل : 
1[ 8 (1*2)+(6*1)+(9»0) 


2-2-5 -( 21) شل . 
2 16 16 3 


/ 


ام 


ضً 


/ ١ 


تحديد الإجابة الصحيحة مع التعليل : 
) الإجابة الصحيحة هي رقم 09 لأنّ : لدينا 0- (ج2- + )+ (1- 37-2 + 0 معناه : 


- م - فتك 3 4.0 ٠.‏ 
1 186 و| 1 م77 © 0 1 رم)77 ف رم1/ غير مرتبطين 
5 1- 


لسطسسند 1 0 3 1 2 كك 
0 »أى ٠:‏ 
1 


0 - ج- برج عر رامص) 


يي ددم بوطعللسدم. ١١١١0١0١‏ #عل تج 


ب) الإجابة الصحيحة هي رقم (3) لأنّ : لدينا 2 ارم” و 3 2 ؛ إذن )7 ف و7 


غير مرتبطين خطيا » و لدينا : .7-42 - 2# +11 معناه : مستحيل » إذن : (2) و ('2) ليسا من 


ج) الإجابة الصحيحة هي رقم (3) لأنّ : لدينا 2-4 ج+ '(1- )+ '(1- ):(5) . بعد التعويض و الحساب 
نجد: 3-0- 542+2# »؛ إذن : 1-- # أو ِ > » أي أن : التقاطع هو نقطتين ,14 و ,1/1 حيث : 
8 11 
كلب أ لدبرميسبم ,بد -رص)مرى) 
د) الإجابة الصحيحة هي رقم (2) لأنّ : لدينا 2-0 1/42-1/8 » أي : 0- [( 48 114)- 114 ١‏ 


- ررم امار ؛ إذن مجموعة النقط من الفضاء هي مستوي . 








الجزء الأول: 


1)) دراسة تغيرات الدالة م : 20099999595959 


ال 





1+ 
0-(0)ع و م - زءع) م صننا . 
2) إستنتاج إشارة (+)م: 


0ل 


ات "#ا(تاه 


--(*)"' ع . و منه من أجل إصعدنم]اء 1 0ع 


6 من جدول التغيرات 


نلاحظ أن من أجل 
كل إممد:0]|ء + : 0 > (*) ع . 





- لدينا من أجل كل إمد:0|[ء + : 0>(+)ع » و منه : ع > (1+ )ما >0 . 


60 لدينا من أجل كل إصد:1[ ل |1-بم] ع 1 : 2 ام -<(2) 0 
508 





1) بيان أن الدالة م فردية : 


لدينا من أجل كل إصد:1[ ل |1-بم] ع ر » فإِنْ : إعد:1|لنا|1-نمزكء ده و (+) #ددرزع) يرء 


إذن الدالة م فردية . 
2) حساب النهايات : 





- معد - () / دنا » لأنّ : 1 * |طونا : 


1 1 دنا . 


-000 [جحعتعر 





- ممد - زع) /ر صننا : لأنْ : مه 
آ[جت تير 


3) إستنتاج إتجاه تغيّر الدالة م » و تشكيل جدول تغيّراتها : 





(1-)-1- عر 
| 0 0 اس _- -ه) لماع 
من أجل كل إممه+:1[ل) |1-:6|[ء © : ع ل لتتلم] - (ه)" / 
2-1 


إشارة (»)'/ من إشارة (2-3+) » أي : 3/.- ند . 


جدول تغيرات الدالة | على المجال |م+:1| : لظ 
4) برهان أن (7) مقارب للمنحني (0) : كك 





م ل 1 - _ 11 منه فإ 7 
2 إم بيذر -[»-(») ]يون »و منه فإ (ص) 


مقارب للمنحني )0١(‏ بجوار ممد . 


الوضعية : نلاحظ أنْ من أجل كل إصدنااء + :0< بدرع) وى 


واهنه فإن المنخني (ع) يقع فوق. (2) . 











5) رسم المستقيم (0) و إنشاء المنحني (©)_: 2 





6) باستعمال المكاملة بالتجزئة نبرهن أن: 5105-6103 - ١ت‏ م[ : سس 


لدينا + ا (1- 1--(1+ 0 ١ت‏ 1 أي ٍ 
2 ار 2 


63 - كها - ]| (1- «د)ها(ا- «)- (1+ ع«)ما(ا+ »)| - ١ت‏ ام ٠و‏ هو المطلوب . 











إستنتاج مساحة الحيز : م ,:(5-6123م5[1) - أ م - زع-وع) 7)| -4 . 


كي 5 





171 ) (,,) متتالية عددية معرفة على 751-10:11 كما يلي : مد 0 


,2- 





1) بيان أن المتتالية( ,,,) متناقصة : بما أنّ الدالة 1 * داب متناقصة » فإن المتتالية (,) متناقصة 


د 
2 حساب بدلالة |, المجموع ,5 : دس 
لدينا : ((1- )ماح (1+ ه) صل)+ ((2- 5)صاح (»)ها) ع .... + (3 صا كما) + (2ها-4ها) + (3ها) - ,ى » أي: 


بالجمع طرف لطرف نجد : (1+)102+10- - ,5 » و منه : ليك | 0 





3) برهان من أجل كل (10:1-]1ع م : > 0) ؛ ثم تعيين 1111 9-2-2 0[ 2 
1 




















لدينا ٠‏ “ / 4 1 :>0 ء أي : ِ | نش |مرمة »و منه: > ,ل > 0 
7-1 (ر1- م 7-1 (ر1- م - 1 
لدينا : 0-| 2 )نا ا الى اسار ةا ست امار 
ىر أصبجم ممبج ىر 


كتابة الأستاذ : بلقاسم عبدالرزاق 





مديرية التربية لولاية االوادي ثانويات: بوشوشة- 19 مارس 1962 
امتحان بكالوريا التعليم الثانوي التجريبي حسائي عبد الكريم-السعيد عبد الحي 
الشعبة: علوم تحريبية «دورة: ماي2014) 


اختبار في مادة الرياضيات المدة: 03 ساعات ونصف 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين: 
الموضوع الأول 

التمرين الأول ١:‏ 04.5 نقط) 
أ)حل في مجموعة الاعداد المركبة المعادلة (0:)17 ح (4 + 22 -1()22- ١/3‏ + 2) 
ب)في المستوي المركب المنسوب لمعلم متعامد ومتجانس (0:11:7) نعتبر النقط 4 » 8 و © التي لواحقها: 

1-3 ردء ه17 +1 - وج و 1/5 -1- .7. 

1 -اكتت كلا من ,2.622 و :2 علئ الشكل الأسي. تويين أن 0207نت ايحن 20010, 

2- بيّن أن من أجل كل عدد طبيعي 2 فإن: :2 + ”2 عدد حقيقي » ثم عين قيم العدد الطبيعي «ربحيث: "2 - 2+ :7 
2 





| عظ تشدريو | اقنقييكا لملريولة وهمةة العدك المر كنم 0 7 - 
7-7 


» ثم استنتج طبيعة المثلث 81830 . 
: 
4- عين اللاحقة ,2 للنقطة 5) منتصف القطعة [86] ثم احسب الطولين '1860و كر 
5-نسمي (9) مجموعة النقط 31ذات اللاحقة 2 والتي تتحقق: (12...)1- 01/12 + 11/2 
*تحقق أنه من أجل كل نقطة 71 من المستوي المركب: (1) تكافئ (0...)2 -/721/1.01 
* بين أن النقطة 4 تنتمي للمجموعة (5)ءثم حدّد المجموعة (5) مع إعطاء عناصرها المميزة 
* علم بدقة النقط م » 8 2٠‏ © و 6 ثم أنشئ المجموعة (5) . 
التمرين الثاني ( 04.5نقط) 
الفضاء منسوب إلى معلم متعامد و متجانس (0:1:[:12) . نعتبر النقط (2:0:1-) هر » (1-:8)1:2 و(2:2:2-)©. 
1 -أ) احسب الجداء السلمي '18.86 » ثم الطولين 4373 و46 . 
ب) عين قيسا للزاوية الموجهة (813:80) بالدرجة مقربة إلى الوحدة » ثم استنتج ان 4 » 8 و © ليست في استقامية. 
2- تحقق أن المعادلة الديكارتية للمستوي 41600) هي : 2-0 +22 +/22-5 . 
3-() و "“'2) في الفضاء والمعرفين بمعادلتيهما على الترتيب : 0 -3+-32-:2+3: و 62-0 /8و2 -2. 


2--ي 
بين ان المستقيم (2) والمعرف بتمثيله الوسيطي التالي : +1 غ1 :36-1 -978 4 هو تقاطع المستويين(2) و ”"2). 
7-1 


استنتج أن المستويات (2) » (2) و (4180) تشترك في نقطة واحدة يطلب تعيين احداثياتها. 
4-لتكن (9) سطح الكرة والتي مركزها النقطة (3:1-:00)1) ونصف قطرها 3 . 

أ)اكتب المعادلة الديكارتية لسطح الكرة (5). 

ب) أدرس تقاطع سطح الكرة (9) والمستقيم (/). 

ج) بين أن المستوي 41860 ) يمس سطح الكرة (5). 


الصمحة1 من 4 


التمرين الثالت ١‏ 04نقط) 

أجب بصحيح أ و خطأ مع التبرير في كل حالة من الحالات الآتية. 

1)في المستوي المركب المنسوب لمعلم متعامد ومتجانس (0:11:7) نعتبر النقط هر » 18 و© التي لواحقها: 
1+1- جع 31- ,و و (2/-11+ (2/2 -1) تنى2. 


النقطة © هي صورة النقطة 13 بواسطة التشابه المباشر الذي مركزه النقطة 4, » ونسبته 2/+ وزاويته 3 | 
2 في الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس (0:1:[:1) المستوي(2) الذي معادلته0 -1+ 8/2 + ع2 والمستقيم 
(0) الذي يشمل النقطة (1-:2:1)ك, و (1:1-:11)1شعاع توجيه له لا يشتركان في أية نقطة. 


3) نعتبر المتتالية (11) المعرفة على ١‏ ب : 3-- ونا ومن أجل كل عدد طبيعي لوحك ني 


1 





المتتالية (7) والمعرفة على !1 ب : حت ما حسابية حذها الأول 00 واساسها 5 


ىا 


التمرين الرابع< 7نمقط) 
المستوي منسوب إلى معلم متعامد و متجانس ([:0:1) . الوحدة 40177 
1- نعتبر الدالة العددية 8 والمعرفة علو المحال أعد :0 | كمايلي: *م0ج [- 516 . 
1-عين نهاية الدالة ع عند مم . 
2-ادرس اتجاه تغير الدالة 2 ثم شكل جدول تغيراتها. 
4 ل 4 .. 35 ١‏ 3 0 ا 1 
)١ -3‏ بيّن أن المعادلة 0 - ()» تقبل حلا وحيدا 0 على المجال |مه+ :0 | يحقق: 1 > 0 > 0,5 » ثم استنتج أن: - ح “ع. 
0( 
ب )استنتج اشارة )ع عل المحال أمه+ :0 | وذلك حسب فيم 3 


5 ْ 5 1+ 
ع 6 


1) بِيّن أن :0 - (2) 10[ » ماذ تستنتج بالنسبة للمنحنى (.0)؟. 


ممدجوعر 





ع 5 0 يك ,8 لهى*+ أاحى 14 ٠ 2 ٠‏ 044 1 4 
6 


ب) بين أن: » - (0)+ » ثم شكل جدول تغيرات الدالة 1. 
ا ا : 2 
3-ا)بين أنه من كل عدد حقيقي 2 من المجال |مه+ :0 | فإن: لكاة ‏ ير رونم 
*ى 
ب) استنتج الوضع النسبي للمنحنى(.0)) و المستقيم (01) ذو المعادلة : ع ح ن8. 
4- انشئ المستقيم (0) والمنحى (0©) 
1-1 -بيّن أنه إذا كان [.0:0] جع فإن : [,0:0] > (1)2 . 
2- نعتبر المتتالية (.11) المعرفة على !1ب : 0 - م11 ومن أجل كل عدد طبيعي 2» (,11) 1- لا. 
أ)باستعمال المنحنى (.0) والمستقيم (0) مثل على حامل محور الفواصل الحدود ,11 » ,11 » ولاو ,11 دون حسابها. 
ب) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 1» 0 > ,,.11 > .11 > 0» استنتج أن المتتالية (.11) متقاربة وجد نهايتها 


الصمحة2 من 4 


التمرين الاول ( 4.5نقط) 

في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس (0:11,7) 

5 التحويل النقطي الذي يرفق بكل نقطة (71)27 من المستوي النقطة ('712 من المستوي حيث: (21)2-1 -1-'2 
والتكن م » 8 06 نقط صور الأعداد المركبة :1- ,2 2 4-1- و2 © 3+1-.2 

1- حدّد طبيعة التحويل 5 مع إعطاء عناصره المميزة 

2- بين أن النقطا 4 » 8 » ') تعين مثلثا في المستوي يطلب تعيين لاحقة النقطة 6 مركز ثقله. 
3-أ) عين لاحقتا النقطتين' 8و '0) صورتي النقطتين» 8 »)© بالتحويل 5 

ب) بين أن النقطة ' 6 مركز ثقل المثلث '0' 41 هي صورة النقطة 6 بالتحويل 5 . 

4-ليكن (28) مستقيم ذو المعادلة الديكارتية :0 -1-/72+33 . 

أ) تحقق أن النقطتين كر » 8 تنتميان للمستقيم (4) . 

ب) استنتج المعادلة الديكارتية للمستقيم (./) صورة المستقيم (2) بالتحويل 5. 

5-أ) بين أنه من أجل كل نقطة 71 تختلف عن النقطة هر: 


1/ل4 2 - '1لمى و (31قنن)+ - - (للفبن) ْ 


ب) بين أنه إذا كانت النقطة تنتمي إلى دائرة مركزها ه ونصف قطرها 1 فصورتها النقطة ' 74 بالتحويل 5 
تنتمي إلى دائرة يطلب تعيين عناصرها المميزة. 
التمرين الثانى ٠:‏ 04 نقط) 
+1 


2 
"هم 00 6. و هم ع لا 
نعتبر المتتالية 1 المعرفة على ١‏ ب : 3 - نا ومن أجل كل عدد طبيعي مع 82 1 





1+م 
1) أ- احسب ,11 » ,11 »2.11 ثم برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 2 » 1 < ,1ا. 

ب-بيّن أن المتتالية (.01) متناقصة تماما على 11. 

ج- استنتج أن المتتالية (.1)) متقاربة » ثم احسب نهايتها. 
2) نعتبر المتتالية (.7) المعرفة على 17[ب: 1- 11ح ٠,‏ 

أ- بيّن أنه من أجل كل عدد طبيعي 1» .7 - ,207 . 

ب- استنتج أن ( ,18) متتالية هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول ,7 . 

ج أكتب بدلالة  ١‏ كلا من ,7 و ,1 » ثم أحسب من جديد ,1 1158 . 
3)احسب بدلالة ووكلا من المجاميع التالية : 

الا ...+ لقاع ملاح 5ع 2790 +.... + 207 ىح إ1' و الاصاع ....+ لماع /اماح رآ 

التمرين الثالت ( 4.5نقط) 
الفضاء منسوب إلى معلم متعامد و متجانس (12 ,ِل :0:1) . نعتبر النقط (2:2-:3) له » (8)6:1:5 و(1-:2-:6)©. 
واليكن المستوي (2) والمعرف بالمعادلة الديكارتية : 5372-3-0 +2 

عين العبارة الصحيحة والعبارة الخاطنئة من بين العبارات التالية مع التعليل في كل حالة. 


الصمحة3 من 4 


1) المثلث '190 قائم. 
2)المستوي (2) عمودي على المستقيم (183) ويشمل النقطة ه.. 
3)المستوي(2]) العمودي على المستقيم (400ى) ويشمل 4 له معادلة ديكارتية من الشكل: 1 - 2:-2:. 
4) المستويان (7) و(2) متقاطعان وفق مستقيم >1 شعاع توجيه له. 
5)لتكن (1نقطة من الفضاء إحداثياتها (1:4:0-). 
-المستقيم ((1ىم) عمودي على المستوي (8130) . 
الك 
1 





ب-حجم رباعي الوجوه (418)01 يساوي (1.7) 


المستوي منسوب إلى معلم متعامد و متجانس ([:1:©) الوحدة هي 2612 
5 2 
والمعرفة على المجال ]مم+:0]كما يلي: (1+-10):2- 0 - )ع 
ا ع 
1- ) أحسب (1)ع ثم تحقق أ ا (2)ع 111[ 1 
-ب) أكمل جدول تغيرات الدالة ع . 
2-أ)علل وجود عدد حقيقي وحيد ن على المجال أمم+ :1 أبحيث: 0 > (0)ع 
ثم تحقق: 2 > )0 > 1,9 
ب) استنتج اشارة ()ع على المجال ]مم+:0] . 


11- ]الدالة العددية المعرفة على المجال +[ ب: 


0 1]0)52+1 ' 
0 -(1)0 ومن أجل كل عدد حقيقي 0 ع2 2 : يريم وليكن (.0)) تمثيلها البياني. 
* 


0 00 00 
12 ىع 





2- أ) بين أن الدالة + فردية . 
ب) بيّن أن: 0 - (*)1 0ا[ ثم استنتج (2:) 1 103] . 
)١-3‏ بين نه من جل كل عدد حقيقي د عن 0 :ب - رع) 1 
64 
ب) استنتج اتجاه تغير الدالة + على المجال أمه+ :0 | 


ج) شكل جدول تغيرات الدالة + على +1. 
4) اكتب معادلة المماس (2) عند النقط ذات الفاصلة 0. 





لول حارن )6 تم جد خضي | اللعنذ زب ): 
+ 02 
ب)أنشئ المماس (8) ثم المنحنى(,0) في المعلم السابق. 
111- أ)احسب التكامل (4)0 والمعرف كمايلي: اك ا ح (وه ار 
0" 


ب) بين أن: (0) 1ح (0)لم 


الصمحة4 من 4 


الإجابة النموذجية وسلم النتقيط 


لي شهادة البكالوريا التجريبية دوة:2014 
لثانويات: :بوشوشة-19مارس1962-حسائي عبد الكريم-السعيد عبد الحي ولاية الوادي 


الملدم: رياضيات السعبة: علوم تحريبية 
الموضوع 
التمرين الاول: 


أ)حل في مجموعة الاعداد المركبة المعادلة (]) : 
لدينا: (0.....)1 - (4 + 22 -1()22- قل + 2) 
(1) تكافئ 0 - (4 +22-22) أو 0 -(1- 3/. + 2) 
تكافئ 3 - (22-22+1) أو 0 - (3/.-1- 2) 
تكافئ 10/3(2) -1(2- 2) أو 0-(3/-1- 2) 
تكافئن 2-1+1/3 أو 1-1./3- 2 أو 3//-1- 2 


1- كتاب كلا من ,: ٠»‏ ,2 و .: على الشكل الأسي .ثم تبيان أن 227 - 22106 + 7 27. 
| 0 5 6 
"16 - 3ل) - (1- قل)- - قل -7-1» 1 دن 1+)2- 13+ - ,2 و 7 26 - ,72 - .72 


لدينا: 000 ب (205)0 0 ت )يمه ار د( 217 تت 2016 72042 


2- تبيان أنه من أجل كل عدد طبيعي م فإن: "2 + 77 عدد حقيقي . 
لديثاء 1 11 0 0 1 1 

ينا: ]0ه -(ي2)»© - 2 + 27 
تعيين قيم العدد الطبيعي 7 بحيث: "2 - :7-27 :7 


"2 - 2 + 25 تكافئ "2 ا )ومن "2 حسب ما ورد في الجواب السابق. 


ا 3 
: 50838 : 61 + 1 - 0 
م6 اي اله وعليه: ‏ !7 © ع1: 
2 1 21-7 61 + 1- -11 
3 3 
3-اعطاء تفسيرا هندسيا لطويلة وعمدة العدد المركب 72 ه” 
وك رةه 


لدينا: 1- 0 دبكتت يدن اللرسيظ ضرت البسط والمقام في مرافق المقام 
اصاع: .تاجا.7 








عليه: 1 اداع ه- معناه لهم -1)لم و 5-- رفوه | عقحف إومه 
7 و لحني 7 


استنتاج طبيعة المثلث ©4183 . 








المثلث 88600 قائم في ك, ومتساوي الساقين لأن : 478 - 0م و--(818 6م ) 


4-تعيين اللاحقة ,: للنقطة 0 منتصف القطعة | 80] ثم حساب الطولين 860و .04 


* لدينا: 0 منتصف القطعة [©86] ومنه : 1 - لطس فنك دده 


* لدينا: 20/3 - |2./3ف| - إى2 -ى2| - 80و 3ل ا -|- |ى2- 7 04 

5-*التحقق أنه من أجل كل نقطة 11 من المستوي: (1) تكافئ (0...)2 -/517/1.01 

لدينا: (12...)1- 2712© + 2827/12 تكافئ 202 - .282/1 -710(2 + 82/1) 
تكافئ 0 - 282/1716 تكافئ (0...)2 -52/.310 

*تبيان أن 4 تنتمي ل (5) .ثم حدد المجموعة (5) مع إعطاء عناصرها المميزة 

- ى تنتمي ل(9) لأن: 082-802 +842 محققة لأن المثلث 8130 قائم في 4 . 

- من العلاقة (0...)2 -81/1.300 نستنتج ان (5) دائرة قطرها [ 80 

-(9) دائرة قطرها [813.] مركزها © ونصف قطرها 3/, - 6,4 . 
* تعليم بدقة النقط ع8 02 و 0 » ثم نضاء لمجهر " 0 








1 -أ) حساب الجداء السلمي :428.80 » ثم الطولين 47 و 46 . 
2.22-2.1-2 +3.0- (2(.4)0:2:1-:1803:2م 
يدت تسعد :10 7 لكوع و كيد هين ادع لبهم 
ب) عين قيسا للزاوية الموجهة 4818:8200 ) بالدرجة مقربة إلى الوحدة . 
لدينا: 48:40 )وم»0 .818.80 38.800 وعليه: 1 كد - (40 :1ن )وم 
كل فطلم 
ومنه:قيس (413:800) والقرب إلى الوحدة هو : 785 بم 50-7 
استنتج ان 4 » 8 و ) ليست في استقامية. 
النقاط 4 » 8 و © ليست في استقاميةلأن قيس (418:80) هو 789. 
2- التحقق أن المعادلة الديكارتية للمستوي 472600 ) هي : 2-0 +22-5+22. 
يكفي أن نبين أن احداثيات النقاط ه » 8 و ©) تحقق صحة معادلة 1309 ) 
2 





لدينا:. 2-0 (0+2)1- (20-2 ومنه : (486) ح لر. 
2-0+(2+2-1-(20 ومنه : (4836) 8. 
2-2+2)0+2-0-)2 ومنه : (©85ماء ©. 

3- تبيان ان المستقيم (2) هو تقاطع المستويين(2) و ('2). 

ر(ى) هو تقاطع (©) و ('2) معناه: (4) محتوى في(2) و (4) محتوى في "2) 

(4) محتوى في(2) لأن: 3-0 +36- (1-]3) + 2- محققة 

(4) محتوى في "2) لأن: 0 -66 + (2)36-1 -- 2 محققة. 

استنتاج أن : (2)؛ ”)و 800 ) تشترك في نقطة واحدة يطلب تعيين احداثياتها 

من الجواب السابق لدينا (4) هو تقاطع (2) و "2) 

نبين أن المستقيم (4) يقطع المستوي 21300 ) في نقطة ولذلك نحل الجملة التالية: 

لع 

(22+2-0:09+/22-3 و 4988-36-1 ومنه: 2-0 +2 ++ (3-1)--(2-)2 

72-1 

أي: 1- - ]أي احدائيات نقطة التقاطع هي: (1-:4-:2-) وذلك بعد تعويض قيمة 1- -) 

4- أ) كتابة المعادلة الديكارتية لسطح الكرة (5). 

لدينا: (5) مركزها النقطة (3:1-:0)1 ونصف قطرها 3 . 

المعادلة الديكارتية ل () هي: 152 - 2-2(2)-37-37(2) +002 - ع2) 

وعليه معادلة (5) هي: 72-1(2-9)+9+3(2) +2-1(2:) 

ب) دراسة تقاطع سطح الكرة (9) والمستقيم (2). 

لدراسة تقاطع سطح الكرة (9) والمستقيم (2) نحسب المسافة بين (4) و(3:1-:00)1 

لدينا: 110 - ((0)0:)4 حيث 11 هي المسقط العمودي للمركزه على (2) 

لدينا: (2:36-1:0-)]1 لأن (4) ج11 وعليه يكون : 0 - .011 

0ح ولص تكافئ 0 - 5+ ]10 - (0:3:1).ن.(1 -2::6 +]3:3-)011 أي: د 

5 [1 


وعيله تكون احداثيات النقطة 11 هي: ار 


ومنه: 3- ج1١‏ 5 3 م 1 م +32-)/, - هآ - (() نه)ل 
وعليه يكون تقاطع (5) و(١2)‏ هو مجموعة خالية. 

ج) تبيان أن المستوي ('21)0) يمس سطح الكرة (5). 

المستوي (4183)00) يمس سطح الكرة (5) معناه +1 -ح ((4188600 ) :ه)0 

- 09 0 [2 +22 + نل3- 22 


3 1(5+22-)س+ 00 


2 


- ررراظطة) :هل 





التمرين الثالتٌ 

الإجابة بصحيح أ و خطأ مع التبرير في كل حالة من الحالات الآتية. 

1 هي صورة 18ب بالتشابه المباشر الذي مركزه النقطة 4 » ونسبته 7/2 وزاويته - 
227 2 


00 | 
ع- ومن المفروض 10/2 - ف ع 
وك د ورك وك ورك 


2( المستوي(72) الذي معادلته0 - 1+ 57-2 +272 والمستقيم (0) الذي يشمل النقطة 
(1-:2:1)ى و (1:1-:1) 0 شعاع توجيه له لا يشتركان في أية نقطة. 
صحيح: لأن: (1-:2:1)ه لاتنتمي للمستوي() و(1-:2)2:1 ل (1:1-:1) نا 


3)المتتالية (.07) حسابية حدّها الأول 3 - ن7 واساسها 5 


خط نولواحي - 





ا ل ا 1 1 1 
خطا : لآن: أساس المتتالية (.97) يساوي: - - كا رك روك 0 








التمرين الرابع 
1-1-تعيين نهاية الدالة ع عند ممد. 


م ح رع - 1120)1 - رعر)ع 1111 
2-دراسة اتجاه تغير الدالة ع ؛ ثم تشكيل جدول تغيراتها. 
دراسة اتجاه تغير ع_و تشكيل جدول تغيراتها. 
(4+31ع همح خههر_ خم 1 ح'(*هع - ) - زواع 
0- ()'ع لأن: ]مه+:0] ء ع وعليه تكون الدالة 


عم متناقصة تماماعلى مجال تعريفها 





)١ -3‏ تبيان أن المعادلة 0 - ()ع تقبل حلا وحيدا » على المجال |0ه+-:0] يحقق:1 > ,0 > 0,5 
ل ل 00 
٠‏ ثم استنتاج ان: لح كن , 
0( 
*الدالة م مستمرة ومتناقصة تماما على المجال |1: 0,5[ و0 > (1)ع <(0,5)ع 
ومنه وحسب مبرهنة القيم المتوسطة يوجد عدد وحيد ]0,5:1]ا ه يحقق: 0 - (0)ء 


* 0-(0)ع معناه 0 - “عن -1 ومنه -- ع 
0 


من جدول تغيرات الدالة ع ومن الجواب 3-أ) نستنتج أن : 
|1:0] - (إنه:0])ع معناه 0< (بمم)ع و [0:ه]| ح (إممدبى |)ع معناه 0 > («رم)ع 
11- 1) تبيآن أن :0 - (:) 115114 » والاستنتاج بالنسبة للمنحنى (,0). 


+1 





يررذ! - (0)؟ ورا حالة عدم التعيين لأن: + - (1+ )بز ومه+ - (1 + *6) ورذا 
ل 6 ممبدجعر ممبجعر مدجع ومدجير 


1 

5 (-<-+2)1 
إزالة حالة عدم التعيين: 0 - - 110[ - د كا سنا - (:) 1 سنا 
6 ممدجعر ومدجع ومدجعر 


رحن )اع 
0 
() - (2:) 11021[ معناه 0( يقبل المستقيم ذو المعادلة <- لو مقارب في جوار ممد 


2- أ) تبيان أن ؛ قابلة للاشتقاق على مجال تعريفها . والتحقق أن - -- 500 
ع 6 


الدالة © قابلة للإشتقاق على المجال |مم+ :0 | لأنها حاصل قسمة الدالتين: 





(2+1) جع و (1+ *ه) ج عر قابلتين للإشتقاق على المجال |مه+:0 |. 


ونع (2ن)؟ه-1 (اججن)خه-(ا1 ب خه)1 0 
2 خهع) 0 1(2+خه) 0 2 + *ن) 0 


ب) تبيان أن: » - (2)0 » ثم تشكيل جدول تغيرات الدالة 1. 


360 


وي لد ون ل ونيانين المر ين الطدضةة 
12س عم) 0 
1 1 
0+1 ال 
0( 


*لدينا: 6 (*«6 1 ومنه إشارة (6 1 هي حسب إشارة (7)اع 
172 ل خع) 


ومنه :الدالة + تكون متزايدة على المجال |.0:0] 
ومتناقصة على المجال [00+:,0] . 


وعليه جدول تغيرات الدالة + يكون كمايلي: 





ملاحظة: +1 معرفة عند 0 و 02 


3-أ)تبيان أنه من كل عدد حقيقي ع من المجال |مه+-:0] فإن: اناك ,رونم 
+ *م 


أغيقا؛ لعاع _ (رع)»- |1 راع عع - 1 جع 0 2+1 
إفخة - ادم ع6 1م 
ب) استنتاج الوضع النسبي للمنحنى(.©2) و المستقيم (1) ذو المعادلة : « - (9. 
لوضع النسبي ل(,©) و المستقيم (0) هو حسب إشارة الفرق لتك - ,ر- (::)] 
6 
وعليه يكون: أه:0اء «معناه(,0) فوق (0) و |صمدبه|ء عرمعناه(,0)) تحت (0) 
ولدينا: .» - (7)0 معناه (,0) يقطع (0) في النقطة التي احداثييها (0:00) . 


5 





دعر - (ع2) 1 


4- إنشاء (1) والمنحى (0)) وتمثيل الحدود ,نا ٠‏ ,ا ؛ ونافونا 





17 - 1-تبيان أنه إذا كان | .ه:0] عع فإن : [ 0:0 | (1)2 . 


لدينا: | ,و:0]ء عر معناه )0 > ع > 0 ومنه: 1)00 > (2) + > (1)0 لآن: ]متزايدة 
ولدينا: ‏ - (0)؟ و » - (ن)1 عليه: © (100 >0 أي:[|:ه:0]ء (2) 1. 


2-أ)تمثيل على حامل محور الفواصل الحدود ,ا » ,11 » ,رناى ,1ا. رفقة تمثيل المنحنى(0) 

ب) البرهان بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 1 » 0 > ,..1ا > ,11 > 0 

* التأكد من صحة (0)0 

من أجل 0 -2 يكون: )0 > ,11 > ,11 > )0 محققة لأن:0- ,نا و د - (ونا)؟ - رن 

* نفرض أن: (2)م صحيحة من أجل ع1 - ورحيث ع1 < 0 أي: ]0 > ,نا > ,1 > 0 

ونبرهن أن: (0+1)م صحيحة أي: 0 > رب. ,لا > ,1 > 0 

لدينا: .ح > ,داك ,نا > 0 ومنه (0) 1 > ( )2 > (,0) 1 > (1)0 لأن: 1متزايدة 
وعفة: :0 ك يي يلا ك بيرلا ك2 > 0 

استنتاج أن المتتالية (. 1) متقاربة وإيجاد نهايتها 

من المتباينة :)0 > ,..1ا > .11> 0 نستنتج أن (,11) متناقصة ومحدودة من الأسفل وعليه تكون 

المتتالية (.11) متقاربة. 


ممدجوعر 


1-(1)1 تكافئ دن أي: 0- لم1 -] معناه 0 - (,])ع إذن: 0 -,]آ 
داع 


الإجابة النموذجية وسلم السقيط 
امنحان شهادة البكالوريا التجريبية دوة:2014 
لثانويات:بوشوشة-19مارس1962-حسائي عبد الكريم-السعيد عبد الحي ولاية الوادي 


المادٌ: رياضيات الشعبة: علوم تحريبية 
لوكو 0 


1- تحديّد طبيعة التحويل 5 مع إعطاء عناصره المميزة 


العبارة المركبة للتحويل 5 هي: (21)2-1 -1-'2 حيث : 262 - 2 و - ,2 
التحويل 5 تشابه مباشر لأن: 0) >2 و 2 - (و| وتختلف عن 1 . 


العناصر المميزة لتشابه المباشر 5 هي: المركز حر و النسبة2 ح |2ا والزاوية ل 
2-تبيان أن النقط ‏ » 8 ٠»‏ ) تعين مثلثا في المستوي و تعيين لاحقة النقطة 0 مركز ثقله. 
النقط كر » ١18‏ 0 تعين مثلثا في المستوي معناه: 3[ لايوازي © لأن: 1473[ عد كر 

لاحقة النقطة 0 مركز ثقل المثلث هى : يا 0 
لنقطة لمثلث 0 
3-أ) تعيين لاحقتا النقطتين' 8و'0) صورتي النقطتين» 8 0 بالتحويل 5 
لاحقة النقطة ' 8 صورة 8 هي: 61+ 3 - (1- 212,5 -1- ,2,5 
لاحقة النقطة '10) صورة ') هي: 41 +1-- (21)2-1 -1- .ن2. 
ب) تبيان أن النقطة ' © مركز ثقل المثلث "0 87 هي صورة النقطة 0 بالتحويل 5 . 


لدينا: 71 +1 -(1- 1-2 م ولدينا: لك +1 - ات 


4- أ) التحقق أن النقطتين 8 » 8 تنتميان للمستقيم () . 
(48) > ى لأن احداثيا النقطة 4 تحقق صحة المعادلة0 -1-:3 +2 لأن: 0 -1- (3)0 +1 
(4) 8 لأن احداثيا النقطة 1 تحقق صحة المعادلة0 38-1 +ع لأن: 1-0-(1-)4+3. 
ب) استنتاج المعادلة الديكارتية للمستقيم 5/) صورة المستقيم (6) بالتحويل 5. 
من الجواب السابق نستنتج ان (/) صورة المستقيم (2) بالتحويل 5 يشمل النقطتين لحر »' 8 
وعليه يكون 45١‏ ) © (21):2:1 معناه (2:6)' 8 || (لا:1- :)821 
معناه 6:2-298-6-0 أي59-3-0-غ3:2 
5-أ) تبيان أنه من أجل كل نقطة 71 تختلف عن النقطة ١‏ : 


- 2 ومنه: (0)ث ح ,ن72 


006 - 2 + و (401:نا)‎ 411١-1 


ظ 9 1< ةذه - 1ج 
لدينا: ([ س2 )2-1201 تكافئ: 
(75-1)ع2:8 + (26)21 - (015)7-1 
الخ - ' الم 
تكافئ ‏ - ا ص ل 
حمر لال 


ب) تبيان أنه إذا كانت النقطة 11 تنتمي ي إلى دائرة مركزها 4, ونصف قطرها 1 فصورتها النقطة 
' 16 بالتحويل 5 تنتمي إلى دائرة يطلب تعيين عناصرها المميزة. 

تنتمي إلى دائرة مركزها لم ونصف قطرها 1 فصورتها النقطة ' 71 بالتحويل 5 تنتمي إلى دائرة 
مركزها م ونصف قطرها 2 لأن:النقطة هر صامدة بالتحويل 5 ونسبة التشابة هي 2 . 

أي: 314-1ى تكافئ 2 -'/41 

ج) تحدذيد مجموعة النقط ' 11 التي من اجلها النقطة تمسح محور الفواصل. 

لدينا: 1 تمسح محور الفواصل معناه 1 - (11:47/1) حيث 7 © 12 


وعليه العلاقة (430:) +2 - 5 :1) تكافئ 1 0:462315) حيث 7ح 1 


تكافئن 14 - (4) 21 حيث (4) معادلته 1  -‏ 





التمرين الثاى: 

1) أ- حساب ,11 » 11 ».11+٠‏ ثم برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي م » 1 < ,11. 
ْ نا +1 

لدينا:3 - م11 ومن أجل كل عدد طبيعي 27 00 > وبونا 


ا هه 250 ا و 2/.- | 55 
لوعن انرايد" 
1) التحقق من صحة (8)0 
من أجل 0 -2 فإن:1 < ,1 محققة لأن :1< 3 - 11 . 
2 نفرض أن: (0)م صحيحة أي: 1 < إن حيث ع1 < 0 


1 1 نا نكا 
ونبرهن أن: (2+1)م صحيحة اي: 1 < ,11 أي نبرهن ان: 0 07-7 











: ]] ش ا +1 . إلا‎ ٠ ٠ 
ومنه :1 < )1 ومنه :2 < )11+ 1 ا 2 أي: 1 < بلا‎ 


ومنه الخاصية (72)م صحيحة من أجل كل عدد طبيعي .1١‏ 
ب-تبيّان أن المتتالية (. 1) متناقصة تماما على 11. 
(.11) متناقصة تماما على 11 معناه 0 > 11- ...لا من أجل كل عدد طبيعي 1 


1ب 0 1 





ما بعد الضرب والفسمة في المرافق 
نا +1 





اشارة الفرق هي دوما سالبة لأنها حسب إشارة البسط 1+ 17- لأن:1 < .11 والمقام موجب تماما. 
وعليه تكون المتتالية متناقصة تماما على 101. 

ج استنتاج أن المتتالية (.1) متقاربة » ثم حساب نهايتها. 

*المتتالية (.1)) متقاربة لأنها محدودة من الأسفل ب 1 (1< .11) ومتناقصة 


* حساب نهاية (,11) : نفرض أن:.1] ح ,نا 1110 حيث ,1 عدد حقيقي موجب تماما 














60 جح ير 
١‏ 1.2 +1 12 +1 1 
بآ - رلا 1111 معناه ., -,1 وعليه 5 - 12 ومنه 12-1 وأخيرا! -,] 
مدجعم 2 9 
2 أ- تبيان أنه من أجل كل عدد طبيعي ١»‏ 7 - .27 . 
37 1125-1 +1 غَ 
لدينا: 2-1 - 7 ومنه: 2 - ته -[1 هم دعسي والح ىه لق 1 الاح رده 
5 1 02 2 +114 +14 1 114 


ب- استنتاج أن( ) متتالية هندسية و تعيين أساسها وحذها الأول ,7 . 


هي © 0 ع 37> 
5 دي ٠ 0 0 ٠ 44 «٠‏ 0و © ."850 1 
من العلاقة الترا جعية ا ا تبتك ان: 0 





١2 


وعليه : (.7) متتالية هندسية أساسها ريدت الأول 8 -1010-1- 7 1 


ج كتابة بدلالة م ١‏ كلا من 7 و 1 ء ثم أحسب من جديد ,11 110[ . 


(01) #متتالية هندسية حذها العام هو :7.0 ح 7 وعليه 8 7 
00 1 0 1 سد 
* حساب نهاية (.1ا):1- 1+ | - |.5/, 122!ا ح ونا 10 لآن: 0 - | ح ).8 مصلا 
7 ممدج عر ممدج عر 2 0 
3) حساب بدلالة بركلا من المجاميع التالية : 5 » 1 ى ..آ 
*لدينا: 1- 17ح 7 ومنه :1+ 2 ح ,1ا 
(1+ 07) ...+ (1+ 7) + (7+1)ح 1ا+.... + الاج 10ح 8 


“نل -] 
1 37 -(1)5+1 +( 37 ...+ 70+ '؟) - 





وعليه : 
مم 


اج ]1 
تليق عدى: 1011| 1-4 16د لهم ب 8 حك 
5 
7 بوت ا لاقي ار اماماي لك 11 ادم ردم الع لاك 1 
و بمآن: و فإإن: (1 + 8)0 ح (1 )7 ح ,7 ...ل عل ولاح 1 . 


307 »...كا 20307026397[ - لاما .... + اماع اماع 1[ * 





(اخص)ط 
2 1 (اخط)ط 
. 2+1 __ 2 2+1 _ 2 00 
ولدينا: 1 2-8 1" رتك ”نر كاين اليو كك حابي ا 
(0+1)م 


وعليه: ١‏ 7 84د يا 


التمرين الثالث 
تعيين العبارة الصحيحة والعبارة الخاطئة مع التبرير في كل حالة من الحالات الآتية. 
1) المثلث 4130 قائم. 
صحيحة: لأن: 40 1 8م لأن : 0 - 9- 9ح (3-:3428)3:3:3(.86)3:0 . 
2) المستوي (.) عمودي على المستقيم (413) ويشمل النقطة 4.. 
صحيحة: لأن:إحداثيات كر تحقق صحة معادلة: () لأن: 2-3-0 + (2-) +3 
وك يوازي مم لأن: و3 - ثلى . 
3)المستوي(2) العمودي على المستقيم (400) ويشمل 4لرله معادلة ديكارتية من الشكل: 1 - 2-2 . 
صحيحة: لأن: إحداثيات 4 تحقق صحة معادلة: (52) لأن: 3-2-1 
ولخ يوازي ,مط لأن: ,مم3 -60لى. 
4) المستويان (7) و(2) متقاطعان وفق مستقيم ع[ شعاع توجيه له. 
خاطنئة لأن: 11 لايوازي 1 لكن : (1)0:0:1 لا يعامد 1 20 رمك : 
5) أ-المستقيم ((1) عمودي على المستوي (218600) . 
خاطنة لأن: ([4, لا يعامد )كر لأن:0 عد (1كىر . ©كر. 


-)1 
- 2 





ب-حجم رباعي الوجوه (8)01 يساوي (1.7) 
... ((ن)ظذ) :0[)ل.. ...دك 
لدينا: حجم رباعي الوجوه (1')جزىم ا ا نك 1 


3 
23602 لثم [+ كك + رئاط + معنةا 


4 
5 0د م 
2 لو وين 2د را اقول 
كط 5 ورطء _ 4.3./3.3/2 


200006 > ووس 7غ 
التمرين الرابع التمرين الرابع ْ 
)١-1-1‏ حساب (1)» » ثم التحقق أن : مم - )18 10 1 


- ررناظذ) :00ل 








1-3 (])ع و صم ح مه - 2 ح (1+ 10)2- )بوذا ب - ()ع1 ملا 


لجس عر 


-ب) أكمال جدول تغيرات الدالة 5. 

2-أ)تعليل وجود عدد حقيقي وحيد ٠».‏ على المجال |مم+ :1 | 
بحيث: 0 - (0)ء »> ثم التحقق: 2 > 0 > 1,9 

الدالة بع مستمرة ومتنا قصة المجال |مم+:1] 

(من جدول تغيرات) و0<()ع و م - (ج)ع وطنا 

ومنه توجد قيمة وحيدة .»0 على المجال |مه+:1 |بحيث: 0 - (0)ع حسب مبرهنة القيم المتوسطة 

لدينا: 0,037 ح (1,9)ع و 0,0093- - (2)ع أي 0 > (2)ع.(1,9)ع ومنه : 2 > ين > 1,9 

ب) استنتاج اشارة (<)ع على المجال |م+ 10 

من جدول تغيرات الدالة ع ومن الجواب 3-أ) نستنتج أن : 


|0:1-123] - (إنه:0])ع معناه 0 < (جمع و [0:ه] ح (إمم+ به ])ع معناه 0 > (2)ع . 





11 -1) تبيان أن 1 لخ يرز ثم تفسير النتيجة هندسيا . 
2 


2 
لني الى يي لسن ا 
7 كك 22 مجع جد 0جيى 7و 0( 
أت ل لا !بتكاف 1 -(0)] لا لكا رون نستنتج ان (.0)) يقبل مماسا معامل توجبهه 1 
كير ج12 


2-) تبيان أن الدالة + فردية . 
الدالة + فردية معناه 0 - ()2 + (2-)+ من أجل كل 12 © 2 . 
د (22+1)ما 


0- - ل 1+ (-) 1 
ب) تبيان 0 0 - (0)؟ رذ ثم استنتاج (2<) 11121 . 
ااا 


مننا - رع) أمنا حالة عدم التعيين 


0 يعر 


1 1 
جما (2-+1)ماجترما (-+20:ما 
2 
2-0 2 تت كه 5 ([+تع)ما 


4 مجر , مجع 31 مجع 1 00ج 1 





[ - )مذ 
0 - )1 سنا لأن + دالة فردية. 
3-أ) تبيان ببسم :يختلف عن 0 , لكلا رور)»م 

م 


)2(-1.12)52+[1( 





(0)ع عتما 0 وري - (عر) 1. 
272 12 
ب) استنتاج اتجاه تغير الدالة + على المجال |مم+:0] 
من العبارة لحك - (ع2) 1 نستنتئج أن أشارة (:) 1 هي نفس اشارة (:)5 


وعليه تكون 1 5 على المجال |:0:0] ومتناقصة على المجال |م0+ :0 |. 
: تشكيل جدول تغيرات الدالة ع ا 





4) كتابة معادلة المماس (2) عند النقط ذات الفاصلة 0. 

المماس (4) له معادلة من الشكل: (0) 1+ (0():2-0) + - (( 

ولدينا: 1 - (0" 7 من الجواب 1-11) ( التفسير الهندسي 1- لخ يينة) ولدينا: 0 - (1)0 
3 جور 

وعليه تكون معادلة (4) من الشكل: « ح 9 





0 2 . 
5-ا) تبيان ان : د - (ن) 1 » ثم جد حصرا للعدد (00) 1. 
1 +02 


5 


2012 
02+1 


2 2 
الى (4)0 ومن جهة أخرى لدينا: 0 - ()0)ج معناه 





ح- (1 + 2ن )م[ 


20012 
20 0 202 1+تن 
2+1ن (2+1ه)ن 00 


الحصر :لدينا: 2 > .» > 1,9 ومنه (4....)1 > 20 > 3,8 ولدينا أيضا: (5.....)2 > 1+ 02 >-4,61 











ح (0) 1 


1 4 23.65 
ن (1 2 نستنتج أن:-- هي ر(ين)] م 7 
ست 70 )20 6 


5 


أي 0,86 > (هن)1>-0,76. 





ب)انشاء المماس (2) ثم المنحنى(.0)) في المعلم السابق.. 
ل ا ا 


. . ٠. . . ٠. . . . . . . . ٠. . . ٠. . . ٠. . . . ٠. . . 8 . . . ٠. 
. . ٠. ٠. . ٠. ٠. . . . . . . ٠. . 3 . . . ٠. . . ٠. . . . . ٠. . . ٠. 
. . ٠. . . . ٠. . 3 3 3 . 3 . 3 . ٠. 3 3 ٠. . 3 . ٠. . . 3 . . 3 ٠. 

. . . . . . . . . . ٠. . . . . . . . . ٠. . . . ٠ . . . . . . ٠. 
هه هه .هوهو وووووووو ووو ووووووو ووو كوم 00م 00 اذ 000000 إإزه ه هه © ههه »© هوه وه هوهو وهو ةو ووو وو ووو ووو وو ووو ووو ةوه وه 6 وه و ووو ووو وهو وو هو وو ووو وه ههه هه و وه و ووو ةوه وهو ههه 6ه و ووو و ووو وه ووو وه و ووه ووو وو ووو وأ و ووووووو(إ‎ © © © © 
. . ٠. . . ٠. ٠. . . . . . . ٠. . . . . . ٠. . . . ٠. . . . . . . ٠. 

. . ٠. ٠. . ٠. ٠. . . . ٠. . . ٠. . . . . . ٠. . . . ٠. . . 0 ٠. . . ٠. 

. . ٠. ٠. . 3 ٠. . 3 . ٠. . 3 ٠. . 3 3 3 3 . . 3 3 ٠. . 3 3 . 3 . ٠. 

. . . . . . . . . . . . . ٠. . . . . . ٠. . . . ٠. . ٠. . . . . . . . ٠. 





1- أ)احسب التكامل (8)0 والمعرف كمايلي: | ح (يو )لكر 
6001 ] 0( ) ] عل 0 إ - (و )م 


ب) تبيان أن: (0) ع (0)كىر 
(00) 4ح (0)+- (ه) - وام 


الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة التربية الوطنية مديرية التربية لولاية الشلف 0 ثنوية بلحاج قاسم نورالدين 


بكالوريا تجريبي دورة ماي 2015 
الشعبة : رياضيات مدة الانجاز ٠:‏ 4 ساعات ونصف 


اختبار فى مادة الرياضيات 
> على المترشح أن يختار أحد الموضو عين التاليين 
الموضوع الأول 
التمرين الأول : ( 04 نقاط) 
الفضاء منسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس المباشر ( ىل ,قي أء 017 متوازي مستطيلات حيث . 
2 - ظلد ,4 - لل و 31 - 18ل . 
1) أ) تحقق أن : /3 + [4 +27 - 40 . 
ب) عين إحداثيي الشعاعين 878 و 270 . 
ج) أكتب معادلة ديكارتية للمستوي (:280). 
2 ليكن سن عدد حقيقي يختلف عن 1 و (:20::40:30) 11 
نقطة من الفضاء د 
)١‏ تحقق أن النقطة 14 تنتمي الى المستقيم ( 10 ) باستثناء 
الثئة ل3 6 
ب) بين أن النقطة 14 لا تنتمي الى المستوي (1280). 
3) ليكن 7 حجم رباعي الوجوه 111/80 . 
)) عبر عن /ر بدلالة به. 
ب) احسب حجم رباعي الوجوه 411/80 . 
ج) من أجل اية قيمة للعدد الحقيقي سم ». يكون 7 مساويا لحجم متوازي المستطيلات 48)1022077 . 
التمرين الثاني: ( 04.5 نقاط) 
1) حل في مجموعة الاعداد المركبة 0) المعادلة ذات المجهول المركب 2 التالية : 0 -([21 +22+3[)22-62) 


2 في المستوي المركب المنسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس المباشر ( 0,/,1 )» نعتبر النقط ,8 ,© و (7/ لواحقها 





على الترتيب 2 36/. - 2,2 36ل - 2 ,20/3 +3 - 8 20 2 

- بين أن النقط 4 ,0,8 و 77 تنتمي الى نفس الدائرة (0) )التي مركزها 49 ذات اللاحقة 3 - ,2 يطلب تعيين نصف 

قطريها . 

3 لتكن النقطة 6 نظيرة النقطة (7 بالنسبة الى المبدأ 0. 
م2 ع2 ثم | 1 لبد 40 || 1 3 0 . 

وك وك 

ب) بين أنه يوجد دوران 7 مركزه النقطة 8 ويحول النقطة // الى النقطة '). يطلب تعيين زاويته . 

4) نعتبر التحويل النقطي © الذي يرفق بكل نقطة /[رذات اللاحقة ‏ النقطة ' /[رذات اللاحقة 'ج حيث . 


( 3ض +ع) 3 3-26 7 +ج. 
) عين طبيعة وعناصره المميزة . 


0 
0 ايقن أن 3م اح 


الصفحة - 1 -من 4 


ب) عين طبيعة (/ ) مجموعة النقط من المستوي ذات اللاحقة ج و التي تحقق : 207/36 + 3 - ج حيث 6 عدد 
ج) عين طبيعة ("/) صورة (/) بالتحويل 'ى وعناصرها الهندسية . 
التمرين الثالث ( 04.5 نقطة ) 


لتكن , )1 متتالية هندسية متزايدة حدودها موجبة معرفة على المجموعة *]] ب : 


لاآ, 


ل رما 6 
عونت 
1) أحسب ,: » 2« و ,«: ثم عين أساس المتتالية 4. 
2) عبر عن عبارة الحد العام ,/, بدلالة 7. 
3) أحسب بدلالة , كلا من المجموع : 7 +...+ رو+ ,وح 'ى و الجداء ,>*... *ا رن »ا تحاط 
4) أ) ادرس تبعا لقيم العدد الطبيعي 7 بواقي القسمة الاقليدية للعدد”7 على 5 . 
ب) عين باقي القسمة الاقليدية للعدد 3- برك + !+492 + 20161436 على 5. 


ج) نضع من اجل كل عدد طبيعي 7 غير معدوم: ["4ما+..+ 4# ماج هما | -' ,5 
11 


َ أحسب' 5 بدلالة ,ثم عين قيم العدد الطبيعي 7 بحيث يكون : [0]5 - 747 ل “رك لا ال 
التمرين الرابع :( 07 نقاط) 
1. نعتبر الدالة العدديةج المعرفة على المجموعة *18ب: |بداما-1+ “22 - (:د) ع 
1) أدرس تغيرات الدالة ع . 
2) استنتج اشارة («)ع على 12 
دما 


11 نعتبر الدالة العددية /ر المعرفة على *18ب: 223 - 2 - م2 - (د) كر 
ل 


ا ( ,0 ) المنحذ يي الممثل للدالة / في المستوي المنسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس | أر ,0 ) (الوحدة 01) 


1) أحسب النهايات عند حدود مجموعة التعريف . 
2( أحسب («)'ر وشكل جدول تغيرات الدالة /ر. 


3) بين أن المستقيم 2 - 2 - :«ر: (4) مقارب مائل للمنحني [ ,© )عند مم وعند مم+ثم أدرس الوضع النسبي 
للمنحني [ ,0 )بالنسبة الى (4). 

4) احسب ()ر + (ع-)/. ماذا تستنتج بالنسبة للمنحني (,©)؟ 

5) بين أن المعادلة 0 - () /رتقبل حلين أحدهما 1 و الآخر سح حيث 0.3- > بم > 0.4-. 

6) أرسم (ى)و (,0). 

1]. ليكن 1 عدد حقيقي حيث 1< 1 . 

1) أحسب بدلالة 2 و ب “7ن المساحة (4)2, للحيز المستوي المحدد بالمنحني [ ,0 او المستقيم (6) و المستقيمين 
الذين معادلتيهما 1-«,را - «. 

2 عين قيمة العدد الحقيقي 2 بحيث يكون : “207 ح (4)2 . 


الصفحة - 2 من 4 


الموضوع الثاني 
التمرين الاول : ( 04.5 نقاط) 
في الفضاء منسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس المباشر [ 0,1,4 نعتبر النقط (4)3:1:0 ,(3:2:1(,8)1:2:0) 0 
و (10)0:0:7 حيث 77 عدد حقيفي موجب . 
1) أ) أحسب الجداء السلمي 24.86 ثم استنتج القيمتين المضبوطتين لكل من 180 05© و 418 زه . 
ب) أحسب مساحة المثلث ')48 . 
2 بين أن الشعاع (2-:7)1:2 ناظمي للمستوي (480 ) ثم استنتج معادلة ديكارتية له . 


1 27115 


> وعجمم 





3 بين أن (48007 رباعي وجوه وأن حجمه 


4) لتكن (.!ى) مجموعة النقط (3:1:2) 14 من الفضاء والتي تحقق: 0 -9- 715+ 2,712 - 7ج + #بر + 17 
أ) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي موجب 77 فإن (,,ى) سطح كرة يطلب تعيين مركزها ونصف قطرها . 
ب) عين قيمة 7 حتى يكون (21800 ) مستوي مماس لسطح الكرة (,,5 ). 

ج) أكتب معادلة للمستوي (2)الموازي تماما للمستوي (48600 )ويمس ( ,5 ). 


نعتبر المتتالية العددية ( ,,»») المعرفة من أجل كل عدد 
1 - 1 

اا 00 

1) أ) باستعمال المنحني [ ,0)) الممثل للدالة /. المرفقة 
بالمتتالية ( ,/) والمعرفة بالعبارة 2 + 2 -2رل/. - (عد) /ر 
و المنصف الاول ذي المعادلة 2 - درء مثل الحدود 

0 على محور الفواصل . 
ب) ما هو تخمينك لاتجاه تغير المتتالية (,/1) ؟ 

2 برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي ٠7‏ 11> ,1 > 3. 

3) تحقق أنه من أجل كل عدد طبيعي > | 2- ,االي, -1) 2 - ,لال > رلا برل . 
4) بين أنَ المتتالية ( ,) متناقصة . 

5) استنتج مما سبق أن المتتالية (,/1) متقاربة و عين نهايتها . 





6 أ) بين أنه من أجل كل عدد طبيعي 277 (3- ,)<> 3- ريرك 0. 


6 ا 1 ا 23 َ 4 7 .. 
ب) استنتج أن : 3>8|4-,>0 من أجل كل عدد طبيعي 7» ثم عين نهاية المتتالية ( ,/1). 


الصفحة - 3 -من 4 


التمرين الثالث :( 04.5 نقاط) 

1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة ذات المجهول 2 حيث: 4-0 + 22-2073 . 

2) أكتب الحلول على الشكل المثلثي . 

3) نعتبر في المستوي المركب المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ( «,؛:,0) النقط هرء 8 و © التي لواحقها على 
الترتيب 3+7 ره : ,2 و2 و 3-2/- دمج 

أ) عين ,حٍ لاحقة النقطة (1 حتى يكون الرباعي (4186001 متوازي أضلاع 

ب) أكتب على الشكل الأسي الأعداد المركبة 


رت “وت (لفع:2 
ج) عين قيم العدد الطبيعي 7 حتى يكون العدد ع2 0 عد حقيقي . 
4) ليكن التحويل النقطي 8 الذي بكل نقطة 86 ذات اللاحقة 2 النقط “71 ذات اللاحقة "2 حيث 37+ 5.-0-7/5(2-اء 
) عين طبيعة التحويل 5 و أعط عناصره المميزة. 
وروا 
ج) عين المجموعة ) صورة ()) بالتحويل 5 و أعط عناصرها المميزة . 


التمرين الرايع ٠١‏ 06.5 نقطة 


1 نعتبر الدالة العددية بم المعرفة على المجال ]0+:0]ب : (1+:<) ما - > - (:) ع 


1) أدرس تغيرات الدالة ع . 
2 استنتج إشارة ()ج على المجال |مه+:0] . 
1. نعتبر الدالة العددية”/ر المعرفة على المجموعة +1 ب : ([1+ “)15 “© - (<) / 
نسمي ( 0 ) المنحني الممثل للدالة “ر في المستوي المنسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس [,ة,0). 
[1+ ته )ما 


1) أحسب نهايتي الدالة “م عند مه ( يمكن وضع ١‏ - («)/ ) وعند +. فسر النتيجتين هندسيا. 


2( أ) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي .2 ( “ماع ”م - (م)'/ 
ي) البنتنقيع اتنا قفي الدالة #ن بوشكل جهول :تغير انها 
3) أرسم المنحني [,©). 





6 1 5 5 5 

)١ (4‏ بين أنه من أجل كل عدد حقيقي 200 ا -1- («) ير + ز«)'ر 

6 [| 

ب) عين دالة أصلية / للدالة”م على المجموعة +1 والتي تنعدم من أجل القيمة 0 . 

ج( أحسب وبوحدة المساحات 2,ربحع المساحة 5 للحيز المستوي المحدد بالمنحني [,0) و محور الفواصل و المستقيمين 


الذين معادلتيهما : 0 -2 ,2 10 - 12. 
4 مع تمنياتي لكم بالتوفيق و النجاح في البكالوريا جوان 2015 © أستاذ المادة 


الصفحة -- 4 -من 4 


تصحيح البكالوريا التجريبي الدورة : ماي 2015 الشعبة : رياضيات 
الموضوع الأول 


لديذا : 1800121770077 متوازي مستطيلات حيث » 27 - 48 , [4 - (41 ,38 - :1م 





لدينا : ع/3 + [4 +27- 00 + 80 + 48م - 16 لان: 
21 - ظلد ,4 - طلم - 31,80 - قله - 00 


لدينا : (3-:2:0) 2ط و (2:4:0) 10 
لدينا : 8 و 0 شعاعي توجيه للمستوي (2580). 
لتكن (1:1::2) 14 نقطة من المستوي (:7/80 ) يعني يوجد عددان حقيقيان 6,2 بحيث يكون : 
21-7 < عن 
0 + طلم - /1 أي 0 بر 


32----3-ج 


هي جملة التمثيل الوسيطي للمستوي ( 280 ). 


من الجملة السابقة لدينا : 


(3+.34-)2 +(22-3)2+2/8 0 
0 مر 


626 - 22 +3 ومنه 


0 0 000 


مر 


6-0 - برت 22 +ندة وفالتالى 
2 لدينا : |12-11ع نه و (يه 4:3 :ه2) 11 ام 


ا 
تمثيل وسيطي للمستقيم (©4 ) : (18 4/:)1 - بر 
2-7 
1 -ح ين 2 0 ح ] 
نعوض بإحداثيات النقطة /7 في الجملة السابقة نجد : +4 -ح م44 ومنه م - ,م 
1 - 30 1-7 


نعوض بإحداثيات النقطة (.م 4:3 :28 ) 14 في معادلة ( 7/80 )نجد : 
12-128-2-(4)38 + (ه3)4-(ه6)2 وبماأن 1ع« بن 





فان 0 ع2ج 120-12 


لدينا : 0ه »20 »1928 2 - 5 


3 4 037022 ا 


65ل 20/65 7270 


/ 4 مسن ىن 0 
ولدينا : 1- 770 2وو» + 780 2ررزو 2 ومنه [ - + 81:0 0ذ5 


(©8م) 


لدينا ٠‏ - 8106 وم 


أي 8770-1-2 1ه وبالد 
أي 24 -1-4- 8806 تمزه «بالتالي 
65 65 


نك : 61ل - 04 »12/65 
ااحهعاةا_ 1م12 
61 36+9+16/ 


1- مه |12 
.: 


- ((886), اا 


إذن : |1- |4 - 


1 


7 5-5 0 6 


لديذا + - 2:3 »2 - 117 :18 »2 - 


ولدينا : 4 - 72م - 07 


لدينا : مم24 - 2234 - 
1 - ا يح 4 - |1- يه |4 
ومنه 6-/1- يما 

إما : 6 -1-م ومنه 77- يم 

او: 6---#4-1م) ومنه 5- - ين 


أي (1-5:7ع 


07 و 


0-(22+3()22-62+21) يكافئ 0 - 3 + 22 أو 21-0 +22-62 





0 -5+3ج يكافئ [(3/) -ه - يكافئ ا 0 


حساب المميز : 48- - 84- 36 - (4)1()21- (6-)-8 


ه المعادلة تقبل حلين هما : لو السك > و 27/3+ 3 - 2ج 


2 لدينا 3 - رع ,3/3 - رع ,210/3 +3- ,ع و 20/3 -3- ره 
' ا ا ا ةا 
لدينا : 20/3 -12/ -|3- 3ن - |ى2 - ,| - 9/4© ١‏ 
3 - 12 -|3- 3.ف-| - إىج - رء| - 8© 
3 - 12ل - |3أنة| - |3- 3/.ن2 + 3| - |وج -ى2| - 600 05 
3 - 12/ - أقل .نه | - |3- 2/3 - 3 - إىمة - ررج| - © 
إذن : 


3 لدينا النقطة 7 هي نظيرة النقطة (7 بالنسبة الى المبدأ 0 : 
أي 01 





ا 6ه | أى 
5 ل و2-مت2 2 


دعد ذلك لمك ( 3/ْ- 1- )قله + ])  1+7/3‏ موجمج 


4 (تلضسد)زتاضمم) ‏ 1+3 0 2-2 
ذم 1 2/3 :2 :وديم 


225 2 شد يناي 
2 4 2-2006 


260 0 
يعني 7-1 ومنه 8/17 - 80 و 2 - [ 828,80 ) 





4) لدينا العبارة المركبة للتحويل 5 من الشكل [3/ض+ع)ة 3-26 7 +اج2 


لدينا عبارة التحويل 5 من الشكل (,2 -2)2 - ,2-2 


71 
0ت 
حيث : 3 26 -< م و 73ح و2 


7 
جد 
3 


لدينا + 2 - 86 - ها ومنه '3ى تشابه مستوي مباشر نسبته 


وزاويته ومركزه النقطة رم ذات اللاحقة 


أي مركزه النقطة / 


لدينا : 36/ل.2 + 2022-3 يعني 20/366 -3-ج 
ومنه 20/3 -|2]2-3 أي 20/3 -/1© 


51 ب 


صورة الدائرة (0)) بالتشابه '5 هي دائرة ('0)) مركزها '42 صورة 9, بالتحويل 'ى 
ونصف قطرها 4.//3 - 2.7/3 2 - م2 -'مر 


لدينا : ( 3+ )| [2- )من | ع ]وم |2 3 + 2 
أي (قلدهم)| للد |و-ة 2+1 ومنه 
3 - 6 - 13 - 3+ 31/3 - 1/3 + 3 - 3١خ‏ - [ 13+ 3)[ 3ل - 1 ) - بمج 





لدينا 0 متتالية هندسية متزايدة حدودها موجبة معرفة على المجموعة *71 ب : 


لل رسا 6 
6 ح- بلا »ا ,اا 


لدينا : 7ه ح ,»ا بره لان ,: هو الوسط الهندسي للحدين ,2 و +/1. 
منه : 256 - ره يكافئن 16ح ره أو 16- - ,ل 
( لان حدود المتتالية موجبة ) 


0- ,10+ 32+ را] ل 268 ركنا 
6 - رالا »ا ,اا 06 ح- رلا »ا ,اا 


إذن 7« و ,« هما حلي للمعادلة 2256-0 +68-©2 
حساب المميز 3600 - 256 <4 - “(68-) - 1/ 
68-0 


المعادلة تقبل حلين متمايزين هما : 4 - 


لدينا : "4 - 1 "4 ,4 - ١‏ "7ن < بل ح ,ا 


ال 41ح 47 يي »ع 47 »4 ح 11 »ا... »ع )1 >3 إن ح جل[ 


7*-1]5[ 7-3]5| 7-4|]5[ 7-2]5| 7" 2 1|]5[ 

إذن بواقي القسمة الاقليدية للعدد ”7 على 5 تشكل متتالية دورية دورها 4 م7 05 ع2 
من أجل كل عدد طبيعي ع/ لدينا : 

قنك تنظ كله 4 | بي ميتي 


باقي قسمة العدد 
ا : "7 على 5 





[1]5 22016 ومنه|16]5- 201626 أي 
و |5] --) 7 ”497 ومنه |7*22]5 - كت 
وكذلك لدينا : |[ 31]5- 57-3 ومنه 

[2]5 +4 +1 3- يرك + 492001 ب 20161436 


[ "4 *...» 414 | 1247+...+ "كما + 4م 


5500 1 
اي ٍْ ْ أ (4)مر»_ط ١‏ وول - كاه 
1102 1][102 1102 


ومنه : م + ثم - 2هل» زم + ,)»ل -' رو 
2] 


[0|]5 > "7+ “م4 +' إى يعني |05 > "74+ “ررك + ور + 7 
ومنه [575+1-0|5+م, أي [1]5- 2م ومنه |5 |4 - , 


الى (اعه) , 4ج هكد 


1. لدينا الدالة العددية ح معرفة على “+1 ب: دما حت ا 237 - (عد)اع 


حساب النهايات : 
٠‏ لدينا: ((د-)ما- 1+ 222 ) سنا - زإعاما- 1+ 22 ) سنا - (مد)ع سنا 


مومسجتور 


أي همد - حاط وى 0 - («د)ع ممنا لان و لكين 
مود ,0 ممسجمعر ممسجمعر 


1 11 2 -_ 17 2 _ 0 0 

مم - [(-) ها 1+ 22 )جسن - زإد[ها 1+ 222) دنا - ()ع جنا 
0 0 2 1 _ 2 عد . 
معد - ((«)ما 1 2) يمنا - (إداها [ + -2) بسنا - (س)ع بسنا 


- [((«)سا-ا+ 2) سنا <(إعزما-ا+ *2) سنا - زم)ع نا 


00 جنر 


أي سه كط ذبمة | دنا - (ءد) 


ل ل 





0 2 ل 0 ل در صمنا 


ممج ىور ممجىر 


بج دج 1 2 -2 برذ ا د) كر نا 


)جع 


*0جع مجع *0جع 


بد -2 | 0[] - 


در 


0ل 
1-00-<--20 


الس سي 
مه | خط 0 )ين ا علط م -2 |روض ا ا 
الم 0 


اتير 2 إن -( د) ير نا 


نحا وين -| مه - 2 اير -*2 نر -[1د -2)- («)/ | سنا 


0 مجر ممسجمعر 





1 - )مآ 
اي و الام - ولا -[1 -2)- (-)/ | سر 


ولدينا : 60 - تيون - جم 7 اه 2 يون - 0ه -2)- (<)/ | سنا 


001 مملجاور ار 


إعلط أعلط_ي_ إناا 


--4-2)-2( 


ل ل 
النقطة (2-:60)0 مركز كار للمنحني 5 35 


-4- 


ومنه 1 حل للمعادلة 0(« 
تبيان أن المعادلة 0 - ()/ تقبل حلا وحيدا سم حيث 0.3- > بن > 0.4 : 
الدالة “ر مستمرة ومتزايدة تماما على المجال | 0.3-:0.4-] ولدينا : 
1 - بعلكد +2-(0.4-)2 -(0.4-)/ و 


0.3 اها 


1 لتخبلت + 2 -(0.3-)2 - (0.3-) /ر 


ومنه 


حسب مبرهنة القيم المتوسطة المعادلة 0- (ع«) كر تقبل حلا وحيدا سن حيث 0.3- > ين > 0.4- 





05 


)25 


1]. ليكن 1 عدد حقيقي حيث 1 < 1 . 


لدينا : 2 برو تقل 2_ي | - 4( (22-2)- ()7) ] - (4)2 
لأنه من أجل [:1] :د المنحني [ ,0 ) يقع فوق المستقيم (4). 


وبالتالي “درن (2ه[)2 - تررن4 » ما (4)2 


“20 - (ة )1 يعني “20 - “درن (2ه2)1 
ومنه 


إما 1--2م1 ومنه 2-62 (مرفوض لان 1< 2) 


أو 1 -2 م1[ ومنه 





تصحيح الموضوع الثاني البكالوريا التجريبي دورة ماي 22015 الشعبة : رياضيات 








لدينا : (0)3:2:1(,8)1:2:0(,4)3:1:0© و (72)0:0:71 حيث 7 عدد حقيقي موجب 


لدينا : (1:0-:84)2 » (80)2:0:1 نينت 


إذن : 4 -1(<0+10-) +22 8.800 


لدينا وو - 81.80 
ولدينا: كل. - (2)/.- 84 و كل.- '(1)+ (2)/ - 


ومنه : 1 21 أي 
2*5 


ولدينا كذلك : 1 - 480 “مزو + 486 2ومه أي -١‏ 180 مزه + 2 


]| - 4800 1107و وبالتالئ 
5ك 25 


لدينا : ا 3 >“ ١/5‏ »> 5 - 2,16 هذ »80 814 ل ان 


0-2-2-0« (2-) + (ل-) »122 امقة ل 
لدينا : . 4 ومنه (2-:7)1:2 ناظمي 
2(»1-2-2-6)+(2»)0 +122 6قه8 ]| - 
للمستوي (48)00) 
325 
معادلة للمستوي (4800 ) من الشكل : 
لتعيين قيمة 4 نعوض باحداثيات النقطة (8)1:2:0 في المعادلة نجد : 
0 -222-20+4 +1 أي 
3) تبيان أن (801 رباعي وجوه: 
2+5 _ اكسمم 27-5 - |ك-سة-(2)0 م 
لديناء 7-1 “يا 20 )12:2 
3 ول ٠‏ “)لح )+ لال 1 1 ( 
025 


27115 


أي - ((2)8:)480 لان 7# عدد حقيقي موجب 






ار ل 


3 1 1 025 
آآ ير 
6 008 
2 


27 7 3 3 1820 






4( لتكن (,,ى) مجموعة النقط :0 ) 14 من الفضاء والتي ” تحقق: 
0 -9- 12ل ع2 - 2ج بس تر كن 
7 2 2 2 2 7 

لدينا : 0 - 9 ,+ ج271 - 7ج + #بر + 5 يكافئ 

-9- تسر تور - زور ج) + ترج تر 


ومنه : 


(480 ) مماس لسطح الكرة (,5) يعني 3-((4)10,)2480 


اك ا - ((480):ط) 4 


أي 9 -5 +277 ومنه 4 -277 


(480) مستوي مماس لسطح الكرة ( ,5) التي مركزها (1()0:0:2 
معادلة للمستوي (2) من الشكل 0 -'4 + 22 - :2 + 

+4 
[/) مستوي مماس ل (,5) يعني جك 


ومنه 2-9 +4 
إما 9و -4-'ل ْ 3 -'0 
أو 9--4-'ل ِ ذ-ح'ل 


المستوي الآخر هو المستوي (4800 ) معادلته هي 0 -5- 22 -بر2 + 


(,) المتتالية العددية المعرفة من أجل كل عدد طبيعي (,ب : 


2 + 2 - رلالء جح ورلا 


نلاحظ أن ,2 < ,: < + < ,1 ومنه المتتالية )1 متناقصة . 


نسمي ( )2 هذه الخاصية . 
1) من أجل 0 - 7 لدينا : ْ 
1- ,2 إذن 11> ,2« > 3 ومنه الخاصية محققة من أجل 0 -7. 
2 نفرض صحة (7)0 أي نفرض أن 11> ,> 3 ونبرهن على صحة (2)7+1 أي 
نبرهن أن 11> :>3 


7,21 
لدينا : 11> ,> 3 ومنه 2>11-2- > 3-2 أي ول > 2 - ,نال > آل 
إذن 2 +2>3 + 2- ,«#ل, > 2 +21 وبالتالي 5 > ,,,» > 3 
لدينا 5 > ,,,» > 3 و 5>11 أي ومنه (2)7+1 صحيحة . 
3) حسب مبدأ الاستدلال بالتراجع فإنه 


ومنه : 1- > 2- ,,و/- > 2-3 لي 0> 2- ,مل -2>1- 


أي المتتالية ( ,:) متناقصة . 





)/5 


)25 


)/5 


1 ,0 متتالية محدودة من الأسفل بالعدد 3ورهي متناقصة فهي متقاربة . 


ل مك 

نضع : ,ل ح ,10 1110 ح بن لا 110آ 
إذن لدينا : 2+ 2-,1/+1-,1 ومنه 2-,1/-2-,1 
وبالتالي 7-2- (72-2) أي 0-(2-2)- (1-2) 
ومنه 1-0 1-(2-2) |(2-2) أي 0-(1-2()8-3) 
وبالتالي : المعادلة تقبل حلين هما 3 -/7 أو 2 -,1 


لدينا : 11> 


7+1 


ولدينا : 2-1 - ,لال, - 2-3 + 2 - ,لال > 3- ب 


و 
2+1- ,”7 1 


7 2+1 - ييا 2+1 يلال 


ولدينا : >3 ومنه 2- 2ع 1 أي 21ح .ذال >2 


> 3 ومنه 8 > 3- ,1 > 0 أي 


ا 





ومنه : (يسجج »ع زهج 1«( - ون > (3- ,ن)».. »د إقسجد] رهج رسج 


05 


لدينا : 4)«ة>ة- مده 


ولدينا : م 1« 1] 


حساب المميز : *(27) -4- - 44-12-16 - ([20/3-) -1 
(2 + 23 ' 253*005 
مجموعة الحلول |1 + 3ل 4- 1/3 - 5 


: لدينا : + 1/3 - 2 


)25 





حساب الطويلة : 2 - 4/. - + (3) - 11+ قل | ارجا 
تعيين عمدة للعدد 7+ ١/3‏ - 2 : 


5<م2 
تحط 6و00ن 5 
نضع (,28)2 - 60 لدينا ومنه (2ع 21:)1 +- - 6 


ْ 1 
5116 - 1 


3 لدينا : :+ 3/ - رع ,1- 3ل - وج , 7- 3 دمج 
4807 متوازي أضلاع< يعني 


خح272 7 ورك 
أي مد - مت - رد- رمه ومدلةكة 





3+7 34+72 3 زب ول د موقت بود ره سم | 
1 05) 


3*5 
فا" ل 
لس 0ج 
171 77 117 
أي 50 0 3 رك 5 - 0.25 
6 5 
يرم | لح »م حقيقي يعني 0 - ---111و 
2 2 2 6 
ومنه عسي أي جع6 دجم,7 إذن 77-6 مع بن7-ع/ 
لدينا من الشكل : م + ع4 -'ج حيث 70/3 -1- و . 37+ 3ل -م 
إذن : 2 - |3 - ]| - إه ومنه 
35*05 


ومركزه النقطة 0( ذات اللالاحقة 
بت 33237يت 37ل ذ ايت 
ات 56 5 4 


ا لم 01-1406 


أي رج -2 + 3/. - ىج 


)25 





مه - م نا - زد)ع نا 


(1+ع«) 


1 دم أمدجعر ممدجمر 


1-1 1__*-1+ة ل 
(1+ع) [ +4 (1+ع«) 


إشارة ()ج سالبة تماما على المجال ]مه+:0[ أي 


لان 
مه - | (1++«)ها- | دسنا 


مملدجتر 


(<)"'ج من أجل |مم+:0[| ©« 








)25 


)025 


05 


1]. لدينا الدالة العددية”م المعرفة على المجموعة 12 ب : (1+ © )ما * م6- («) كر 





يمنا - “عد ممنا - | “مع ]) “عمل كه | سنا -| زلع )ملك | سنا > () يي 


“م ممبجعر ممدجمر ممدجمر ممدج ىر 


ومنه 0 - 2 صمنا - (د)ر دنا لان 0- [*-م +1 )صا صمنا 


6 00 جنر 


ا 
ا ال 
يمكن وضع كر *ه ولدينا 0- “© يمنا 025 
وسنه دل للخ ةرون - رم) رجز 
ش 
25) 


ل 


لدينا ٠‏ ل 0 :. [1+ امد م 0 ل [1+ “> )ما + م6- (د)'ر 


من أجل 12ح لدينا : 0 < 6*5 اي 
من أجل |مه+ :0] جم لدينا : 


٠. 


ا ا ا ا ا ا ا 0 000000 
وفوف ووو م ووو ووو ووو ووو ووو وووو نوو 
ذخ ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا 1 0 000000 
ل ا ا ل ا 00 
1 1 ا 1 0 0 0000000 
فلام فوم م م ام و6 
فلملم فم م م ا و6 
ووو فوقو وو ووو ووو وو ووو ووو ووو ووو 
ا ا ا ا 00 
قفوو وفوف ومو ووو ووو ووو ووو ووو ووو 
ووووو ةو ووو وو ووو ووو وو ووو و ووو ووو و ووو ووو 
ا ل اا ا ا ا 00 
فقوف فوقو م وول ووو ووو و ولون نوو 
ةع عقن 68984 وافويواة واوة ووو :66و86 
1خ ا ا 0 0000000 
ل ا ا ا ا 00 
ا ا لاا ا ا 00 
ا ا ا ا 01 000000 
ا ا ا ا ا ا ا 00 
ووو فوقو و وو فوع ووو ووو ووو 
ولم فوم م م ا او 
ا ا ا ا ا ا 00 
٠.‏ 


000000000 
000 


٠. 
٠. 
66.6.6 وققوووثث‎ 


ا ا 00 
وفعةمةةة .موث مثوثوءوثوثءوثوثوهة 
3 
.هه 
وومثءءثمثوثمثثوثوه 
ووومثوومث مثو ومثويوهة 
ووم موةة موث م ووثوث نوه 
وثث موث مث .م.م وثءة ووو ون و6 
ووثممةث موث م وةمثم مم موه 
وووووو ووو ومو ومنو 6و6 
071 000 0000 
ووم ءءء وم دلومو ونوةوة ووو 6 
٠.‏ 


"م فعم.ةم موقم مةثمثووثونه 


ا ا ا ا ا 00 
٠.‏ 
٠.‏ 


ا 000 0000 
ا 000 00000 
اوفقوو ووو وووة وم وو وث ووو وث ووه 
00 0000 
ووووووووووووووووووونوووة 


لوث ممثءث ثم م666 مم66 مه 
زو ٠‏ قفوو قفوو .ووو ةوق .ثنوة 
وقفووةةووة وم ءءء ثوء موث موه 
وفةوةموةوثوةمثووث موثو وث نوه 
ووةفمثووةةووووثووةونووهة 


ووفعفوووةوثوة .ووو 
وثثمثءمثءث موه 
ووثمثوةوة .نوه 
ووثم.وو.هة 
00-00-00 
٠.ثوثه.‏ 

٠. 


٠. 
٠. 


٠. 


٠. 
٠. 
000000000 ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا‎ 


٠. 


٠. 


فقوم فوم م ا ماوعا ووو 
٠.‏ 


ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا 0000 
ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا 0 00000 
وفوف ووو فو ووم م وو وو واو واو ووو ووو ووو نوو 
فم قف وف و عع ع ووو ووو 
وووفوو وو ف ووو ووو ووو ووو ووو ووو ووو ولونوة 
ل ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا 0001 
ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا 0 0000 
وووو ووو و ووو ووو وو ووو ووو ووو ووو 
ا ا ا ا ا ا ا ا 0 
ففف مف ملف و و او ووو ووو ووو ووو ووو ووو ونون وو ووه 
ووفو ووو ووو وو ووو وو ووو ووو وو واوا ووو ووو ووو ووو 
ووفوو وو ووو وو وو وو ووو ووو ووو ووو ووو ووو ووو وووو ووو ووو 
ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا 0 
فقوف ووو ووو وو وو وو وو ووو واو ووو ووو ووو ووو نوو 
ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا 0000 
وففوفو وو ووو ووو و ووو ووو وو ووو وو ووو وو وونووة 
وفوف ووو ف ووم ووو م وو وو و ووو وو ووو ووو ووو ووو و ونون ووه 
ووف ووو و ف ووو ووو ووو وااو ووو نونو 
ل ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا 00000 


ا ا ا ا ا 00 


ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا 0 
ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا ا 000000 


ل ل 


[1+ “م زم]ز " م6+|[1ل+ “عء6ام[- 
1+ةآم 


لدينا : 
1[+د تم 1+ تم 
) د[1ل كم اما جع - 2502 (1+ 6م[ يج - 


ومنه: ') د[1+ *©6)م[" م 


0 -(0)/م/ يعني 0ع ') +[1+ 1046|[ 6+]1)- 


ع 


ومنه 0 -) +122 2- أي 2102 - وبالتالي 
2 ل[1ل+ “عاس[|“* 6+[ 


بما أن الدالة م مستمرة وموجبة على المجال |2 م[:0] فإن : 


112 


ادعه()ر/ ”| -5 -(2م1)/ - ى 


ومنه 3[| -+1|-3102 2102-0 + [1+ “ثم )م[ز “ "ام + 1)- 2 م[ - 





إذن و - | قحسا - 2 ها )3 -| 3هاط - 2ه |3 - قهة -3102 - 5 


3 





الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية وزارة التربية الوطنية 


الشعبة : علوم تجريبية دورة ماي 2015 
اختبار في مادة الرياضيات المدة : 03 سا و 30د 


على المترشح اختيار احد الموضوعين 
الموضوع الآول 
التمرين الأول:(05نقاط 
1»*) حل في مجموعة الأعداد المركبة المعادلة : 0 -5- 72-227 . 
2) نعتبر في || توي المركب المنسوب على معلم متعامد ومتجانس 0 
النقطد 7.» 8 , 4 التي لواحقها على الترتيب 27 -1 ح ,2.» 3- - وجء ,2+2 - رج 
000 
أ/ اكتب على الشكل الجبري العدد المركب : 5 م 
1 


ب/ اكتب العدد المركب 7 على الشكل الأسي » ثم استنتج طبيعة المثلث 141 . 





ج/ احسب ©5 لاحقة النقطة ')صورة النقطة ‏ بالتحاكي الذي مركزه 4 ونسبته 2 . 
١ )3‏ / لتكن النقطة © مرجح الجملة [(1(:)6:1-:4:1(,)8)) احسب ب2 لاحقة النقطة © . 
اسن ديد البصسردة ]ا 1) مجموعةالنقط /1 ذات اللاحقة 7 من المستوي حيث : 
|1 + مر 3 116 + 118 - م201 
عن طيدة عر ا 1) مجموعةالنقط /1 ذات اللاحقة 7 من المستوي حيث : 
4.5 - 116 + 7111 - مر 





نعتبر المتتالية العددية (. ) المعرفة بحدها الأول 6/. - ,: ومن أجل كل عدد طبيعي ,, حيث 1< , 


1 2 
1 +7--ل لاح ح ون رما 

3 3 
5 أحسب الحدود داو دالا »و راا (تدور النتائج الى 7 ) ضع تخمينا حول اتجاه تغير المتتالية )1 
١ -2‏ بين بالتراجع انه من اجل كل عدد طبيعي , حيث 1< ,7 ٠:‏ 7+3> ,ا 

5 بين انه من اجل كل عدد طبيعي دم : 1,0 3+ 00ت رانس رما ثم استنتج اتجاه تغير (,1) 

3- .. (,«) المتتالية العددية المعرفة ب : 7- ,/!- ,ا 

-١‏ بين ان (,1) متتالية هندسية يطلب تعين حدها العام ,لا 


ش 20 0 2 
4- نضع من اجل كل عدد طبيعي 1 حيتثت 7-1 1 00 95ظشظظ25ظ را 2+" 2 





ْ ل ْ 3 4 
برا + .... + ول + رلة - اذل و شح ح 7 احسب المجموعين .ى و '5بدلالة 7 ثم عين ,7 «منا 
7 مجم 


التمرين الثالث (04نقاط) 
الفضاء منسوب الى معلم متعامد و متجانس (01:7:6): نعتبر النقط: (8)3,5,4(:4)3,2,1و (0)0,5,1 
1 - بين ان المثلثت )48 متقايس الأضلاع 
2- تحقق ان الشعاع (1-,7),1 ناظمي للمستوي (48600) ثم استنتج معادلة ديكارتية له 
-١ -3‏ عين احداثيات النقطة 6 مركز ثقل المثلث )48 
ب- عين تمثيلا وسيطيا للمستقيم (4) الذي يمر بالنقطة ىويعامد المستوي (428)00) 
ج - تحقق ان النقطة (75)4,6,0 تنتمي إلى المستقيم (4) ثم احسب حجم رباعي الوجوه 11480 
4 بين ان المستقيمين (14)و ()8) متعامدين 
5- |- عين المجموعة (5)للنقط 11 من الفضاء التي تحقق 6 - |1415 + ©71| 
ب- عين الوضع النسبي للمجموعة (5)والمستوي (48600) 
التمرين الرابع : (06 نقاط ) 


1) في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (/ ,0,7) 


1+ 
لتكن الدالة # المعرفة على المجال |50,3-[ كمايلي : (3+:2-)10+ م 
ٍ 5 
1) احسب نهابات م عند اطراف مجال تعريفها . 
2 أدرس تغيرات الدالة 8 . 
3) بين أن المعادلة 0 > (:)# تفبل حلا وحيدا .» في المجال |1,5:1,7[ ثم استنتج إشارة (*) 8 
[1) لتكن الدالة /, المعرفة على المجال |0,3>-| كمايلي: (3 + :2-)2-1(10) - (2) /ر 
5 (,©) تمثيلها البياني في المعلم متعامد ومتجانس (ر,0,7) ( وحدة الطول 2071 ) . 
1*)ل/ - احسب نهايات # عند اطراف مجال تعريفها , 
ب /- أدرس تغيرات الدالة / ثم شكل جدول تعيراتها. 


“10 - يه) 
2) بين ان يم م -(©) / ثم استنتج حصرا ل (0)/ . 


ا 





- (3)ع 


3*) حل في المجال |3:-] المعادلة : 0 > (3) كر ثم استنتج إشارة (*) 7 على المجال |3[ 

4) احسب (2-)/ و (3-)/. ثم ارسم بدقة المنحنى (/©) .. 

5) 7 دالة عددية على المجال |0,3-| كمايلى: (ج عم 3- مط |جط- مط - 52 
تحقق ان ” دالة أصلية للدالة /. على المجال |6,3ه-] 


الصفحة 02 


ْ الموضوع الثاني 
التمرين الأول : (06 نقاط ) 
في الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ([ 2: /ر : 0:2) 
نعتبر النقط([3:4:0) لح [0:5:0) 0:0:5(.8) © » (6:5-:2-) 2 3[6-:4:0-) 28 والشعاع (1:3:3) 7 
1.بين أن النقط 4 ,8 ,0 تعيّن مستو (480) »تأكد أن :7 شعاعه الناظمي ثم اكتب معادلة ديكارتية له 


١ .2‏ / برهن أن المثلث 4008 متساوي الساقين . 


ب / عين إحداثيي النقطة 7 منتصف القطعة المستقيمة | 478] » ثم بين أن 0 


ج / بين أن 00 عمودي على المستوي (4078) 
د/ استنتج حجم رباعي الوجوه ')0472) 
3. احسب المسافة بين النقطة 0 والمستوي ('4860) . 





4 . / جد تمثيلا وسيطيا للمستقيم ( /707) . 


د / استنتج المسافة بين النقطة '/ والمستقيم ( 7(8) . 


التمرين الثاني :(05نقط) 
في المستوي المركب المنسوب الى معلم متعامد ومتجانس | ,.0)نعتبر النقط 8,4 و ) التي لواحقها 


على الترتيب : 1-,2, *'26/.- ,2و 1--,2 
1- نعتبر التحويل النقطي (5) المعرف ب : 21-2652+1-7 
ما طبيعة التحويل (5) وما عناصره المميزة . 
2- - عين لواحق النقط '4/' 8و0 صور النقط 8,4 و0 بالتحويل (5) 
3- أ) عين لاحقة النقطة © مرجح الجملة : [(2-,4,3(:)8,1(:)6)) 
ب) عين لاحقة النقطة' © مرجح الجملة [(2-'453(:)851(:)0)) 
ج ) تأكد أن (5006-'© . ماذا تستنتج ؟ 


الصفحة 03 


4 7التحويل النقطي الذي يرفق بكل نقطة (2) 11 النقطة (2) //احيث : 1/8-21/6 +3114 - 1/111١‏ 
-١‏ بين أن : 0745-7110 واستنتج طبيعة التحويل '7 وعناصره المميزة 
ب- عين لواحق النقط ٠‏ 5,2 و ل صور النقط 8,4و0 بالتحويل "7 
ج - بين أن المثلثين ')48 و 2/7017 متقايسان . 
التمرين الثالث (09نقط) 
)١‏ نعتبر الدالة م المعرفة علىج كما يلي 2+ ” 2-1(6) - (8)3 
1- احسب نهايات الدالة 4 عند حدود مجال التعريف ثمّ ادرس اتجاه تغيرات الدالة 8 
2- شكل جدول تغيرات 8 ثم علّل وجود عدد حقيقي محيث 0.36--0>-0.38- يحقق 0 - (ه)؟ 
انقتقع إقدازة :10 )2 على 
)|١‏ نعتبر الدالة العددية م المعرفة علىم ب ” 22+1-26 -ح (1) كر 


(,) المنحنى الممثل للدالة م في المستوي المنسوب الى المعلم المتعامد و المتجانس [0:1:7) 
1- احسب ©8)/ر ططنئا و (#اكر ططنا 


2 ا- بين انه من اجل كل , منج[: )م -'م ثم استنتج إشارة »/ وشكل جدول تغيرات الدالة / 


2 
ب- بين ان ار ثم جد حصرا للعدد (يم) ثر. 
-0 
3- بين ان (,©) يقبل نقطة انعطاف يطلب تعين إحداثيتها 
-١ -4‏ بين ان (م,6) يقبل مستقيما مقاربا مائلا (م) معادلته1 +2 >1 بجوار م0 + 
ب- ادرس الوضع النسبي للبيان (,2) والمستقيم (4) 
ج - أنشئ المنحنى (,0) في المعلم السابق وعلى المجال ]م+:1.5-] يعطى 4.72 - (1.5-) / 
5- لتكن الدالة / المعرفة على «[كمايلى )2265(٠‏ / ع (1)1/ 
باستعمال مشتق دالة مركبة . استنتج اتجاه تغير الدالة / ثم شكل جدول تغيراتها 
6- لتكن الدالة / المعرفة على ج[ كما يلى *02+5(6) - ()/ 
- عين العددين الحقيقيين © و 7 بحيث تكون الدالة / دالة أصلية للدالة ” 2/6- ج عر 
ب- استنتج دالة أصلية للدالة . على *1 


الصرفمة 1ه 


مقاطعة تقرت تصحيح بك تجريبي رياضيات الثالثة علوم تجريبية 2015 
الموضوع الأول 
التمرين الأول : 0 -72-27+5 التمرين الثانى : 6ل - إنا, ار ل نب 
1( 6 -8/ حلا المعادلة هما: 3 3 
1)حساب اا , وا و اا : 


و |27 -[1ح ركم 
2 مدو 4تكل 2‏ كريلنة ربط نة بن 
3 3 3 3 3 














21-2 ,27 ء 3د و7 ,2+72-,2 
ووو 23+كلهة ‏ 5, م 0ك درن 
23+27 9 3 3 3 : 
2-4- _ 1-24-3-24 و2 ,2 ار مون #اللقلظ رو رتقتقاط 2 بير ب د بن 
ا : 0 

]/, >7+3 أ) البرهان أنه من أجل كل_1 < 7ر:‎ 2 ' ١ 
3 -1-24 _ )-1-200+« _ -2-1-2 
ساني‎ ٠ -_ 535 5 0 ٠ 2 0 0 
وبيج كلد من اجل1 - 7 : 6 بح 6 - رن ومنه 23> ع (محففة)‎ 7 
ره - *نفرض ان 7+3> 7 صحيحة و نبين ان: 4+ > ,,, نا‎ 

حمر ومنه: . . 2 0 

5 لدينا : 7+3> ,57 ومنه: (0+3 2 ك5 ,لاج 

10 
ب 7 6 م إذن: ري ل 60 
3 3 3 3 
اث و بيه وبالتالي: 3+ > ,., 7] ومنه + + م > 3+ > ,نا 
2 2 72-,272 








ومنه : 4+ م > ...7 إذن (07+1)م7 صحيحة 
ص ْ 
87 - تلم فى بش رقم *الإستنتاج :2 من أجل كل 7<1: ١‏ 7+3> ,لا 
1 2 
4/18 قائم في / ومتساوي الساقين ب الا ال ل ل ل 


ج) لدينا (7)4:2/ تحاكي و )-(1)/ الل ل 
الكتابة المركبة لتحاكي: ‏ (ر2)72-2 - ,2 - /2 0 3 
© -(7)1 ومنه : (/2-,2)2- ,2-2 


لدينا : 7+3> 07 ومنه: ‏ 0< 7+3-7/ 


9 


1 1 
اي: 0-3-7(<0)- ومنهة: 0< ,إلا ,لا 
7 22 - 2 ب 0 
ومنه: ‏ (7)) متزايدة 


1-07--2 -47-3 -2 - 6 3) أ) إثبات أن (,17) متتالية هندسية: ,لاح ,أ 









لدينا : (1+1)- نى, ل) - لك 
الحملة : ؛[1[1)0:1-:1[,)82:ل 
3 © مرجح الح ) ١‏ 1 2 كه ,20 -] 58 -20+1 + 20 0 
2-0 ته 7 
1-1+1 2 ْ 4 
ج ج ج ج ج 0 اي : 7 
6 1 خزرا 0 0 +210-11 3 7 7 
02 هندسية أساسها - - ن و حدها الأول اسع ردك ات 11د 17 
لتكن 77 منتصف [8] 1 
تت ع ب) عبارة : م حّ 
لاد 0 - ده + م2 ج) عطة ١,‏ : لماعك ١5دمك‏ 
7-1 2 
00 ات - 
211-77 ومنه : 075110-01 » 608 7 
مجموعة النقط (1) محور القطعة [ 077 ب) _عبارة 0 : 7 - ,لح مآ ©22 
ج ج ج 11-1 
> 4/5 )3/0 جطاة حمارة1 . 2 
لبا نه مج يلات لا إقنء د 2 )»ال-0 - ,ل 
له |وتدروب م ومقة [5ل6-4/ار 75م>6 








مجموعة النقط (,1]) دائرة مركزها © ونصف قطرها 4/5 -, 25 


تابع التمرين الثانى: 2© التحقق أن_(1-:1:1), ناظمي للمستوى 30م : 


7 2 1 
2 2 2 جا جد جه جه 
4) حساب: ,17 + ا 0-06 2 و | لعقت نولت مم ىر 6 ] 


, حادق وعد 0و 46 لم ا أي: قف ل‎ ١ 
0 2])*لا- ري‎ ٠ لدينا‎ 
ومنه (1-:7)1:1 ناظمي للمستوي (0مم)‎ 
معادلة ()48 ) : 0 -4+ج-‎ ١ 2 الو‎ 1 
: لام‎ ١ لاسا مع‎ 30 "0 
ء (4)3,2,1 اي: 7-0 +2-1 + 3 اي: + -ن ومنه‎ ) 480( 3 3 1 3 3 
) -4-ج بر +و: )هم‎ 0 
2 21-2 
1 5200 4 ا ا الس‎ 2 2 2 
: ا + 26 5 3)تعيين إحدائيات_ى مركز نقل المتلك ممم‎ + 


' 6 1 ور 1 رك 076 ل جر ل 07 26 و2 1 رد 
اد 


عا ا واج ومنه: ‏ |(60)2,.4,2 


ل 30 3 3 
00 0 ++ 010 5 ب) التمثيل الوسيطى للمستقي (م) 
9 9 لدينا (4) - (6)2,4,2 و (©هم) ل (ى) 


يمكن اعتبار (1-:7:)1:1 شعاع توجيه للمستقيم (4) 














0 
9 
حساب: ,[0+. ار ل ند ع) التحقق أن (7)4.6.0 تنتمي إلى (4) : 25١‏ 
2+1 -4 1-2 
لديناء - منه: 00 
1 0 0 و 5 ع +4 -6 : (ل) ومنه: 2 -]1 : (ل) | قيمه وحيدة ومنه )ع ] 
(70+ ,17) +. + (2 + و/) + (1+ 007 ح ,راق ا - 
(الإنتبي يعناواك اهدر لوو يون رانك اضر “5 
71 9 1 حساب حجم_ )17 : 
24 ”-1]1 / 0 د 
اه 1 »ا ا ح ,فى لدينا (4)يشمل م7 و عمودي على (48)00) ويمر من © 
-1ت] ' . ٍ 
كم 1 و له إذن 0/ ارتفاع الهرم )7/4 الذي قاعدته )48 
1 


]| ركه > كر 


|25 
م 1-5« عل)د- ,ا 
2 3 5 
فرع لع ةزو ( ومن : كلا دين 


يم [2]-1«( عل 0 3 2 
2 3 


ب - 1 
4 4 


اكب الرواروم بم 


ّ : 
2 ممدجر 


دلقت" رلددهة رقمحوسة زود قيحر 








11 
0 2 


5 
2م 


التمرين الثالث ٠:‏ (4)3,2,1 (8)3,5,4 (0)0,5,1 





٠ 48)0,3,3(‏ ((رترة-)46 ٠‏ (3-,3,0-)80 4 إتبات أن (©8) 1 (74) 


2 - 18ل - 35+ 35+ ١/05‏ - قلم ى 5 

0 ([,4-,1-)74 د (3-,3,0-)80 25١‏ 
3/2 - 18/. - 02+ 32+ :(3-)/. - 406 ل 5 و 
لم 2 02 3(2-)) - 796 80-3+0-3-0 .مع ومنه )5 | 24 إدذن (500) ل (خ4]) 








لتكن / منتصف [ 06م | ومنه 6 01 





أي3 - 47 | ولدينا: 0-(ه)م ومنة: 0-(1+3ن )و 1 


00 4 تس د 2 
5))تعيين (3) مجموعة النقط ل :6 - | لاموله إثبات أن ل 5 0 لدينا (2 + م-)م1(1-ع) - (م)/ر 
3ق 
د (3+ يمام[ إذن : ِ ير - 2) ح (02) ر 
3 بم 


3م 


ب)الوضع النسبي بين ( 3) و (4)00) : 2 ا 3" 
حا 
تحسب إحداثيات 7 : 0+2 6+4 4+2 نه (1)3,5,1 0 


ومنكه: 








تي ل راو 


2 


المسافة بين 7 و (4286) 7 سه 1,5 إذن 2-1-0,7هه 05 ومنه 0,49 17 - 036 


3-5-1-4 5- > ه- > 1,7- إذن 1,5 > ه-43 1,3 ومنه 1_1 _ي ك4 


0/3 12-)+12+ثال | 1 
2ك مند. 249ب 10 اده كك ومنه 0.4 > ر(يم)/ر > 0.2 


و 
>((0)1,)486 إذن : ( 486 ) يقطع (ى) وفق دائرة 0113 س-3 ' 
التمرين الرابع: حل المعادله 0 - (2«)ثر لدينا: 0- (3+ )ما (1-م) 


5 




















1( (3+ و لتك - )ع »؛ |3:مه | - ,10 ) 2-1-0 أو 0 -(2+3-أ)م1ا) ومنه (1-ع أو 7م -ة+ع-) 
+ - 
2-1 او 2-ع 
1 معد - (مد)ع متنا »© م - (2)م مآ ركم إشارة : /ر 
ايد 3 جر ختتكت” 
د 1 0 3 2 1 د ان 
ا 7 
0 ' لسك ا 7 لايك 
00 
4/ 
3 ا 9 ع 3105- - (2-)/ر و 72 ع 6 ماك - (3-)/ حر 2م 
جدول تغيرات - 35-5 | رسم : (,)) 
3 0 - 1 
ل (3) ' ع8 
م + 
را )ع 
0- 
3) لدينا / مستمرة ومتناقصة تماما على 50> 
المجال [ 1,7 1,5 ] وأيضا 0 > (1,7)/< (1,5)/ 
لآن: 0,27- (1,7) 7 ىق 0,07 (1,5) / 
برسي 0-م)م تقبل حلا وحيدا 1,7 > » > 1,5 
ع ها 
كك )سانا - ومرء ]6:3[ بم 5) إثبات أن 7 دالة أصلية للدالة أصلية للدالة 1 
1( م - 0)/ حصنا » مح در صمنا 0 
- 
2) اتجاه التغير: *(1-:) + (3+ )ما »1 - ) '/ 0 2 1 0+ 116 -) د و" 17 
3-- 3- 2 
_- / كك 
00 ال (3) - (3) 26 الال وري ا وام 
اشارة () “كر نفس اشارة (6د)ع 0 4 0 2 : ٍ 
ل ل 
جدول تغيرات /ر ون -)1(12 ل 0 - () “ل 





1[ 1 1[ 1 ٍ 
ُّْ ب ل (0) آي انرا رسج صر حك رن 1 
9 )م - (3+ع-)ها(ا-:) - )"بر 
2 ور (06 ل ١‏ 
00 - 0- 


أالتمرين الأول : 
7)-2,-6,5١( ©)0,0,5( 8)0,5,0( 4)3,4,0(‏ 
(3-:4:0-) 1 

1)التحقق أن النقط م.م ح تعين مستو: 

(10تاهم ‏ و (3,4,5-) 40 


3 
8,4 ,2 ليست على استقامية فهي تشكل المستوي (480) 


2 التحقق أن_(1:3:3), ناظمى للمستوى :0م : 


لدينا كت 3-) ومنه جرم و0 ا 0 


0 -3+3+0- - قللىلى. ,7 0 1 0 
3-12+15-0-- 46 ., )4 ل 7 أي: 0هم) ل م 
ومنه (1:3:3), ناظمي للمستوي (80م) 

معادلة 480 ) : 0 - +3+3+ 


(0هلم)» (4)3,4,0 أي: 12+0-0+ 3 أي: 15- -ن ومنه : 
8- 3-15-+33 +2 : (0) قل ) 
2 أ)إتبات أن مم متساوي الساقين: 
ركه - 25/. - 02+ 42+ 32/. - 04 
تم 25-5/.- 027+52+02/.- 
04-38 إذن ورمم متساوي الساقين 


ب)حساب إحداثيات_ / منتصف دا 


0 4+5 مر 


المووضوع الثاني 


3حساب_المسافة بين (0) و (')42) : 
لنناء 9 15 150 أ0+0+0-5) 
يدا: ‏ 2-0 - ((480 ) ,0420 

[ْ 19 19ل 12+32+32ل 
4) التمثيل الوسيطي للمستقيم_ (صم7) 


لدينا وى 6 و (21)ء 8 2002 


4-1 ير 
1 - ( > : ( 1217 ) 


5 





/3-87-حدج 


ب)معادلة (0) المستوى المحوري 
ليكن 7 منتصف [722]: 


ول للك تل ومنه 
2 2 2 
(0) يشمل 77 وشعاعه الناظمي (ه-,2,6-)جم : 
معادلته : 0 - 13+ ج8- بوك6 +2 - 
(0) ع 87 أي: 0-ن +6-18-8 أي: 7-20 ومنه : 
0 -20 +63-82 +2-: (0) 


02 )0( : 2-33+- 42-10 0 


00 7 
ج) التحقق أن () © لطعم : 


28 


عوك عر -1- إذن 0-0 ومنه 0 ع 7 


للقطعة [0] : 








2 59 0 3)استنتاج_المسافة بين "1و المستقيم (/1(1) : 


- ((ططط) ,)4 


-1) 3-1(5-)+ 34+1(5- 0/0 - الع[ 


حساب [(): 





3000 - 
لدينا : (06)0,0,5) (04)3,4,0 (08)0,5,0 
5 كاري 1١04‏ 0 

١ 8‏ 06 ا إذن (68م) ١‏ 06 


06.08-0 
إذن ')0) ارتفاع الهرم )5 4)) الذي قاعدته ‏ 8() 

6ب دنا 

3 

لدينا 5 -)() 
حساب 4م مساحة )4 : م »01 »2 دم 
0 - هم ومنه: ص - ١/10‏ » للد بسر 
حجم رباعي الوجوه: 


200 لكل 0 0 :60 - 1 م مطدكتق 


















- الى - ؛ 1-7+ 70/397 -])- رع 
التمرسن الثانى : 7ت لعن 37 06 - 7 ج( 0 (7)) 35 وملةه 1 1ق 56 ( 
ش 3 ' 
1) |؟ تشابه مباشر نسبته 2 و زاويته 00 ومركزه 117 1-1+(1+ج)(1-3/3) - ب 2 
9 ب 00 
اك 1 )مزه +( 20057 - 0ه 201 ١‏ 2و2 
00 26 3 
ا ام الاستنتاج : التشابه المباشر يحافظ عل المرجح 
- ,2 5 2 
قاد 3لد- _ (ةلدنا)هق- 0  _‏ :-ا ى © اجا الى ٍِ 0 
ا 7182-2 +3114 - 71171 حسب علاقة شال 
3 3 (3/خة لاقل 3ل +1-]1 1 ج ج جح ج ج ج - ج 
١ 6 6 ١‏ 110-00 ) 2 -227) در)1ر/1 + (4) )1/1 )3 - “0111 +1/1 
:0-2222 1/17 


01/17“ - )3 + 1- 2-1( 1102+ 3 04+ )08- 6 


تعيين لواحق /4 , /8 , © بالتشابه 5 : 
0 
انه ترد سات 2 ا" 0 5 


' ش ومنه ٠:‏ 7/07 - 00/7/17 إذن ا 
الى - ١‏ حم] د دز لي -]1) 2ن 2 ْ 
1-7+:(3/خ -1) - و ويته| اماد 2 ع ار 1 2 لوو قل )امس 1 30 


“8 ح- (ي)ى اي 1-7ل+ 00 ار 0.25 _) الكتابة المركبة لتحاكي: م )عدي 22م 
1 - (1')4 ومنه : (2- , 2)- ح ى ره - ره 


انيت 7 


ْ 00 : 
ل ا مرك ومنه: 2-3 إعطر و2 


ا 1281 وعنة.. ‏ دخن راسد تح 27 


تسن ركت »م5 - 2,7 
3 م 2 - ,7 


26 1-7 


1-1 3ل 1-1-3 - 2 لق تدك 27 
لالد لاطت ناته اد ازا حيايينه |(ذ اتح يك مر ور م 
/ح - وع)؟ى اي 1-7+ع3(2/.: -1) - ى 2 2 


لكر 6 ) ["ومقفه « تاحيى ات د نحي ب 
6 © مرجع الجملة : ((2-:©).(4:3(,)8:1)) بد 5 0 
زات دحوت فد ودب ققد (+<)2+(1-)- - برت ومنه 


2 2--34+1 0 1 01 8 
١)اثبات‏ أن المثلثين '.) م و '/(27 متقايسان : 


٠. 7 5 0 3 1‏ 
لدينا: 2 - (7)4 0و0 7)8-8 و 7-())1 





ب) '© مرجح الجملة : إ[(2-:"©) (4/:3[)8/:1) المثثث 527 صورة المثلث 4,90 بالتحاكي 7 الذي يضرب 
سك هكد ب ,يبت | الأطوال في || حيث (1--/ نسبة التحاكي ) ومنه 
2 1 : ٍ 
ذا - 3لمة -:(3ل. - ه) + 3ل-2 + (13 +30 ,م مس وده 
2 1 80 - 80 |1 -| - زر دكه_> 
ولد فك رو سداد ١‏ الود مدو ول 
ا ل و 7 40 - 140-|- رز 


ومنه 476 و 15/721 متقايسان 








التمرين الثالث: 8-16“5+2)-(3)م 8 91-,2/ 
1) النهايات: لرده_> 
--|2+ “+ (ا-ماسنا -(ه)م سنا يم 


لأن : م - (1- ع) صنا و صد- ”مسرل 

2-(2+ م *“موسنا-[2+ “زا دىم)] سنا )م سنا 
لك اي ميادب» جا 1 
صاب امش 
د روس ري وله كرو 5 
اشبارة اندلق 

0-0 أي 2-2-0 ومنه 2 -2 
إشارة (8')3 من إشارة 2-1 لأن ‏ 0م50 





2) تعليل وجود عدد 0.36- > بن > 0.38 - يحقق 0 - (م)م : 
لدينا ومستمرة ومتناقصة تماما على المجال|[0.36-:0.38-] 
وأيضا 0> (0,38-)عج (0,36-)9 2 

لأن: 0,02-ه (0,38-)ج يق 20,05 (0,36-)؟ 

ومنه المعادلة 0 - ()ج تقبل حلا وحيدا 0.36-> بم > 0.38- 


استنتاج إشارة (8)3 : 








ل و 


1 ع ,ا 


1 صمب م2 -+2): يسنا - 0)/ دمي 6 


ممد ح (* 16 -1 + تنا - )ار قف 


1111-6 


2)تبيان أن (<) ع - (22) “كر 


مع و وام رشقو 


(:8)3 - 2+ ا - 00 '/ 


لذن مد - ([ + 22) صلل و 57-0 


استنتاج إشارة (©1) '/ : 
إشارة () '/. من إشارة (3) 8 





ب إثبات أن +3+ :20 - (,م)م . 
بم 


٠ لدينا‎ 


4. 


* عيبم -]1 + يم 2 -ح ريه) ل 


و0-(6)ج ومنه2-1(64+2-0) إن ل 6م 
0 


1- 
2 
ثب ] + و2 - (يم)/ 


منه 
2 20 
"5 دناه ( له 
6 1-م 1-مي 
2 
ومنه: ع حم ل + يم ح (ي) كر 
1- ين 
حصر (ب2) /ر 6ل يه بن > 0,38 - 
3 + (0,36-)2 ه 3 + ينم2 > 3 + (8 0,3-)2 
568 هه 3 + يمنم2 > 2,24 
ولدينا 6- > 1- بن > 1,38- 
ومنه 





2 


خ4-ق2هم كخبتبووب 024-42 
106 1-ي 16 


3 > (ين) /ر > 0,77 


3) تبيان أن (م,"0)يقبل نقطة انعطاف يطلب تعيينها : 
()ع - (2) '/ 


* 6( -2) - () او - 00 "ل 


إشارة 0 مف ل 


5 





() ”“/ تنعدم عند 2 مغيرة إشارتها ومنه النقطة 


5 ((8)2:/)2 أي (5 26 - 2)2:5 نقطة انعطاف 


4 أ) إثبات أن 2+1 -« : (2) مقارب مائل ل( )2 | 5) حساب مشتق  :7‏ (2:65)/ - (1)1/ 


0- (”6-) سنا -[(2+1) -0)/ أسنا - ايمر سنا ( 2 ار »د “6 ) - (د) س1 
ومدجتر ومدجتر ممدجتنر لدينا : 7 +21( - د “عر 2 ب تر 
ومنه (4)مقارب مائل ل(,0) عند 00+ 255 ده عدي * تير + ير 2) - (ير) أرز 
ا وك ال ار او يمار لدينا: (#د)ع -() 'ر ومنه : (265بر)ع -(265بر) // 
“02+10 تار (*8)6» 2 +2 -0) "ارده يك 
إشارة الفرق من إشارة :د - ك2 6 بد إشارة (0) /1/ : 








من إشارة “+2 لأن 0 < 5م و 0<(ت2متبر)ع 
(لاحظ جدول إشارة م على المجال |0+:0] ) 
0 - + 26 أي 0 -(2 +<«)< ومنه : 0 -2أو 2--حعر 





(,)) تحث 





6) لدينا ” ©( +02) - (1)/ 
أ) تعيين العددين 0 قو : 
بما أن 2 دالة أصلية للدالة * 26- ج-2 فإن : 


ان اماه معط ناا مح علد مادا ويد موه اليو 6د- - ) '/ 
7 ل جب (67-)(ط جيرم) + “من - ور) “م 
67 (8 -ن +يرم-) - زر) ام 
ومنه ٠:‏ + م- -ح * وزط-ن +م-) 
1--- 01-1 
امطيقةنجد: )ريأ ومن 0 2 


إذن : * 2+1(6) ح (عد)ع/ 


ب) إستنتاج دالة أصلية للدالة “ر : 


* م2 -22+1 - (2) ل 
ومنه دالة أصلية للدالة / على 97 هي : 
5 1(6 + 2) لير + شير - ()ر] ٠‏ 


الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 





وزارة التربية الوطنية ثانوية فارس بن مهل الشهبونية 
امتحان البكالوريا التجريبية 2015 
: رياضيات ب تقني 3 ياضي 
اختبار في مادة الرياضيات 4 
> على كل مترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين . 
الحو 
> التمرين الآول: (( 2١04‏ ) 
0-0 8 
ابل عله كليس كين دوج كه 01000 5 ويكتب ‏ طوطط 


8 

1) بين أنَ 7 يحقق : 2267 -3090+156. 
2 بين أن العدد 3 

3 فيمايلي نفرضص- : 3 


57 
- 6 
) بين أن»ء 60-156 -(309)4-2. 








( 5 (2-ه) 0 6 
( ا 10. 
© التمرين الثاني :( 04 ) 
[ ,0 ) 7,4 7[ 
لواحقها على الترتيب » 2-- ,2 1+7-- وج 23 2ج2. 
. 7+1+ج7 , 
ج حيث ع ع2 : 1 
20 
حيث 1// 2 “كر ا" 
1- ( الس 0 1 
27 
) بين أنه إذا كانت النقطة 7/4 [قما 1/7 (©) يطلب 
تعيين عناصرها . 
) عين طبيعة ([//) (2234)2 المستوي بحيث يكون ”2 تخيلا 
2 كم دج 
2 
( : 2/< للك ٠»‏ 11/1 [ع2] > -< [لقفه)+ 1ك ). 
) بين أنه إذا كانت النقطة 7/41 (1) 4م 1 1/1 
إلى مجموعة يطلب تعيينها . 
3- 1 اندي 
2 0 
) بين أن النقطة // (5)ثم بين أن [2] > - زه .ك) . 
( 0 7 02 


© التمرين الثالث ( 05 ( 








00 5 َ 1 211 
نعتبر المتتالية العددية 056 : -- ونا ومن أجل كل عدد طبيعي 17 2 خ نا 
5 2 
0 ! 1 
1- تحقق أنه من أجل كل عدد طبيعي 1 7 7 0 
كا ا 


2- ) برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي 1 <> ,لا >0 
( ,20 -1) نا 




















) تحقق أنه من أجل كل عدد طبيعي 1 ممحتخلكه - بن - ,راثم بين أن المتتالية ,, ( ,نا ) متزايدة 
1+ ,211 ند 
) هل .. (.ن) متقاربة ؟ عين نهايتها . 
3- نضع من أجل كل عدد طبيعي 1 : ا ع 
)2 
) أثبت أن المتتالية ,. (.7) هندسية أساسها 0-6 . 
( 17 1 الل تك لا نا . 
"35327 مجم 
التمرين١ا‏ :(2>07- ) 
1 :تن الذالة العلقية بن 2 (1+ )ما سح د ر») 
وليكن [ ,© )تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس | [ ,0,1 ). 
1( (*)ع دما وفسر النتيجة هندسيا داع سننا . 
2 
2( بين أنه من أجل كل عدد حقيقي « , ”5 ع وشكل جدول تغيراتها 
1 +ع 
3) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي « ع[ *”ع+1)م[- - - (عد)ع. 
*ع+] 
4) ) | (1+-)-(<*)ع | صننا ثم فسر النتيجة هندسيا . 
6 (ى) [(ي©). 
6( («)ع عندما يتغير « 5 
1]. © الدالة العددية المعرفة على المجموعة 2[ زاج “ء)ملىء - زع)] 
1) برهن أن 1- () 1 صنذا (:<) ؟ صننا . 
2( بين أنه من أجل كل عدد حقيقي « (د)اع»* *ء -(ع) 1 ثم استنتج اتجاه تغير الدالة 6 وشكل جدول تغيراتها 
3 تحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي 8 0 ب 1 
* ع+1 [د+أجع 1+ ع قسا- 


َ ])( 01 (4 


-3 


التمرين الأول ( 04 ) 


عدد حقيقي موجب تماما و 0 عدد حقيقي حيث | 7 (0]ع 6 
: (6 ستوا+ 56مع-)1 - 2,7 ا 1 - ,72 (3)1+1/.- ر2. 
1( 0 


2 ) عين العددين الحقيقيين 7 0 بحيث يكون : ,2 ح ,2. 


11 
) عي3::؛:ن عندئذ قيم العدد الطبيعي م0 بحيث يكون العدد 86 حفيقيا . 
7 


3 1ع 0-5. 
3 
(.نا,©) 8,4 
لواحقها : ,22.,2 ,2 على الترتيب . 
) عين ى7 0 الاحك),(2(,)8:2نه)١.‏ 
) عيّن طبيعة (1) من المستوي حيث ٠‏ 3 - |5106 - 23113 + 2318| 
© التمرين الثاني :( 04 ____ ) 
هه 71 3-بر2(:5-6) 
( 5 7 )5 
2-16 
| كا | 
[4]5- 2ع 
2- © 7 عددان طبيعيان حيث 
0 - 01 3 0500 - م 5 
ه عين )0ح 8 حتى تكون الثنائية (6:8) () . 
ره التمرين الثالث ١‏ 04 ( 
(ليل.1.©) (2:2-:3)لى,(8)6:1:5 
6-1 )0 2-3-0 + نو + عر:زط) 
1) برهن أن المثلث '4160 2 . 
2 برهن أن المستوي (2) عمودي على المستقيم (48 )ويمر من النقطة لك . 
3 ارو كي 0 0 (6م) ىر 
5) ) مو بين أن المستقيم («1.) (©886). 
( 8300م . 


00 0 1 
) بين أن قيس الزاوية )7810 هو . 


( 6 ثم استنتج المسافة بين النقطة هر 810) 
التمرين الرابع :( 08 ) 
1. نعتبر الدالة العددية ] 1 : “تو (1 + *)-ع - زع)] 
(©) 1 [[ث:0). 
1- ) (<)؟ صنا وبين أنَ : مم+ - () ؟ سنا 


) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي « اكع (1- ع) +1- (ع«):] 
استتفم هاه تفي الدالة "رو شكن حدوا تعيو انها: 


2- بين أن المستقيم 4 ) دو (,©) صصمد 
)6 (4). 

3- بد 0 -(7)2 تقبل حلا وحيدا 0 حيث ٠»‏ 1.9 > > 1.8. 

5- بِيّن أنه من أجل كل عدد حقيقي عر 7*7 (2-1()2-3)- - ()” ] (,0)) يقبل نقطتي 
انعطاف يطلب تعيينهما . 


6 (3(,4)0)] (ك) (5) (0). 
7- ناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي 171 عدد وإشارة حلول المعادلة ذات المجهول الحقيقي ‏ التالية : 
+ع - (ع) 8(:1) 


ءِ 1 
11. نضع من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 1 "6" _- 58 


1- ) بين أنَ الدالة 6 1 : '** ه(1+ 2 )- - () 0 هي دالة أصلية للدالة '** ع جا عر. 
( ل 
2 ) باستعمال المكاملة بالتجزئة بين أنَ : 8+1(1)+1- - ,,,1 لكل عدد طبيعي غير معدوم 1. 
( 0 
3 2مك الحيز المستوي المحدد بالمنحني (,0) و المستقيم (8) والمستقيمين الذين معادلتيهما : 
0 -ع« 2-1. 


مع تمنيات لكم بالتوفيق والنجاح في البكالوريا جوان 2015 








الموضوع الأول 


لدينا : "مم05 - 7( و طهوطم - 7 
1) تبيان أنَ 7 يحقق : 2267 - 156+ 309 
ه لدينا: » +56 +ع25 + 1258+ 6250 - 59 يان + 5 يام + 57 يإم + 537 عرق + 54 يان - 37 أي 


ه ولدينا: مد 82+ 648 +5128 - "8 عيرم +8 يان + 85 عرام + 8 عام - 77 
أي و8 + 77-5775 

ه إذن: 5778+82-ع6261+1258+30 

اي 306-4528 +6186 ومنه 


2) تبيان أن العدد 3 قاسم للعدد 7: 
٠‏ لدينا: 2268 - (ءع5 + 301034 
- لدينا : 2267 / 3 و 3226-1 ومنه 37/7 حسب مبرهنة غوص . 
3) نفرض 6-3. 
أ) تبيان أن : 60-156 -(309)4-2 
« لدينا: 22687 - (ع5 + 301034 ومنه 156-678 + 3094 
«٠‏ ولدينا: 60-15 - 3092-618 
ومنه 60-156 - (309)4-2 
ب) استنتاج أن العدد 5 يقسم العدد 2 -0: 
« لدينا: (5)12-36-(309)4-2 
(5/309)8-2 و 5309-1 ومنه (4-2)/ 5حسب مبرهنة غوص . 
استنتاج قيمة 4 : 
بما أن (4-2)/ 5 فان : (11 ع /)/0-2-5 
ولدينا : 5 > 4م أي أن : 2 -ه4. 
استنتاج قيمة العدد ع : 
لدينا : 678 -309«2+156 2 ومنه 678-618-ع15 
اي 4 دع 
ج) كتابة العدد/7 في نظام التعداد 10: 
7- (8)2+(77-577)3 


من أجل 2-عدج 


٠. 1 1‏ 
- + بج [ | 0( 
17 غم 1[+17+7 
لتلإ ببب-بإب-إا بيلس تت | ور 
2 دج 2 دج 





لدينا : 714 تنتمي إلى محور القطعة | 478 | معناه /81 - 1/1 
#-1+ |»«ة| |(1-2+ع)” 
2+ 2ا 2د 
إذن 0114-1 ومنه "14 تنتمي إلى دائرة ( ©) مركزها (0)0:0 ونصف قطرها 7-1 


ولدينا : 


ل" 


2 تخيلي صرف معناه ©) + 7 > (20) 


ل 0 (1-7+ع): 
2 2 +2 
24+17 


معناأه : عع 
5 


+ ومنه د 3 
2 2 


حك 2 
أي 


«+ 


(.ه] - (ظه) - (ض) 


: كحك إومه - )جره 
أي (2 +2)ج”ل -(: -1)ج«ل - (:-'2 )ج17 ومنه 
[2]--- (2+ع) وما + (-'2)ج”ا 


اي [2]-- - |[ 401 .) 4 (1117,) 


« لدينا : 714 تنتمي إلى الدائرة (:1) ذات المركز 4 ونصف القطر 1 معناه 1- /1/1/ 
« ولدينا : 2/.- )الك »11/1 
أي 2/.- 7711 ومنه '14 تنتمي إلى دائرة مركزها 7 ونصف قطرها 2/. -/ 


0102027 د ا ل 
كا 2 1م 








1 3 


0 2 (ع2 )72 - [ لك ,1 ) أي 


2 








_ 95 الشضكة لتنسهة 8 ناك حت را 
[ + ,211 1+ 270 2 200,71 


نسمي ( )م2 هذه الخاصية . 
0 1 11م | 

1- من أجل () -7 لديذا :ح - ون و - > ->0 أي - > ىن > 0 
ادن (7)م2 صحيحة من أجل 7-0 


2- نفرض صحة (2)7 أي نفرض أن : <> ,>0 ونبرهن صحة (7+1) أي نبرهن 


. 0> 


7+1 


فل 1 
أن - > 
0 


1 ش 
لدينا : > ,>0 ومنه 1 > ,20 > 0 أي 2 >1+ ,2:10 > 1 


وبلقلى 21 لط إن ! 
1+ 27 2 
٠‏ 1 
0000 ! -0>1 أي -> 
2 1-+200 2 


3- حسب مبدأ الاستدلال بالتراجع فان (7)م2 صحيحة من أجل كل عدد طبيعي 7. 


> 0 ومنه (1+)2 صحيحة . 


7+1 


_- 2 2 
ّ دين ١‏ 2 لمك نسيل ول 2 وال د ير سح يو وو 
[ + ,211 [ + ,210 [ + ,211 [ + ,210 


ندرس اشارة الفرق : ,4 - ن,,/ 
- 1( 0 


7+1 711 


- لدينا : 
[ + ,211 


١ 1‏ 
ولدينا : > ,>0 ومنه 0 > 27->1- أي 1> 200 -0>1 


ا 1 
وبالتالي : > (,:2 -1) ,>0 
1 
- 
1+ 27 2 
أي 0 م ا اجر وبالتالي اديه 50 


ولدينا  :‏ 1> ومنه 





أ 3 


ح ما 
1 - ,211 


1+1 
٠‏ لدينا : د 0 
2 21 ٌ 
,9 '65*3 ص2 _برمويرو 
+ 2 _ 1+ 21 0 3 


ا ل ل 
1+ ,2 [ + ,211 


5 0 0 ا ومنه 


»ا "3 1 1 2 35 
60 - لل- مي ح 1 
1- ,21 [ - ,2114 


كم 
0[ 


1 
٠ !‏ 
وحدها الأول 3-5 »ا ”3 


ح ولا 
- 21-1 2110-1 


5 


3 ْ 
لدينا : -" ح- رد ومنه 374 ح ناح ,22 أي ,لاح رلا 37 - ,2141 
1 - ,211 
0 
ومنة و1 رلا 0 لاك وبالتالي : / انا 
ْ | 210-35 
1 
67ح 


6 
ماه 


22 





)/5 


05 


)/5 





0 ف 1م 
5 1+ م مجم 
2 6 . . 7 ,5" . 
إل ماسج | نالل - (عات ا لان 0 - “© 11711/ 


ممسج تمر 


11 5 1| - 0 


: 0 حبر مستقيم مقارب أفقي للمنحني [0) بجوار 0- 


1 -- (ررز] 6 1111| 


0 م معملدجسمر 1 ل - مملدجسمر 
م - لك _- 7 - ذْ 1 - («)ع 0 لأن 


ممد ح كح [[11] 
ل *م ممدجمر 0-1-0 


ممدجستر 


معد - |1 + “> )م 1111| 


مملدجستر 


2 2 2 
ل ا ل ا 


6 +1 


© لدينا ٠‏ كمه كبر )8 ومنه : 
9 لاك 
ع6 


(*+1)ما-( ه)م1- - - (د)اع أي <-[*+1)» + 
6 


ل 





س1 -[(1+>)- »)ع | 
]كت - 1 
* مد[ صبجع 
0<( +1)م_ 11/1 


00 نر 


00 لذينا: جع (68 )»ا‎ ٠ 
1+8 


ومنه 0- | (1++-)- («)ج | 7177 لان 


0-1-1-0 


المستقيم ذي المعادلة 1 + - - نر مقارب مائل للمنحني (©) عند م ., 


11. لدينا : [ 6 +1)سا »© - («) / 


8 ا وبالتالي عندما م-- ج 2 فان : 0 ج/ 
1+ 76 
الاين لنخ عام 1 - ( +1)م "3ج 1 - (عد) كر 1م1]/ 


ادن 1- 
1 1 0(ج, - ممجىعر مومجىعر ممجمعر 


أي 1- (عد) / 111 


مجر 


2[ “ع +1)ن- © 17111/ كر )ار 1م11 


ممدجتر 0--<-20 





اشارة ()/ث/ر من إشارة ()ع 


ه من أجل كل عدد حقيقي رلدينا : 
ب ل 


1 0 
© حساب :ل ]: 
[ + م03 


0 
0 2- /)+6*(] - -1,2+1)1+ 677 ( 


أي 2 - 172-2712 - - 14 + 172 - ح عون ٍ ! 
1+ :م36 


ده |1 + "> 6[ - )”| 

نضع : ”5 م - (<) "1 ومنه 67 - () 0 

و [1+ “)ا - (د)م ومنه دك 0 ()"م 

إذن : 

0 5 2 : 6[ 7 )ا . 19 5 - ده |1 . "© )ا 6[ ار | 
أي 7 ]+ ا »)مرا “"ان + 2 مر[ - - بيك ( )م !| 


113 0 3 





.| 4 0 
1 ا !]له + دم ديه ()/ | إذن مل نه( وى 


تصحيح البكالوريا التجريبى ماي 2013 : رياضيات + تقني رياضي الموضوع الثاني 


« لدينا : (15160+ © ومع- )”حت ,2 » (0 ومع 1+ 5160ى)72 - ,جد و (3)1+7/.- 7 
حيث *12ا 7 و|ج,0]ء 6 


ه لدينا :((2-0)«ةىة+ (2-0)ومع)م - 2 


|0 3-3 0ض . 0 3 مه د 2 2 
7 2 


سكيم |6 - سمج كعم |زل»قل - 37 





ه. لدينا : ((مع عحا)سةوة+ (مج+ع-)عمه)” د ,2 
2 0-6 معنأه 


((0 جع )جبةىة + (0 +ع-) ومع )», - |0 0 + 0 ]مه د 


عت ددر 
منه .: أي 
1 (20ء )مله +0 جم - 2-06 ]| 7 


-م تمر 
(:2 )+2 + --- - 20- 


1-م ن 0 عدم 1 - م 
بالتا ْ أن * 
ودار (2 :)ج21 + 22 - 20- 3 ((انماء )جم - كد -م 
37 


من أجل 0 -2/ نجد : 0 ( مقبول لأنَ [:0]ء 6) 


من أجل 1-/ نجد ج.- حك - 0( مرفوض) 


4 


إذن ل |حقيقي معنه اد اي ا 


وبالتالي : (11 ع /)/2 -, 


3) لدينا: 1- ,و 0 


إذن : 


دين : 1 1 د كك - كار-ة + كارح لاط _ 
نا : 1ب 1 1 


0 ]| 
سدكت 
2 2 


0 
- -005-+1511-- 
َ 3 


07 


1 ذل يس 


يكم 


2 2 


لدينا : 3- 1/6 - 21/8 2114| معناه 3 - | 37/06 | 
ومنه 3- ©3114 أي 1- 1/0 
وبالتالي 0( هي دائرة مركزها النقطة © ونصف قطرها 1-/ 


: . 
- . 
2 00 


- 
. 
. 


و 
5 1[ + -517 ح ,2 
3 


0 


0 2+2-1 





)025 


)025 


)/5 


لدينا : 3ح بر6 -5«2 : (22) 
« لدينا: 3 -بر6 2ر5 تكافئ بر6 + 3 - 51 
أي (بر2 +3)1-:5 
:3/5 و 35-1 فإن «/3 حسب مبرهنة غوص أي 2 مضاعف للعدد 3 


در أي الثنائية (3:2)حل للمعادلة 5 


لدينا : 53-612 ح بر6 2ر5 يكافئ 2 61- بر6 - 5216-53 
أي (2-سم)6 -(3- )5 :(»*) 
لدينا : (3-)6/5 و5-1م 6 فإن (6/)2-3 حسب مبرهنة غوص . 
أي (2ع )6# -3-م وبالتالي [:3)12+/6 - :د 


من أجل 3+ 6# - نعوض في المعادلة (*)نجد : (2 - بر)6 -(3-3+/5)6 


دنه (22 2-5404 مر أى 71550913068 


مجموعة حلول المعادلة : |2 © /,(2 + /6+3:5)! - 5 


ْ 


أي 4 - ,5 -1- ,6 ومنه 3 ح ,6 - ,رد 
ومنه : 3+ 66 - 7 وبالتالي (2ع4-308+11)8-(5)68+3 ع 


2- لدينا 100:00 د مو 0700 م 


- لدينا : م90 + 243 ح ين9 + 81 + 243 - *3 »او +34 »ام +137 - و 
ولدينا : 25/6 + يم126-ح ين + 25/8 + يهم125- "5 »اين + 57 »6 + *5 2< ين - م 
مع 2 > ين و 4 > / 


ومنه 3 - (258 + ه6)126-(9008 + 243 )5 
اي 7560-150/2-3-:4500 + 1215 ومنه 1212--30602-150/7- 
بعد تفسيم الطرفين على العدد 3- نجد : 


4 - 508+ 1020 وبالتالي (2:4) - (6/:يه)حل للمعادلة 





)025 


)/5 


)75 


)75 


لدينا : (2,2-,8)61:5(,4)3 و (2-1-:0)6 والمستوي 2-3-0 + بر+:١.‏ (ط) 


- لدينا: (48)3:3,3 » (3:0-3) 40 و (6-,3-:80)0 

ولدينا : 30/8 - 3(2)+3(2)+3(2)/, - هلل و 30/2 - 3(2-)+0(7)+3(2)/, - 
و كل.3- 6(7-) + 3(7-) +0(2)/, - 80 

إذن : 407 + 482 - 802 ومنه المثلث 480 قائم في النقطة 4 . 


لدينا : (3-:0)3:0 شعاع ناظمي للمستوي (') وبالتالي معادلة للمستوي (/7) من 
الشكل : 0 - 4 + 36-32 
تعيين قيمة 4 نعوض بإحداثيات النقطة 4 نجد : 
4-0+(3)2-(3)3 ومنه 3--4 
وبالتالي معادلة للمستوي (/2): 0 -3-32-3 أي 


سيا 00 


بالتالي 
1-0- جر 2 


1+ -ع 


ا 00 0 


ل . 
21د ع.ر لك زر 
1[+1-ع 
نضع : +  -‏ وبالتالي : (18 +), 2 +28 - برة: (كى) 


00-7 


« لدينا: (1-:72)0:4 وبالتالي (3-:3:6-)(1/7 إذن : 
- 18+18-0--(3)3-(6)3+(3)3--41(.48 ومنه 8ل 1 (41 
9+9-0-- (3-)3-(6)0+(3)3--412.40 ومنه 40 ل (241 





ع 
9 


1 
للك »امور ذ- - وعورطا 


3 
وى 6ل.9 _ 2لد3»اة3لءة _ 46> ل 


7 56 و 


2 2 2 
36 - 4كل - 3(7-) +6(7)+3(7-)/, - طا 


1 6 1 
اي 7 - 6ل.3 » - 0 ل 2704 حت ررمم ظا 


لدينا : (6-3:6) 128و (6-6:0) 100 
وبالتالي : 54 - 18+ 36 -6<0 + (6-)3 -6 6 - 1018.100 
ولدينا : 6ط قطاممه »6م »اهما 108.100 
[ 68,2)دم» » 810/72/. - 28.00 أي 
0/2 | ا 6 ! 
2د - سح - حسم - [ 28,0 نمه 
:3 


2 0 1 
ِ 27 - شل 3/يم »رو 1 - 06ل رز »0م مدوم ! - رك 


- استنتاج المسافة بين النقطة 4 والمستوي (8/7(0): 
لدينا ٠»‏ 27 - ((4.)800) 274 - ((8010),ل ) 0 » روك > - عوورطا 


ومنه 3- لت - ((8200 ).ا )4 





27 
3 


05 
05 
05 
)025 
)25 


1. لديناء "“* 22+1(6)-< - («) / 
الع 
ممدب 37م 17 
د[ “مز جص)-ج] وير (ه) ل وو ناد مسد اهز جته)- وا 
را 


-] 17 - ]| + مد)- مد | 0 - (د) / 1117 م 


لدينا : 
0 - اي + )ا - 3 -5* 2+1(6)- 00 - [«د-( (-) 1 | 1 
عه (4) مستقيم مقارب مائل للمنحني (,©) عم ود 


لدينا : > 22+1(6) دع 0 0 - ع - (عد) كر 
إذن 0 > - (ءد) كر ومنه ات لمستقيم ( 8 )من أجل كل عدد حقيقي « 


٠ه‏ لدينا “/ر مستمرة ورتيبة تماما على المجال [1.8,1.9] 

ولدينا 0.11-- 5 ج(1+ 1.8(2))-1.8- (7/)1.8 

3 - 17 (1+ 1.9(2))-1.9-(1.9)/ وبالتالي 0 > (1.9)/ر > (1.8)/ 
حسب مبرهنة ال قيم المتوسطة المعادلة 0 - (2)/ تقبل حلا وحيدا سن حيث 1.9 > بم > 1.8. 





أي “9 (3-)(2-1)- - (ءد) ”نل 


- جدول إشارة (د)”ر: 
مد 3 
0ل 


وى المشتقة الثانية )ل تنعدم من أجل القيمتين 2-1 و 2-3 مغيرة إشارتها إذن 
النقطتين ([(8)3:/2)3([,.4)1/)1 نقطتي انعطاف للمنحني [,"0) 


ع 





هي فواصل نقط تقاطع المنحني [ .0)) مع المستقيم ذي المعادلة #, + :ر - بر الموازي لكل من 
(2)د (4) . 

إدا كان أه-:مزاء وم المعادلة تفيل حلا وحيدا ساليا . 

إدا كان 6 ح غ171 المعادلة تقبل حلا وحبدا معدوما . 

إذا كان |0-اء مم المعادلة تقبل حلا وحيدا موجبا . 

إذا كان أعد:0]ء مم المعادلة ليس لها حلا . 


من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 7 نضع اعم اخددى ُ ]1,2 


لدينا : 
)) 5 امير - | لي 58 امير _- ا 


ومنه © دالة أصلية للدالة م على +1[. 


« لدينا: 2-م6-م م2 - (1لع)- ]د هامر | - 1 


0 لدينا : 1 ا 
نضع : حكر 0" ومنه 5 - (د) "1 
© -( )"0 ومنه !2 6 - [(عد)م 
00 
ومنه : ,7+1(7)+1-- ”د | 1+ )+1 - ,1 
ب) حساب ,[ : 
26-5 -(26-2 +1-- 1+1(7)+1-- ,1 


دك ** ©(1+ ]| دك ©(1+ )يعر ] - 4[ )/-م]]- 5 
أي [اه] + ث1 درجم / ع تمر ا 5-3 
7 60ل - 7 (32-6) - 5( +1- 5 -26)- 3 





الحموورية "الجر اترروة#االديية ران التبعرية 

وزارة التربية الوطنية 
مديرية التربية بولاية تمنراست ثانويات تمنراست المقاطعة 29 
امتحان البكالوريا التجريبي للتعليم الثانوي الموسم الدراسي : 2017/2016 
الشعبة: الثالثة علوم التجر بيبة 





الموضوع الأول 


التمرين الأول ( 4 نقاط ) : 
الفضاء منسوب الى المعلم المتعامد المتجانس ( / :7:7 : 0) ؛ نعتبر النقط : 

(4)1:1:0 , (1-:8)2:0 :(1-:0:3)© و (1:4:0-)2 
1) أثبت أن الرباعي 4800 متوازي الأضلاع ثم بين أن المعادلة ديكارتية للمستوي :480) 

هي 0 ع 5 - ج + 207 + 31 . 

2 عين معادلة ديكارتية للمستوي(0) الذي يحوي المستقيم (48) و يُعامد المستوي (عقم) . 
3) عين ثمثيلا وسيطيا للمستقيم المار من النقطة (3-: 2:0-)7/ و العمودي على المستوي (0) 
4) أكتب معادلة ديكارتية لسطح الكرة 5 الذي مركزه 7 و مماس للمستوي ( 480 ) ثم أدرس تقاطع سطح 
الكرة ى و المستقيم ( 02 ). 





1/ حل في مجموعة الأعداد المركبة ') : 0-(1+ع قل - 22 )(53/--ع) . 


2 المستوي المركب منسوب إلى معلم (7 : 1: 0 ) » لتكن 4 » 8 و ")© نقط لواحقها على الترتيب: 


5 3 [1 


كد ل 4. 2016 0102 حم .د 0 0 
أثبت أن  -)0(‏ (خ2 +2 27 ثم عين قيم العد الطبيعي 77 بحيث يكون | حفقيقي موجب 
ح 


8 اكتف العذف العو كي بف كاك" رهزي الشكن لامي ثم اتشتتع طيعة الوتلكة م دتر فض 


> ررك 
. م |ص؟و.» 45 .. 2 3 0 5 ٠.‏ 5 8 7 7 :2 ا 
4) عين مه لاحقة النقطة ير صورة فر والتحاجه لامر كو ادي مروكره ار و20 واراريقة > لابين ان 


النقط كم ؛ "© و / في استقامية . 


٠ 00 6‏ مه © 5 حت عه 
5) عين مجموعة النقطا 34 ذات اللاحقة جح بحيث يكون 4ت 
ىه 


تخيليا ضير 41 اي 2د جد 1 





2+ + ريلة _ 
ك4 ل إن 





1) عين العددين الحقيقيين م » م حتى يكون من أجل كل عدد طبيعي , : 


من أجل كل عدد طبيعي , : 1 > ,ا > 2- . 
2 أدرس اتجاه تغير المتتالية ( ,:) ؛ ثم استنتج أن ( ,1) متقاربة 


7+1 





١‏ + - ,م .ثم برهن بالتراجع بين أنه 
+ اا 





1 0 1 0 
3) لتكن المتتالية ( ,:1) المعرفة كما يلي: من أجل كل عدد طبيعي ,,: 2-7 ت ,نا . 
برغا - 
بين أن المتتالية مد هندسية يطلب تعبين أساسها و حدها الأول . أكتب رثاو ,) بدلالة م ثم أحسب ,رلا ١‏ 111 
غ1 
ْ 5 57 5 1 
4) ثم أحسب المجموع : سس ذ---5 لمح يل جحديرل حك كت 3ق : 
46 5 "7 


7 نقاط ): 
المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (7. :1 0) 





1) لتكن الدالة العددية م المعرفة على |م+,0| ب : سن 
1 





- (2)' م ثم استنتج اتجاه تغير الدالة م . 


0001 0 1 
الس ا ل الاك 
ال 


2- ادرس إشارة («) م . ( لاح ظ أن 0-(1)ع ) 


َ ِ 0 1 
1]) نعتبر الدالة العددية م/المعرفة على |ممد,0] ب: 2-:(10)- 2س 1-(082)/ . وليكن )©١(‏ منحناها البياني في 
1 
امبر ب اسان 


2 
> حدر اث مح التطديين ثم احسب (*) 1180| . 


56 دج نر مملدج ار 


قفي ذأ ا 6 مم 1 2# . . و 4 
تحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي ‏ من |مم+د,0| ؛؟ (2) “رح (-) /ر ثم احسب () ركنا وفسر النتيجة هندسيا . 
ال جر 


2- بين أنه من أجل كل عدد حقيقي بر من ]دمد,10 ؛ لكك حرس شك يدون تحرر ات ادارة 0 


3- أنشئ المنحنى (©) . 
4- بين أن الدالة مرح مرم[ عر جماعر : 7 هي دالة أصلية للدالة ()12 جم مر على |مم+ ,0 ؛ ثم باستعمال التكامل بالتجزئة 


6 


بين أن 2-م- دهعمل | ' 


1 


3 أحببب مساحة الكير المستري المحدد بالمتكتى. 6و محور التواصل والمستقيمين اللديق معادلتييما 1-1 22 :3 . 


انتهى الموضوع الأول 


الموضوع الثاني 
التمرين الاول (5_نقاط ) : 
1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة : 22-627+10-0 . 
استنتج في © حلول المعادلة ذات المجهول ج حيث: 0 -10+(2 + 6)2- (7+2) 
2) المستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (0:17,7 )» النقط 4 . » ')» (7 لاحقاتها 
[حو ديجم ف 327ديج> ف تد]ا كيج ف فقن تدإحىه 
عين الكتابة المركبة للدوران /, الذي مركزه / وذاديته 2 
3 كر النقطة التي لاحقتها 7-37 - ,ج و ”/ صورتها بالدوران / ؛ تحقق أن لاحقة ر هي 37+ 5 - ,2 
عين لاحقة النقطة 7/7 صورة /ر بالانسحاب الذي شعاعه 4 
4) مثل النقاط 4رء 8ء 'كرء "ل و 27 و عين بدقة طبيعة الرباعي “[4/77/ 
5) عين المجموعة (1) مجموعة النقط 14 ذات اللاحقة ج حيث : 264 +:-1- ج وذلك عندما م يمسح *12 . 


4 نقاط 
الفضاء منسوب إلى معلم متعامد و متجانس (2 :7 :7 : 0) . 
ليكن (,2) , (,م) المستويان ذا المعادلتين الديكارتيتين على الترتيب : 
0 6ج جتنو د+ع2- 4 2-9-0ج4+(2 نر 
1) بين أن (يص) و (,ص) متعامدان .نرمز ب (7) إلى مستقيم تقاطع المستويين ([و2) و(,م) 





1 +7 دعر 
بين أن تمثيلا وسيطيا للمستقيم (5) هوا 15+ : 8+34--ز 
1->2 


2 لتكن 714 نقطة كيفية من المستقيم (7) و لتكن 4, النقطة ذات الإحداثيات( 1-:4-: 9-) . تحقق أن النقطة 
ك4 لا تنتمي إلى المستوي (,م) ولا إلى المستوي (وم) ثم بين أن : 
4705-1442-1441 
3 لتكن / الدالة العددية المعرفة على 12 ب  :‏ 21+/14-*/14-(7/)4 
أدرس تغيرات الدالة / ثم أستنتج إحداثيات 34 التي تكون فيها المسافة 4/7/4 أصغرية و نرمز لها في هذه 

الحالة ب 77 

4) ليكن (0) المستوي العمودي على (8) و المار من النقطة 4 عين معادلة ديكارتية للمستوي (0) ثم 
برهن أن 77 هي المسقط العمودي للنقطة 4/, على المستقيم (8) . 





(,/) المتتالية العددية المعرفة على 77 كما يلي : 2 - ,/1 ومن من أجل كل عدد طبيعي , » 2ل 5 ح ,,// 


1 


1( أاحسب ٠‏ با و دلا ثم برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 77 : 4 > , > 2 
2© بين أن (,/1) متزايدة ثم استنتج أنها متقاربة . 


5 5 4 
3 برهن أنه من أجل كل عدد طبيعي 7,7 : ” 1 > 4 





7+1 


11-1 
ابح اندي اجن كل جد مسي ور 106 -0>4 ثم احسب ,/1 لكا . 
ب 2 2 


موملدجاتر 


7نقاط 
لتكن الدالة / المعرفة على 18 ب : كت زع عوط تمنه) - (د) / 


حيث 4 ؛ 5 وح أعداد حقيقية و (ب© ) تمثيلها البياني في معلم متعامد و متجانس 





1- عين الأعداد الحقيقية © ؛ 5 وح بحيث يقبل (.0 ) عند النقطة (3-:4)0 مماسا معامل توجيهه 3 و العدد 
3 حل للمعادلة 0 - ( ) /ر . 

2 نضع 6-1 ., 6-0 , 3- حم 
أحسب (<)/ر 2ف[ و (3)/ نا ثم أدرس اتجاه تغير الدالة /. و شكل جدول تغيراتها . 

3- أكتب معادلة ل (7) مماس المنحنى ( ,0 ) عند النقطة التي فاصلتها 0 - ثم عين إحداثيات نقط تقاطع 
( .© ) مع حامل محور الفواصل . 

4- أرسم (7) و (,ع) . 

5- بين أنه من أجل كل عدد حقيقي د من 8[ فإن “© 2 - ()" كر +(«)'/2+()/ ثم استنتج دالة أصلية 
للدالة م على 9[ . 


6- أحسب بوحدة المساحات » مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني (.0 ) ومحور الفواصل والمستقيمين اللذين 
معادلتاهما 1عع.و وكين 


7- 72 وسيط حقيقي ؛ ناقش بيانيا وحسب قيم 72 عدد وإشارة حلول المعادلة 0 - “م1 + 62-3 . 





التمر ين الأول ١‏ 4 نقاط ) : 
الفضاء منسوب الى المعلم المتعامد المتجانس ( / ”7 :”7 : 0) ؛ نعتبر النقط : 
(4)1:1:0 , (1-:8)2:0 :(1-:60)0:3© و (1:4:0-)2 


1) اثبات أن الرباعي 4807 متوازي الأضلاع معناه ان 86 - 2م و لدينا (3:0: 2-)42 و 
(2:3:0-)80 و منه محققة 
اثبات أن المعادلة ديكارتية للمستوي (4800) هي0 ح 5  -‏ + :و2 + 233 لنبين أن النقط الثلاثة تنتمي إلى 
هذا المستوي 
0 - 5 - (0) + (2)1 + (3)1 محققة و منه 4 تنتمي إلى هذا المستوي . 
0 - 5 -(1-) + (200 + (3)2 محققة و منه 8 تنتمي إلى هذا المستوي . 
0 - 5 -(1-) + (2)3 + (3)0 محفقة و منه 0 تنتمي إلى هذا المستوي . 
و منه المعادلة الديكارتية للمستوي ('480) هي0 - 5 --ج + :و2 + 31. 
2) تعين معادلة ديكارتية للمستوي(0) الذي يحوي المستقيم (4) و يُعامد المستوي (©48) ؛ 


ليكن شعاع الناظيمي للمستوي(0) هو (© :5 :©)77 و الشعاع الناظيمي للمستوي (عهه) هو (3:2:1) 11 
و(1-:1-:)8ل 
لدينا (0) يحوي المستقيم (48) و يُعامد المستوي يعني أن 0 - :72/72 و 0 - 48 2١‏ أي ان 
ساي د ا بالجمع نجد م42- - 5 بالتعويض في المعادلة (1) نجد - م - 40 + 0 
0 ومنه © 5 - 6 بوضع 1 ح 4 نجد ان (4:5-:1) 77 و منه معادلة(0) هي من الشكل 
0 - هل +ج5+مر4- وهو يشمل النقطة م نعوض إحداثياتها في المعادلة الديكارتية نجد 
0- كه+(5)0+()1-4 ومنه 2-3 معادلة (0) هي 3-0+ج57+:4-, 
3) تعين ثمثيلا وسيطيا للمستقيم المار من النقطة (3-: 0: 70-2 والعمودي على المستوي (0)) 
1-4-2 
هو مجموعة النقط (1:37:7) // حيث آالء ): 4 د مر 
56-3 2 ج 
4) كتابة معادلة ديكارتية لسطح الكرة 5 الذي مركزه 77 و مماس للمستوي ( 48606 ) هو مجموعة النقط 


5-(3-)+(2)0 +(2-)3 
:3 ) ]ل[ حيث ( هلم : 0)8 - ريوع نحسب 14/.- للخخخطقمط - ( نهم : )0 
77 ارو -(عضة قا 


ومنه14- '(3+ج)+ 2بو+ “(2++«) بالتبسيط نجد 0 -62-1- يرك + 2ج + #بو+ عر 
دراسة الوضع النسبي بين سطح الكرة 3 و المستقيم ( 0 ) 


2 


1- دعر 
التمثيل الوسيطي للمستقيم ( 2 ) لدينا (1:1:1-)07 هو 1 ©1+3:7- 107 و منه نعوض في المعادلة 

1 /1-<ج 
الديكارتية للسطح ى نجد 0 -1-(6)2-1ب/ 4‏ '(1-ه) + “(3+بخم)+2م و منه 0 - 3/263 و هذا يكافئ 
0 -1+/5+2 و منه للمعادلة حل مضاعف هو 1- -5/ إذن سطح الكرة يتقاطع مع المستقيم في نقطة أي انه مماس 
للسطح في النقطة (2-:1:2) 12 





1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © : © - ([1+ 2ج 3// - 2ج )( 3//ه - ج ) يكافئ 0 - 3/.-ج او 
0 -32+1/.- 2ج أي ان 3/. - ج و نحسب المميز للمعادلة الثانية 1- - 8 للمعادلة حلين هما 


1 ذل 1[ تل 1 3ل .1 3ل 
ا ب عة | رت لت دل 
ا ارا ع لمعو امور امار لي 00 ' 


2 


2) المستوي المركب منسوب إلى معلم (0 : 0:1) » لتكن 4,» 8 و") نقط لواحقها على الترتيب: 


1[ 3 2 
1 كاده : 3 - ومع 2 اليك كك ييه ل 


70 7 
تيوفت - 


10١2 2016 00‏ لح َ 1 ' 
اثبات أن () ح- ع> + 2 ارج نكتب العددان على الشكل الآأسي 5 6ح رجح و6509- 2ت ومنه 
02ظ1 0 
6ت ا ١‏ تح: 727 -- 2ظ6ظ]1 
6|]- يج ومنه1- -(ع327-)مذو:1+(327-)وم0ح - 0 


7 


2016 
و 09 00 ومنه1+ -(ج12)336و: +(ج05)336ح - 3367م - “71ج و منه 17+1-0- 


ب اي ار رن ع 0 
2 


2 


لدينا مما سبق و حسب دستور موفر 

ف .00 0 ع 00 د د 2 2 
حت ريزو -]| -- ومن - مذو + اومن - 3 م- 6- شت 
3 3 3 3 4 


17 7 ]ع اء 17 
يكون عددا حقيقيا موجب يعني ان -١‏ | إومهر | إن أي ان - | و #6 عدد طبيعي و منه 
نجد 70-67 و 2# عدد طبيعي 





3) كتابة العدد المركب 4خ حت على الشكل الأسي_لدينا 





> جره 
9 بل ثلا_رل, ذل 
لص 2-2-2-2 متحعة 
كي ب1ارقد ,1رثلا_صول ‏ مه-مة 
2 
ا 0 . 1- م 07م 7 ع . 277 _ م 07 فا" المثل* 
استنتاج طبيعة المثلث 26 4 بما أن 1 - و باع /: دح 85 فإن المثلث 
0 3 00 








)26 كر متقايس الأضلاع . 


00 


7 
وج 5ك 2 وا مند 


م 0 0 + 


كك [ولم 1 ) +(5/) تكد |د- يه ل 
2-296 


3 كاي 


هل 
2 2 


2 


: !- شك |دل:- نه + 3ل - ييه 


اثبات أن النقط هر ؛ '©» و2 في استقامية لدينا 27 


3501 1 ذبن 
# له 


7 ح لدب عبت كد 5 
2 2 2 5 
4 2 - #لىم ومنه النقط لم ؛ '© و تي في استقامية. 


ع > يه 


5) تعين مجموعة النقطا 7 ذات اللاحقة جح بحيث يكون 


يعنى أن 7 © 2: عر + كد - | 4ك 5 
١‏ 5 دم 
0 - 74.7144 و منه مجموعة النقط 74 هي الدائرة ذات القطر [600 4 أ 


4 نقاط 





الثالث 


لتكن ( ,/؛) متتالية معرفة ب 5 - ,مه ومن أجل كل عدد طبيعي , 


1) تعيين العددين الحقيقيين + » م حتى يكون من أجل كل عدد طبيعي / : 


له 


0 0 


1 0--12+ب 1 
4 د رلا 4 د رلا 


البرهان بالتراجع بين أنه من أجل كل عدد طبيعي , 


- > >1 


لدينا- حول ومنة 1> 17 > 2- محققفة 


د 3.2 


1 . 
22س لالت ده 


جه ومنه (يرج -2)22 - > 


ال ل 
: 4 حيلد رفا 





١‏ ل 





ج- رلك 02 ابركلكث قلق 


3 
55 


لج2 2 > ب) 


عدر هذا يعني أن *م + ع -(116:144) ومنه 


,311 
4 ا اا 
3 بالقسمة الاقليدية نجد 


+ 4 ح- نر اا 


ل ألا . 


7+1 





4 + ,ا 


قربية لون لاين 


»+ 


نفرض أن 1 > )> 0- ولنبرهن أن 1>*ى 2 - 
الطريقة الأولى : 


نبرهن أن ,»> 2- أي 0< ,+2 


خرلاة _ 214-10 ,لد _ 10 -2+3 - ,+2 موجبة لان 0< ,+2 و منه 0 < إب, 
4 + اا 4 + اا 4 + اا 


نبرهن أن 1> ,.» أي 1>0-نى 
1- إلا _- رلته _ 5-10 لاك 5 10 
4 + اا 








.2+ 





2-0 را عدد سالب لان لان 1 > ,)ا > 2- و منه 1 > رلا 
4 + اا 4 + ,اا 4 + ,اا 








و منه 1 > ,»> 2- إذن من أجل عدد طبيعي , فإن 1 > ,1 > 2- 
الطريقة الثانية : 


04 و )4م 0 
ومنه م متزايدة على المجال [2:1-] . 
1 > ا و منه نجد 7/00 > (,0) كر >(2-)/7 كون أن 0 متزايدة أي ان 1 > .4 >2 
ومنه من أجل عدد طبيعي , فإن 1 > ,1 > 2- 





2 دراسة د 00 الما 0 
2 2 
(2+ ,ناا ,لة) _ _ 2+ ,د ا ا له حت ,اا - رلا الفرق موجب لأن 1 > 14 > 2 
4 + ,اا 4 + اا 4 + ,اا 4 + ,اا 


و منه المتتالية متزايدة . 
استنتاج أن ( ,) متقاربة : بما ان المتتالية متزايدة و محدودة من الاسفل فهي متقاربة . 


َ 0 1 
3) لتكن المتتالية (,10) المعرفة كما يلي: من أجل كل عدد طبيعي 7: فك ل "5 1. 


11 














-1 
تبيبين أن المتتالية د هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول لدينا 
2 2 + رلا 
35 2 حك رلا 5 10+ ,514 5ل ااه + ل 3 _ 4 د اا 42 سرلا - ,د و منه المتتالية 
1 ب 4ح] )2 2عد هودات 2 2ح واقاح 4 ند 11 71 بك -[1 
4 + ,اا 
1 
0ك 
ا 5 5 9 4م 2+" 
,:) د و يي 
4 
كتابة ,7 و ,2 بدلالة 7 : 33- ين 
2 د رطا 1 
لدينا - 5 1 اي ان 2 + ,ن - 1 ح رما و منه2 ارد ح- برطلا 1 رلا اي ان 2 ,مدع ( مده ]) رن و 
بألا - 
2- [ ده 
. 3 ا 
مله لع ادح لت ح ,رمآ 


0 رد +1 2 ” 
+ 5 
2 








حساب 1 - - 0 ح - م1 ع ,ره 111[ 
3 (5ه*ا 
2 2 
0 1 2 5 3 500 
4) حساب المجموع + --<ي..... 4د دح وى يوضع و لمم ان و منه (,4)) متتالية هندسية 
1 و 32 بن” 1 1 
2 





255-1١ 1 1 1 '‏ 
أسانيها 2 بن حذها الأول 2 دنه ( 6د ا 1< + وا 0+ - ,5 


ين الرابع ( 7 نقاط ): 
المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( / , 7, 0) 





ْ 7 1 
1( لتكن الدالة العددية م المعرفة م أع+,0[ لت + 211 ل 1 - (2) ع 
26 





2 
1- تبيين أنه من أجل كل عدد حقيقي 0< : وان 
ل 
2 2 
مدو ا الاسم _عسلمته_شة لدوم 


ل ل ل ل ل 


استنتاج اتجاه تغير الدالة م مما سبق نجد أن 0 <()'م و منه الدالة م متزايدة على ]مم+,0[. 


2- دراسة إشارة (*) م بماأن 0-(1)م والدالة بم متزايدة على ]مه+,0[ تتلخص الاشارة في الجدول الموالي 





ِ ِ 0 1 
1) نعتبر الدالة العددية م#المعرفة على أمه+ ,0| ب: 2--:(10)- 2+ -(2) / . وليكن (©) منحناها البياني في 
1 





ل (عتصل ىى .. ٠ ١ ٠‏ 
1- اثبات أن 0- دثا نضع #ل. -+ ومنه مم+-(1102)4 ومنه 
52 مملدج ير ممدجدتر 
2 2 2 
0 - 1 يرن 3 أزثمامنا - اناسنا ملنا لان 0- لل وين (التزايد المقارن ). 
1 ممدج ع 1 ممدج ]| 56 ممدجاتر ممدج ]1 
2 
حساب (*) /110] ٠:‏ عب 2 81ظ!- بل 1١‏ إد وين -(ع) كر سنا لأرث 
ممدج عر 0 0 1 ممدجير ممدجير 


التحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي , من |م+,0[ ؟ (2) “رح (-) /ر : لدينا 
ل 


ا ا 


ل 


حساب (+«) #رمطنا : م - زعام صننا | / مدنا -<(2) / مدنا و منه المنحني [,©) يقبل مستقيما مقارب 
'0ج عر 0 جير قي ب 


ممد جح در 


عموديا معادلته 2-60 . 


1 1 
2- تبين أنه من أجل كل عدد حقيقي » من ]مهد ,10 ؛ ري ليان 2- [دملا- حم درعام و منه 
1 


1 
(2)؟ اللاي سا 


2 
الل ا ا ل يار 


ال 6" 
جدول تغيرات الدالة /: 





3- رسم المنحنى (0) : 


4- بين أن الدالة عر- مم1 مرجم بر: ب هي دالة 
أصلية للدالة («)م[ جم على أع+,0[ 


00 محققة 
1 





باستعمال التكامل بالتجزئة 


: ( 7 
تبيين أن 2 --م- ددمل | بوضع 1-(1)'/] و "د م) - زدا)م و منه د -() و (دهلاك د(ع)”م 
1 


ومنه 1 -(د)'” و 26-2 20-0 ماد أ د - مهام ره | “)ما 00 
1 1 
5- حساب مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى (©) و محور الفواصل والمستقيمين اللذين معادلتيهما 1- م وه- 2 
2- "(ده)- + |[ -ع10()/ ]و منه و )مدص ملعم | 
3 1 1 1 


1 
0 2 6 
1.0 اه -2+م-2بمة1-2+ ب د لمر ]. 
”7 7 2 2 ْ 


انتهى الموضوع الأول 


التمر ين الاول (5 نقاط ) : 


1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة : 0 -7-627+10ج نحسب المميز 8-4 للمعادلة حلين هما 
3-7 2م ورطة وك 

2-3-7 +ج او +2-3+ج أيان 1-7 ج او 7 +1-ج ومنه 7 +1-ج او 1-7 ج هماحلى المعادلة 
الأخيرة 

2) المستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( ,0:11 )2 النقط ىر رء '©2» (7 لاحقاتها 


535-71 يه و 3422«2 ديجم و اتدإاحيج ف ف د إكايجه 


«+ 


تعيين الكتابة المركبة للدوران / الذي مركزه 4 وزاويته 0 : هي (ر,ج -ج)2- رعاج أي (7-1)2-3+1+قآاج و 
منه 2-47 + 27-177 

3) ' النقطة التي لاحقتها 77-37 - ,2 و / صورتها بالدوران ”7 

التحقق أن لاحقة ر هي 37 +5- ,ج2-< لدينا 2-4-71+3+2-42-5+37 +(:1)7-3- 2-4 + رجز - رج 


مخحققه 
تعيين لاحقة النقطة 7 صورة / بالانسحاب الذي شعاعه لم أي ,ج- ,ج - ,رج - ,رج و منه 
لتك رجدو كرو كع رو لوسك ورك وك مك ررم 


تعيين بدقة طبيعة الرباعي 41/71 متوازي 
أضلاع فيه زاوية قائمة و فيه ضلعان متجاورتان 
متفايسان فهو مربع . 

5) تعيين المجموعة (17) مجموعة النقط 214 ذات 


اللاحقة ج حيث : *' مم + -1- ج وذلك عندما 
# يمسح *2] لدينا 4 مم +7 -1- ج يعني أن 
4 6خ - 3 -1) -ج أي ان 


+2 + 2 - -[( -1)- ع [ينة و هذا يعني 





#مه + >- -[ رط :01 و ع عدد صحيح 


مجموعة النقط هي نصف مستقيم ( 1101/1 و الذي معامل توجهيه 1-() أي موازي للمنصف الثاني ذي المعادلة 
1 - رز) 


تعيين المجموعة (/) مجموعة النقط //7 ذات اللاحقة 
ج حيث : | +7-1|-1-1-ج تكافئ 1014 - 71) 
مجموعة النقط هي محور القطعة المستقيمة [07©] . 
تمرين الثانى ١‏ 4 نقاط ) ٠:‏ 

الفضاء منسوب إلى معلم متعامد و متجانس 
1 [ 2:7 :0). 
ليكن (02) , (,ص) المستويان ذا المعادلتين 


الديكارتيتين على الترتيب : 
0 -6-ج سبو د+عر2- 4 9-0-ج4+(2 نر 





1) تبين أن (:5) , (:8) متعامدان : شعاعيهما الناظيميان (2:1:1-)7 و (2:4--:37)1 على الترتيب 
نحسب الجداء السلمي نجد 0 -(2(1+4)1-)+(2-)1 و منه متعامدان . 
نرمز ب )20 إلى مستقيم تقاطع المستويين (وم) و(رم) ' 


07ل 7ل دعر 
تبيين أن تمثيلا وسيطيا للمستقيم زم ه. ااء:غ2 : 8+31-دلر 
2-1 


- 9-()4+(:8+3-)2-(7+21-) يعني ان 0-0 محققة . 


زم محتواة فى ررم يعنى 9 
-6-()+(8+3-)+(7+2-)2- يعني ان 0-0 محققة و منه(7) هو 


ب ب 0 
رم محتواة في (وم) يعني ) 


2 لتكن 14 نقطة كيفية من المستقيم (7) و لتكن 4 النقطة ذات الإحداثيات( 1-:4-: 9-) . 

التحقق أن النقطة 4, لا تنتمي إلى المستوي (,م) ولا إلى المستوي (وم) 
9-0-(1-)4+(4-)2-(9-) أي ان 18+4-0- غير محققة و منه / لا تنتمي الى (,8) 
0ش -6-(1-)+(4-) +(9-)2- أي ان 18-11-0 غير محققة و منه 4 لا تنتمي الى (يم) 

ثم بين أن 21+/4/147-1442-14 لدينا (1:+/8+3-:+7+2-)14 ومنه 

(1+: :ع3 +4- :+2 +2) للم ومنه -(1+)- (/4+3-)+2+2/(2)-47142 بالنشر و 

التبسيط نجد 21++4/71473-144/2-14 وهو المطلوب . 

3 لتكن / الدالة العددية المعرفة على 1 ب  :‏ 21+/14-*/14-(7/)4 
دراسة تغيرات الدالة لمر ٠:‏ 


النهايات 6+ -(2)/ر متنا و ممد- (جر)مر مننا 


مملدج مر 
1 
المشتقة : 284-14 -(2)' / تنعدم عند 7 ومنه /ر متزايدة على المجال] 0+: 0] و متناقصة على المجال 


[0:م][ . 





أستنتاج إحداثيات 74 التي تكون فيها المسافة 4/7/4 أصغرية و نرمز لها في هذه 

13 1 ]5 1 ١ 
الحالة ب 7# : من جدول تغيرات /ر نستنتج أن قيمة -- 0 - 47م ونه :6:3 )ل‎ 
ليكن (0) المستوي العمودي على (7) و المار من النقطة 4 الشعاع الناظيمي للمستوي (20 ) هو شعاع‎ 4 
بما انه مار بالنقطة 4 يعني أن 0 - 0 + (1-) + (4-)3 + (20-9 و منه 31 - 0 و منه المعادلة الديكارتية‎ 
.216 + للمستوي (0 )هي 0 - 31 + ج + بر3‎ 
//77 البرهان أن 77 هي المسقط العمودي للنقطة 4 على المستقيم (7) :يجب أن تكون 2 نقطة من (7) و الشعاع‎ 
هو شعاع عمودي على شعاع توجيه هذا المستقيم‎ 


3 5 00 2-007 
3:32 و شعاع توجيه المستقيم (0) هو (11"')2:3:1 نحسب الجداء السلمي 


12+02 1 م 





4 


4 11 +4 
1( عباتت ددر تسدية 


البرهان بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي م7 : 4 > ,2 >> 2 


نفرض أن 4 > 24> 2 و لنبرهن أن 4 > ن,,: > 2 


4 
بالضرب في 4- نجد 1- 5 --- 25 - بإضافة 5 نجد 
ٍ ا 


11 


1 
4 > 17 >2 بالقلب نجد 2 < 2 < 
421 1 


حسم | وحم 
سم | حل 


4 
ل كار أي ان 4 > ن,,ة > 3 >2 و منه 4 > ,,,: > 2 إذن من اجل كل عدد طبيعي 7 فإن 


11 


4 > اع 2 . 


2 تبيين أن (,14) متزايدة : نحسب الفرق 


سا )ل  )4-‏ 4-1 5 4 


1 1 1 


0< » -4 و 0< 1 +1- و هو المطلوب . 


استنتاج أنها متقاربة : بما المتتالية متزايدة و محدود من الأعلى فهي متقاربة . 





7,21 


النرهان اندم أجل كن هزه تمصي رن ك0 ا 


1 4+ مدا 4 4 
دنا ( -4) 2ع لصم د طم 1- د عدب 4-5 د نا-4 وعمنا اق 4 4 220 بلقاي تحة 
0 ومنه  >-)4-(‏ ,-4 
اول ل 5 7 5 


4) استنتاج أنه من أجل كل عدد طبيعي 77 : [4)ك.»-4ءه نا سوق نهد أن[ 11 -4) > ,ا -4 0 
1 |1 1 
ومن | لبر 4)ي | >(,ه-4) > »4 ك0 لك 217 -4) 2 > را -4 >0) وهاكذا 


ليف جد ك(ن,»- هام 


1 
ك رب - 4ك 0 أي ان (د ار -4)-> - 4> 0 نه لك أن 


2 لا 


5 


نصل إلى التعميم (م/! -4) جب كرا 4 كل و منه (م/! 4 د كابر - 054 اي ان 


1 1 1 
(2 > ربا - 04 اي ان 53 .,,/ة - 4 >0 بتعويض نجد 3-5 ,,)ة-4 > 0) وهو المطلوب . 





1 1 
حساب ,1/4 11111 بما أن 7+1-/ 0 و (0)- 0 فحسب الحصر 


نجد 0 ع ,71 1111١‏ 


[1-0 





التمرين الرابع (7 نقاط ) : 
لتكن الدالة / المعرفة على 18 ب : “7 6(ع+ع«م+ *عه) - (2) / . 
حيث 4 ؛ 5 وح أعداد حقيقية و [,0 ) تمثيلها البياني في معلم متعامد و متجانس 
1- تعبين الأعداد الحقيقية © ؛ 5 و © بحيث يقبل [,©) عند النقطة (3-:4)0 مماسا معامل توجيهه 3 و العدد 
3 حل للمعادلة 0 - (: ) / . 
3- -(0)م/ و هذا يعني 3- -ح 
ولدينا ”6 إء-ط+عز(ه-ه2) + ترم ]| - *-ه([ع رط + تده)- “ته (طجعره2) دزع )'/ 
3 -(0)/ يعني أن 3 --5: و منه 0 -م 
0-( 15م يعني ان 0- 75-ء(64-3) -( 0/3)/ و منه 4-1 
2 نضع ‏ 6-1 . ,6-0 , 3- حم تصبح -3(2- 2»«) -()/ 


2 
حساب0 - 5 ممنا - *-+(3- 2) دنا -( د )/ر مدنا لأنه بوضع +2 -+ نجد 
6 ممدجدمر ممدج دار ممدج ار 


2 2 2 
0 انا 4- ج سنا - - مهنا 
م أممدجم م |إممدجرر م ممد حمر 

ممد - *-ء( 2) حصنا -( ع )كر مسنا 
دراسة اتجاه تغير الدالة /ر : المشتقة : *-3(6++2 + 2:-) -(:)"/ إشارتها من إشارة (3++2 + 2-) 
تنعدم عند العددين 3 و 1 وومنه ل متناقصة على المجالين [1-:مه] و إمعد:3] متزايدة على المجال 
[1:3-] 
و شكل جدول تغيراتها : 





3- كتابة معادلة ل (7) مماس المنحنى (,© ) عند النقطة التي فاصلتها 0 - 6 معادلة المماس هي 3-+3 - « 
تعيين إحداثيات نقط تقاطع (.0 ) مع حامل محور الفواصل 
0-(2)م يكافئ 0 -22-3 .اي ان 3/. - او 3 - - عر نقطتي التقاطع هما [8)0/3:0 و[3:0/.-)0 


4- رسم (7) د(©) 

5- تبيين أنه من أجل كل عدد حقيقي :د من 98[ فإن 
مل > (د)" رجرزع)"' ردج رعء)ر 
و( 2ج) -(<)/ر و 
و( جعم2+ تع -) دزع)'/ 





-(2-3- )+ -ء(2+2-) -( )"ير أي ان 4-16 - 6 د(رع )"”ر 
ومنه” م2 - -6 4-1 - “بر + 6 + عر4 + 22 -3- 6 <زعد )"كر زع) "2+ (ء)ر 
استنتاج دالة أصلية للدالة “ر على 18 
“26 -(عر )"ير +زعء)'"/2 +زعءام يكافئ -26 +( )"ير -()"/2- -(#2ايم و منه الدالة الأصلية للدالة /ر هي 
الدالة م حيث “26 -(د)'كر-(«)/2- -(ع«)م أي ووب وز وب يرود نز ا -م3- - )م 
أي م2 وزة 2 غر)+ هزم 22 -) - )م ومنه هو[ +ءر2- 2 ) - )م 
6- حساب بوحدة المساحات » مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني [,©) ومحور الفواصل والمستقيمين اللدين 
معادلتاهما 2-1 2-39 هي 


1/3 3 3 
7ع (14-) +2615 +4 3ج[ .4 + 4) - جزم ] + [() م أ 0 عدم + دك (عد) كر 1 ح م4 


مم -و(14-) + 1-م2 + 13ج[ 4.3 + 4 - 4 
7- +7 وسيط حقيقي ناقش بيانيا وحسب قيم +77 عدد وإشارة حلول المعادلة 0 - “7716 +-3- 0 
المعادلة تكافئ [و- #)- - 44 أي ان "و3 2م) - ىر يكافئ («)م -هوم- 
حلها هو إيجاد فواصل نقاط تقاطع المنحنى (,©) المستقيم (,,8) ذو المعادلة »ب ح بر 
المناقشة 
لما 26> ممم أي ان 26 <7, نلاحظ ان (,,4)و [,©) لا يتقاطعان و منه ليس للمعادلة حلول . 
لما م2 - ممم - أي ان 26 - :م, نلاحظ أن ( ,,4)و (,©) يتقاطعان في نقطة وحيدة فاصلتها سالبة ومنه 
للمعادلة حل وحيد سالب. 
لما م2 < برب < 3- أي ان 26 > مم7 > 3 نلاحظ أن ( ,,4)و [,©) يتقاطعان في نقطتين فاصلاتهما سالبان 
ومفة. المعاذلة كلين سباليين 


لما 2 - مم,-أي ان 3 -م7, نلاحظ أن (,,4)و [,©) يتقاطعان في نقطتين إحداهما فاصلتها معدومة و الأخرى 
فاصلتها سالبة ومنه للمعادلة حلين إحداهما معدوم و الأخر سالب . 


لما 3 < مب < 0 أي ان 3 > مم > 0 نلاحظ أن (,,4)و (,©) يتقاطعان في نقطتين فاصلاتهما مختلفان في الاشارة 
ومنه للمعادلة حلين مختلفان في الاشارة . 
ا و ا أي ان ور نلاحظ أن (,,4)و (,©) يتقاطعان في ثلاثة نقاط نقطتان فاصلاتهما 
6 6. 6 4 
موجبتان و نقطة فاصلتها سالبة ومنه للمعادلة حلين موجبان و حل سالب . 


3 


ومنه للمعادلة حلين مختلفان في الاشارة 


6 6 : . 50 . ا 
لها 7ك يداي أن لكام نلاحظ أن ( ,,4)و (,©) يتقاطعان في نقطت,]ن فاصلاتهما مختلفان في الاشارة 


6 ا 6 : : ل : 
لهنا ج < أي ان د نلاحظ أن ( ,,4)و (,©) يتقاطعان في نقطة فاصلتهما سالبة ومنه للمعادلة حل 
وحيد سالب . 


اختبار بكالوريا تجريبي شعبة الثالثة علوم تجريبية 


1) اثبات أن الرباعي (4707 متوازي الأضلاع معناه ان 80 - 47 و لدينا 
(0:-2:3-)42 و (2:3:0 -)20 و منه محققة 
اثبات أن المعادلة ديكارتية للمستوي (42860) هي0 ح 5 - ج + :2 + 23 لنبين أن النقط 
الثلاثة تنتمي إلى هذا المستوي 4 و 8 و') 
2 تعين معادلة ديكارتية للمستوي([0) الذي يحوي المستقيم (48) و بُعامد المستوي ([©9ك) 
ليكن شعاع الناظيمي للمستوي(0) هو (4:5-:7')1 و منه 
معادلة (0) هي 0 -43ج43+527- 
3) تعين ثتمثيلا وسيطيا للمستقيم المار من النقطة (3-: 2:0 -)7/ والعمودي على المستوي 
)2 
2-غ حير 


الا 1: 41 د بر 
75-51-3 
4) كتابة معادلة ديكارتية لسطح الكرة 5 الذي مركزه 77 و مماس للمستوي ( 48600 ) نحسب 
5-(3-)+(20 +(2-أ)3 
25 ايه 
0 -1-ج6 سد 4+ 2ج ب 2بو + تعر 
دراسة الوضع النسبي بين سطح الكرة 5 و المستقيم( 07 ) 


<<" 


حير 
التمثيل الوسيطي للمستقيم ( 7 ) ©4112 © 13:4 107 و منه نعوض في المعادلة الديكارتية 
21-1-ج 
للسطح 5 نجد 0 -1-(1-)6ب/4 - (2-1) + “(3)+22 ومنه 
0 - 6+3 3/5 و هذا يكافئ 0 - 2572/41 و منه للمعادلة حل مضاعف هو 1- -*5/ إذن 
سطح الكرة يتقاطع مع المستقيم في نقطة أي انه مماس للسطح في النقطة (2-:1:2) 1 . 


1) حلول المعادلة 3/. -ج و نحسب المميز 1- - / للمعادلة حلين هما :1 + كلد -ج و 


(هه : 08 


7 
ا 2016 2ظ63] . : ا يا 
2 اثبات أن  -)0(‏ (خ2 + وج نكتب العددان على الشكل الأسي 5 6 - رج و 


71 


1 
6 م - 0 
#6 مج و 1 - 

2016 


17 1962 
6 7 خم 


- 2016 : 2016 
اه منه1- 3368م - 


5 مث و 7 





17 
تعيين قيم العد الطبيعي 77 بحيث يكون 1 


/6 - م7 و 2 عدد طبيعي 


3) كتابة العدد المركب 1 تلطه ون على الث>ا الأسي لدينا كاه 
 >4‏ بجرلهم ع 
المثلث '_6/ 4م متقايس الأضلاع . 


4) تعيين م5 لاحقة النقطة ير : م حت ررم 


اثبات أن النقط كر ؛ 6 و // في استقامية لدينا ‏ "46ر2 - كر و منه النقط 
خم ؛ '© ولي في استقامية. 
05 تعين مجموعة النقط نار ذات اللاحقة 0 بحيث يعون حتت تخيليا صرفا 
حك 0ك 


غ7 


) يعني أن 2 4 م + 5 - | قح 


و2 6 > 


0 هذا يعني أن 


7 
»م + جد - (076:31) و منه © ح 740.114 و منه مجموعة النقط 6 هي الدائرة 
ذات القطر [:0مم]. 

[) تعيين العددين الحقيقيين 6 » 7/5  :‏ 3-م 6٠10--م‏ 

البرهان بالتراجع بين أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 : 1> ,10> 2- 


1 ا 
لصن كور ومنه 1 > م > 2- محققة 


نفرض أن 1 > ,/1 > 2- و لنبرهن أن 1 > ,,,:: > 2- 
نبرهن أن ,,..»: > 2- أي 0 < +2 
مذ 12-10 ب«5ذ _ 10 


222-022 د +2 
4 + اا 4 + اا 4 + اا 


2+3 ح ,+2 موجبة لان 0 < 2+7 و منه 0 < 


7+1 


نبرهن أن 1 > ,,: أي 0 > 1- ,1" 

1- ,اا و مله _ 0 ادق لله 1 ر_ 10 0 
4 + ,اا 4 + ,اا 4 + اا 4 + ,اا 

",  >1 ومنه‎ -2 >, > 1 


ومنه 1 > > 2- إذن من أجل عدد طبيعي 1 فإن 1 > ,10 > 2- 


7+1 


© فرابية اتح تغير المتقلية. '[14): : [2+ )11 ,انا - رب الفرق موجب لأن 
بم 


1 > ,+1 > 2- و منه المتتالية متزايدة . 

استنتاج. أن ( 10) .متقارية :يما ان :المتثالية متزايدة و محدودة من الاسفل فهي مثقارية . 

1 0 5 و 2 1 رطا 
3) لتكن المتتالية ( ,ا) المعرفة كما يلي: من أجل كل عدد طبيعي 7 0 


0 
1-1 


١ '‏ : 5 
تبيين أن المتتالية ( ,10) هندسية يطلب تعيين أساسها و حدها الأول لدينا ,,71 > ...1 و منه المتتالية 
50000000 آ' 
د هندسية أساسها حو حدها الأول 3 - ,لا 


كتابة 1 4 بدلالة مر ٠:‏ ن 
57 قم م 2 7 



















ل ْ 1 
1) لتكن الدالة العددية م المعرفة على أع+د,0[ ب : «م21--- 2 - (<) ع 
سل 


ع 2 هو هو 1-17 
1[- تبيين أنه من اجل كل عدد حفيقي 0 <: : 9 أدرنام 
1 





استنتاج اتجاه تغير الدالة بم مما سبق نجد أن 0 <(:3)'م و منه الدالة بم متزايدة على ]مم+ ,0 . 
2- دراسة إشارة (3*2) يم بما أن 0 -(0)ع والدالة م متزايدة على |مه+ ,0| تتلخص الاشارة في 
اعد ال الى 





1 ' 
[1) نعتبر الدالة العددية /المعرفة على |مم+,10[ب: 18(5-2)--+ -(*) / اثبات أن 
ال 


“(تما) ‏ . . 0 1 . 
[-0)-< 2< 1110 نضع 7/ه -2 و منهك مم ()1[ و منه 


052 مو لدج تر ممدجعر 


2 | يون - [امر مما - الحامنا منا لاآن 0- لل وين (التزايد المقارن ). 


1 ممدج ع 1 ممدج ]1 056 وممدج تر 0ج - ]1 


حساب (<) “رممنئا : ممد (ع)مر منذا . 


00 1 
التحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي :د من |مم+ ,0[ ؛ (2) #رح (2) ثر :ل 
ل 
حساب (*) كروطف[ ٠:‏ 6+ -(*)/ر 102ذ1 ومنه المنحني [م©) يقبل مستقيما مقارب 
'0جدعر '0جع 7 





5 ع ع 5-505 1 
و9 تبين أنه من أجل كل عدد حقيقي :د من [0+ ,0[ ؛ ) 1ك - رن" م 
ال 





3- رسم المنحنى (0) : 


4- بين أن الدالة ع- عم[ عرجم : 7/ هي دالة أصلية للدالة (3)ما جم على |مه+ ,0[ 





ير محققة 


ل 
باستعمال التكامل بالتجزكة 


تبيين أن 2 - م- “هل | بوضع 1 (1)'/] 7 زد م) - زعد)نا ومنه عد - (عد) و 
1 


(دم) دنه)” و منه 1-(د)'” و 


2--* [ بجسبر صاعر ] دده لاس زه | م ٍ ري 
١ 13‏ 1 
5- حساب مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنى ()) و محور الفواصل والمستقيمين اللذين معادلتيهما 


1 عن و 8ع عر 


2- (دما- لج اإدعههم)/ به منه 72م مهام مط سرام | 


1 1 1 


2 2 6 
0 ا جه 3 دمة-1+ ب دزه)/ | 
١ 2 2 2 2‏ 


. التمرين الاول (5_نقاط ) : 


1) حلو المعادلكل في نحسب المميز 8-4 للمعادلة حلين هما 3-7 -'ج و3+7-"ج2 


استنتاج حلول المعادلة 0 -10+(2+ 6)2- (2+ 72) مما سبق نجد أن منه 
7 +1-ج او م-1حج هما حلى المعادلة الأخيرة 


2) تعيين الكتابة المركبة للدوران / الذي مركزه 4 وزاويته 1 هي 


(رج -عج):- رهج أي (1)2-3+7-+قج ومنه 2-47 +17-<2 
3) التحقق أن لاحقة كر هي 37 + 5 - ,ج- لدينا 5+37- ,ج محققة 


تعيين لاحقة النقطة 77 صورة /ر بالانسحاب الذي شعاعه يلم أي 9+7- ,رج . 


)05 


)5 








ظء كو 77 


الرباعي 
17 
متوازي أضلاع 
فيه زاوية قائمة و 
فيه ضلعان 
متجاورتان 
متقايسان فهو 
مربع . 
5) تعيين المجموعة 
(:1) هي 
٠ ٠‏ تقد 1 
(714] و الذي معامل توجهيه 1-( أي موازي للمنصف الثاني ذي المعادلة «- -:) 
تعيين المجموعة ( ) مجموعة النقط 74 ذات اللاحقة ج حيث : /|3-17-1+7م-1-ج) 


تكافئ 7(/4 - 04) مجموعة النقط 




























1- تبين أن (وم) اليم متعامدان : شعاعيهما الناظيميان (1 2:1-)7 و 
(2:4-:7:)1 على الترتيب نحسب الجداء السلمي نجد 
0 -(2(1+401-)+(2-)1 و منه متعامدان . 
نرمر ب زم إلى مستقيم تقاطع المستويين (يم) و(رم) : 
02-7 
ان قاد لطبا ميش )6 هو : عع : 8+3 حدر 
2-1 


9-0-()4+(:8+3-)2-(7+2-) يعني ان 






00 -6-()+(:8+3-)+(7+2-)2- يعني ان 
-0 محققة و منه((7) هو تقاطعهما . 

التحقق أن النقطة 4 لا تنتمي إلى المستوي (,م) ولا إلى المستوي 
(وم) 


تبين أن  :‏ 21 +4745-14422-144 

3) لتكن / الدالة العددية المعرفة على 2 ب  :‏ 21+/14-/14-(7/)4 
دراسة تغيرات الدالة ) 

النهايات مم+ -(2) // دنا و مم (عد)/ مدنا 


0ج نر 


1 
المشتقة : 284-14 > ()' / تنعدم عند 2 و منه /. متزايدة على المجال 


| 6-0 0| و متناقصة على المجال‎ 0 0 ١ 
جدول تغيراتها‎ 


أستنتاج إحداثيات 34 التي تكون فيها المسافة 47/4 أصغرية و نرمز لها في هذه 


,مان 
2 2 


4) المعادلة الديكارتية للمستوي (0 ) هي 0 - 31 + 2 + بر3 + 26. 
البرهان أن 77 هي المسقط العمودي للنقطة 4/, على المستقيم (7) : 
1-1-2 3 15 حدح حت 
ري ا ل ل و منه محققة 
4 4 . 
حساب ٠‏ 3--- 5 ح نا -- 3 - ولا 
1( ب : 0 1 8 2 


البرهان بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي م7 : 4 > ,1 > 2 


نفرض أن 4 > ,72 > 2 و لنبرهن أن 4 > ,1 > 2 


4 
4 > ,”> 2 بالقلب نجد >2 -- 2 7 بالضرب في 4- نجد 5-1 --- ع م- 
1 8 1 


11 


4 
تإضافة 6 نون 4ك كك :3 3 أي اق كار لوك 253 ومفة اكاب ةد دن 
5 : 


11 


من اجل كل عدد طبيعي 7 فإن 4 > ,لا > 2 . 





(,» +1 -از»»- 4) 


2 تبيين أن (,14) متزايدة : نحسب الفرق لصت لم 


11 


الفرق موجب. 


استنتاج أنها متقاربة : بما المتتالية متزايدة و محدود من الأعلى فهي متقاربة . 


4-1 


3- الإرافان دمن لجل كت عدة طبيحي 77+ > ورب هك 





7,21 


1 
لدينا ( ,1 - 4) ت حت ,,,) - 4 و بما ان 4 > ,/1 >2 بالقلب نجد 
رن 


1 1 1 
0 000 ل - 4) ب ك يبيلة- 4 


نم | وح 


0000 11 ١ 
استنتاج أنه من أجل كل عدد طبيعي ,7 : [4]>.»-4>ه مما سبق نجد ان‎ -4 


-4)- > 0554-0 و منه 


7,1 -- 


1 |1 1 
(د,ه- )ب أ 5ل - 4) 22 َ. بببلا - 4ع 0 أي ان 


1م 1+1 


74> ه--0>4 ومنه (,-4) > بب,/ة -4> 0 اي 


1 1 
ان )2( 211 . برلا - 4 0 اي ان 00 بل - 4ك 0 بتعويض نجد 





1 
2 ِ- ب - 4 >0 وهو المطلوب . 


' 1 
حساب 1 1111 بما ان 7-77+1 0 و 


2 





1 1 1 
- 1110 فحسب الحصر نجد ع ,4 110ا 


20 ممدج ىر 


1- تعبين الأعداد الحقيقية © ؛ 7 وح : 0-م و1حع دن و3 ح دن 
-(3- 6 -( 1 ار 


حساب 0 -(+ )رز ممننا و صمب - (عد)ثر ناآ 


مم جار 





دراسة اتجاه تغير الدالة 11 : المشتقة ٠‏ | بدعر2 دمر دز عد )"كر اإشارتها 
من إشارة [2+3+ 2م-ا) تنعدم عند العددين 3 و 1- وومنه ل متنافصة 
على المجالين [1-:-[ و ]مه+:3] متزايدة على المجال [1:3-] 

و شكل جدول تغيراتها : 





3- كتابة معادلة ل (7) مماس المنحنى [.0 ) عند النقطة التي فاصلتها 0 -عر معادلة 
المماس هي 32-3 - 
تعيين إحداثيات نقط تقاطع (.0 ) مع حامل محور الفواصل 
-(#«)م يكافئ 0 -3- 2 .اي ان 3/. -+ او 7/3 - نقطتي التقاطع 
هما (8)./3:0 و([3:0/.-)© 





26 -ح (ع)" تر زع)' ر2+ زعء)ر/ر 


-(3- 0م 11 0 1 6 دز عد )"و 
تور وسيوةت* عدأ + 35 26 +2 - ) -( )"ير أي ان 
و (1- ع4 تمر) -(ع )"ير 
و منه 
+ م26 - *- 4-1 _- 1 +6 + ع4 + 22 -3- نر -زعد )"ير جزع)'ر 2 +رع)ر 
استنتاج دالة أصلية للدالة م على 2[ 
27 زد )"ير +(ع)'ر2 +رع)م يكافئ 26+( ) 
منه الدالة الأصلية للدالة م هي الدالة ‏ حيث *-26-( 
م2 * و[3 +2 + ير 0 3 )اه -( )يم أي 
وو وز ةديوة د تين )د *-6[2+ 0 3 -( يك 


-<-(ع)/ و 


"ير "27 
در -(ع)م 2 رهام أي 





“1 +ع 2 - 2ج - ) - (عر)ر_ 
6- حساب بوحدة المساحات » مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحني (,0 ) ومحور 
الفواصل والمستقيمين اللذين معادلتاهما 2-1 و3 -2 هي 


0 3 3 
14(7-)+ م26 + تيز 4.3 +4 - وي[ (اماء+ لعا حا ااا اله 


مر م(14-) + 2-1 + #ليز 4.3 + 4 - 4 


7- +7 وسيط حقيقي ناقش بيانيا وحسب قيم 77 عدد وإشارة حلول المعادلة 
0 ع “مم +3- عن 
المعادلة تكافئ (و- )د “مم أي ان *-و[3- 2م) - ىر يكافئ 


(د) د 

حلها هو إيجاد فواصل نقاط تقاطع المنحنى [,©) المستقيم (,,4) ذو المعادلة 
7 حورل 

المناقشة 


لما 26-> م - أي ان 26 < ممم نلاحظ ان (يماو (,©) لا يتقاطعان و منه 


لمن للمعاالة كلوه 
لما م2 ح مم,- أي ان 26 ح 71 نلاحظ أن (,,4)و (,©) يتقاطعان في نقطة 
وحيدة فاصلتها سالبة ومنه للمعادلة حل وحيد سالب. 

لما م2 < برب < 3- أي ان 26 > :7,7 > 3 نلاحظ أن (,,4)و (,©) يتفاطعان 
في نقطتين فاصلاتهما سالبان ومنه للمعادلة حلين سالبين 


لما --ىم_أي ان 3 -7,1 نلاحظ أن (,,4)و (,©) يتقاطعان في نقطتين إحداهما 


فاصلتها معدومة و الأخرى فاصلتها سالبة ومنه للمعادلة حلين إحداهما معدوم و الأخر 
سالب . 


لما 3 < «بب < 0أي ان 3 > م > 0 نلاحظ أن (,,4)و (,©) يتقاطعان في نقطتين 
فاصلاتهما مختلفان في الاشارة ومنه للمعادلة حلين مختلفان في الاشارة . 

6 ء 6ح يي خدة 0 : 
لم01 < «,,- < ج- أي ان 0 > + > ج- - نلاحظ أن (,,8)و [,©) يتقاطعان في 
5 7 

ثلاثة نقاط نقطتان فاصلاتهما موجبتان ونقطة فاصلتها سالبة ومنه للمعادلة حلين 

موجبان و حل سالب . 
لما بت رررداي ان > 1/1 نلاحظ أن (,,4)و (,©) يتقاطعان في نقط ت ,إن 
6 ع6 
فاصلاتهما مختلفان في الاشارة ومنه للمعادلة حلين مختلفان في الاشارة 
6 عِ 5 6 دا كن 06 00 0 
لما ج < م - أي ان 2 > مر نلاحظ أن ( ,,4)و [,©) يتقاطعان في 
فاصلتهما سالبة ومنه للمعادلة حل وحيد سالب . 





الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة التربية الوطنية 
المفتشية العامة للبيداغوجية المقاطعة الشرقية 
امتحان البكالوريا التجريبي لولاية عين الدفلى 
دورة ماي 2017 الشعبة : تقني رياضي 
اختبار في مادة الرياضيات المدة : 4 ساعات 


على الطالب أن يختار أحد الموضوعين التاليين: 
الموصوع الأول 
التمرين الأول : ( 04 نقط) 
في االفضاء المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس (/,0,2,7) نعتبر النقط (2 ,1 , 4)2 , (1-, 800,2 , (717)1,1,0 


غ6 + 2- ح عر 
والمستقيم (0) المعرف بثمثيله الوسيطي: 1 عع غ2 -1 ح بر 
غ4 - ع7 


1) اكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم (218). 
2 بين أن (88) و (48) لا ينتميان الى نفس المستوي. 
3) ليكن (2) المستوي الذي يشمل المستقيم (4818) ويوازي (2). 
) تحقق أن الشعاع (7)1,5,1 ناظمي للمستوي () . 
ب) اكتب معادلة ديكارتية للمستوي (2). 
ج) أحسب المسافة بين المستوي (2) و المستقيم (0). 
4) عين احداثيات النقطة 1 منتصف القطعة [4818] ثم جد معادلة ديكارتية للمستوي المحوري (0) للقطعة [472]. 
5) لتكن ('1) مجموعة النقط 1/1 من االفضاء بحيث :2 2 -ح 1142-1182 


التمرين الثاني : (04 نقط) 
1) تحقق أن [1]7 > 56 و استنتج [1]7 ح 52016 
2 من أجل كل عدد طبيعي 1 نضع 575 + ... + 52 + 5 + 1 ع 5 
أ) بين أنه من أجل كل عدد طبيعي 7: 1 -5751 - ,458 واستنتج أن ,85 و 57 أوليان فيما بينهما. 
ب) ليكن العدد الصحيح © . بين أن [7]© 2ت ,45 إذا وفقط إذا كان [20]7 ت ,رك . 
ج) بين أن [0]7 2ت ج4501 واستنتج باقي قسمة ج5201 على 7. 
د) عين اصغر عدد طبيعي 7 غيرمعدوم بحيث يكون 7 قاسم ل ,ر5 . 
3) ليكن :7 عدد طبيعي غيرمعدوم , نعتبرفي 72 المعادلة (8) : 1 ح بر,5 + 57 . تحقق أن (4- , 5) حل للمعادلة (7) 
ثم حل في 75 المعادلة (:2). 


الصفحة 1 من 4 


التمرين الثالث : (05 نقط) 
1 ) ليكن 6 عدد حقيقي من المجال ]| 2 , 0 [ وج عدد مركب , (2)7 كثير حدود معرف بمايلي : 
1 - (26050 - 1) + >20056(274 - ]) اج ح (ج)م 
أ تحقق أن 1 جدر ل (2)2 . 
ب) عين العددين الحقيقين © , 5 بحيث : (5 + جه + 1()2 - 2) ع (2)م 
ج) حل في ) المعادلة : 0 - (7)م 

02 المستوي المركب منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (0,24,17) , ولتكن النقط 4 , 8 , 6 لواحقها م2 , م2 , م7 
على الترتيب حيث : 1ع ترج . 1510 + 050م- ع وجعو و 1510 - 0050- -ح مج 
( اكتب رد , و2 , ع7 على الشكل المثلثي ثم على الشكل الأسي . 

ب) حدد طبيعة المثلث 4860 ثم عين قيمه 6 حتى يكون قائم في 4/ . 
ج) عين بدلالة 6 لاحقة 6 مركز ثقل المثلث )48 . 


د) عين (1) مجموعة النقط (بر,,:) 84 من المستوي التي تحقق || 3|840 || 246 + 378 + 844 || 


1 
٠. * .‏ 31 ع 8 4 2 2 هو هو 
© 


التمرين الرابع : (07 نقط) 
1) نعتبر الدالة و المعرفة على [مه+ , 1-1[ ب: (1 )17 + ع2 + 225 ع (2) 60 
1) ادرس اتجاه تغير الدالة © ثم شكل جدول تغيراتها. 
2 أحسب (0)00 ثم استنتج اشارة ()9 على المجال ]00+ , 1-[ . 
11) لتكن الدالة / المعرفة على المجال ]00+ , 1-[ كما يلي : السشتتكللت ‏ برت (م)ثر , (م0) تمثيلها البياني في المعلم 
المتعامد والمتجانس (ر,0,1). 





2 أ) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي 6 من المجال ]+ , 1-[ يكون : كلك - 000 '/ 
ب) استنتج اتجاه تغير الدالة بم وشكل جدول تغيراتها. 
ج) استنتج أنه إذا كان [4 , 0] © د فإن [0,4] ع (2) /. 
د) بين أن المستقيم (8) ذو المعادلة 2 ح 7[ مقارب مائل للمنحنى ([ع0) ثم أدرس وضعية (م6) بالنسبة الى (4). 
3 أرسم كلا من المستقيم (08) و المنحنى ([م6). 
4) أحسب مساحة الحيز المحدد بالمنحنى (م6) و المستقيم (1) والمستقيمين اللذين معادلتاهما 0 - و 1 -2. 
111) (,]) متتالية معرفة على المجموعة [3 بمايلي: 4 ح ولا و (,لا)/ ح برلا من أجل كل عدد طبيعي 11. 
1) باستعمال المنحنى (م6) والمستقيم (4) مثل على حامل محور الفواصل كل من وكا , 1لا , ولا , ولا . 
2 باستعمال البرهان بالتراجع بين أنه من اجل كل عدد طبيعي 7  :‏ 4 > ,رلا > 0 
3 بين أن المتتالية (,,/ا) متناقصة استنتج أنها متقاربة ثم أحسب نهاية ,7 عند 00+ . 


الصفحة 2 من 4 


التمرين الأول : ( 04 نقط) 








00 .122200 ْ 30/12 
لتكن المتتالية (,/]) المعرفة ب : - ع 0 و من أجل كل عدد طبيعي 71 : ل بك ييرلن 
4 ّ 4 + رركا 
1) عين العددين الحقيقيين © و 5 حتى يكون من أجل كل عدد طبيعي اص + 4 ح بيرلا 
1 


2 أ) باستعمال البرهان بالتراجع بين أنه من أجل كل عدد طبيعي 7+ 1 > ,رلا > 2- 
ب) برهن أن المتتالية (,,/ا) متزايدة تماما على 31 . 
ج) هل المتتالية (,,/]) متقاربة ؟ 


0142 
مل -1 


أ) بين أن المتتالية (,1/7) هندسية يطلب تعيين أساسها وحدها الأول . 


3) لتكن المتتالية (,17) المعرفة كما يلي : 1 من أجل كل عدد طبيعي :1 . 


ب) اكتب ,لآ بدلالة 7 ثم استنتج ,رلا بدلالة جر , 


5 54 5 1 
٠. | |‏ سسشده 6 6ه سمه سم اك تت 
ج) ا د ا 5 


0 
التمرين الثاني : ( 04 نقط) 
نعتبر في الفضاء المنسوب الى معلم متعامد ومتجانس (/,[0,7) النقط ( 5- ,401,4 , (4-,8)3,2 , 
(3-,6)5,4 و (2,8,4-)2 والشعاع (1-,10)1,5. 
1) بين أن 0 - 11 - ج27 - 2 هي معادلة ديكارتية للمستوي (4860) . 
2) حدد تمثيلا وسيطيا للمستقيم (7) الذي يشمل النقطة (7 و يوازي 11 . 
3) ليكن (6) المستوي ذو المعادلة  :‏ 0 7 -2-37-27 


غ2 + 11 - 2 
أ) بين أن المستويين (4800) و (2) يتقاطعان وفق مستقيم (0) تمثيله الوسيطي : رز ع غ ع +4 د بر 
غ ع- 27 


ب) بين أن المستقيمين (7) و (41) ليسا من نفس المستوي . 

4)) تعطى النقطتان (4- ,3,0) 'ل و (3,3,5-)/ , تحقق أن (4) © 8 و (7) ع "ل . 
ب) عين (1) مجموعة النقط (ج , ,)74 من الفضاء التي تحقق من - /1/ .1/1 مع ني عدد حقيقي . 
ج ) عين قيمة »© حتى يكون (17) المستوي المحوري للقطعة [221]. 


التمرين الثالث : ( 05 نقط) 
نعتبر كثير حدود (7) للمتغير المركب ج حيث :2 1- 3(2/ة -1) + 1(22 - 10/3) + 3ج ح (ج)م 
1)) بين أن (2)7 يقبل جذرا تخيلا صرفا يطلب تعيينه . 

ب) عين العددين الحقيقيين © و 5 حيث (5 + 42 + 1()25: - 2) ح (2)2 ثم حل في 0 المعادلة 0 -ح (2)2 . 
2) المستوي المركب منسوب الى معلم (17 ,11 ,0) متعامد و متجانس. نعتبر النقط 8 , 0,8 ذات اللواحق على الترتيب: 


الصفحة 3 من 4 


ارت , + ث2 - - وج نخدت 


) بين أن النقط 4 , 8 , 0 تنتمي الى دائرة (0) يطلب تعيين مركزها ونصف قطرها. 
ب) بين أن 0816 معين. 


نضعل: + + - ,7 لاحقة النقطة ,4 . ,2 لواحق النقط ,. حيث 2,(7) ح ,2 ولتكن النقطة م8 صورة العدد المركب 1. 


أ) احسب وي ثم مثل النقط م , ,4 , يل في المعلم (0,37,0) , (الوحدة 70 2) 
ب) بين أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 النقط 8 تنتمي الى الدائرة (6) . 


3 0 1 
ج) برهن ان : م +2-) *(20 ) ح ررك - بره 


د) استنتج طويلة ,ري - برت ثم المسافة 1 ,,4,,4. ثم أتبت أن المثلثات , ,04,4 متقايسة الأضلاع. 

4) نعتبرم التحويل النقطي الذي يرفق بكل نقطة ]1 لاحقتها 7 النقطة /74 ذات اللاحقة '7 حيث : 10/3 + 1:0/3(27 -1) ح '27 
أ) عين طبيعة التحويل ثم واذكر عناصره المميزة. 
ب) عين وانشئ صورة المثلث 0/242 بالتحويل / . 


التمرين الرابع : ( 07 نقط) 
1) ودالة معرفة على 19 ب: ‏ #- ] + 2 *م - (0)2 
1) ادرس اتجاه تغيرالدالة 6 وشكل جدول تغيراتها. 
2) استنتج إشارة ()0 على 18[. 
1]) نعتبرالدالة العددية بم المعرفة على 18 بما يلي : 0 +1 -م - )رم 
(م0) المنحنى الممثل لها في مستو مزود بمعلم متعامد ومتجانس (ز,:0,1) (وحدة الطول 72© 1). 
1) أ) احسب النهايات عند حدود مجال التعريف. 
ب) اثبت أن المستقيم (0) ذو المعادلة 1 - ح 7 مقارب مائل للمنحنى (/0)) عند 00+ 
ج) ادرس وضعية (م6) بالنسبة إلى (0©). 
(:3) 9 
2-2و 
3 أ) بين أن المنحنى (0)) يقطع حامل محور الفواصل في نقطة واحدة فاصلتها حم حيث 0,2 > © > 0,1 
ب) اثبت أن المنحنى (ع0) يقبل نقطة انعطاف 7 يطلب تعيين احداثياتها. 
ج) عين معادلة المماس (7) الذي يؤازي المستقيم. (0). 
4) ارسم (0) , (7) و (م6). 
5) ناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي 72 عدد وإشارة حلول المعادلة : 1 +72 - ل 


ذآ03ُ 








2 اثبت أنه من أجل كل عر من 9[ ٠:‏ كك رار ثم استنتج اتجاه تغير الدالة َ وشكل جدول تغيراتها. 


6 أ) باستعمال المكاملة بالتجزئة عين 87 دالة أصلية للدالة 7 على 18 حيث : 2627# - (72)2/ والتي تنعدم عند 1- - 2 . 
ب) احسب م مساحة الحيز المحدد بالمنحنى م6 والمستقيم 20 والمستقيمين 2 تدع و 0 --ن. 


الصفحة 4 من 4 


اللحل القمو تك :و سكم التنفظا 


التمرين الاول ( 04 نقاط ) 
1- 
أ) التمثيل الوسيطي للمستقيم (8.8) 
0 2 -2 حر 


انك ]1 حدر 
2-50 - 7 


8 © 0 ى, 


ب) (2,4- ,6) رى ]1 شعاع توجيه (2) 


ندرس التقاطع 


ومنهدىيح ليس وحيد اذن المستقيمان( 48) و 
(0) غير متقاطعان فهما ليسا من نفس المستوي 
و 8 نفك قرو يداف 11 سفتاد 


أ) تحقق ان (1, 5, 1) 72 ناظمي للمستوي (5) 
0 - 48م . 
0 ح رية . 


ب معادلة المستوي زم : 


0 - 4 + ج + بور5 بعر :(م) 
بما أن (2) ع 4 معناه : 
0 ع- 0 + 2 + (5)1 + 2 
9- - ل 
ومنه 
0 ح 9 سج ل بز5 دعر 
حساب المسافة بين (8) و(1) 


:زم 


|غ+4+(2+6+5)1-2-| - م( (2) )0 


اي 
2 - ((م) ,(م))ه 


1 3 
1" 
معادلة المستوي (0) المحوري للقطعة [478/] 
0-0 تاق حدر د و2 حت 


3- احدائيات 7[ منتصف [248] 


(0)يشمل النقطة ! 
2 - 0 


بكالوريا التجريبي 2017 


0 - 2 + 3 -جز + 22 - :(0) 


4- 2 - 7/185 - >4 1 
التحقق أن النقطة 7 تنتمي إلى (”1) معناه : 
5 - 745] 
3 - >8[[] 
2 - 5-3- 84م -45[] 
ومنه (1) © ]1 
طبيعة المجموعة ('1) حيث : 
2 - 7/84 - 45 إل 
2 - (118 - قرا!) ( 118 + 114 ) 
2 - ((8هه + 014) - 314 ) (2117) 
1 - 84 .آل 
1 - ([8 + 1/111 ) 84 
1 - 11آ1. 84 + 84.1111 


بما أن(1) © 87 معناه 1 - 277/. 84 ومنه نعوض 
نجد : 
1 ح 1 + بزلل . ري 
0 ح ززلز. قرم 
وبالتالي ('1) هي المستوي الذي يشمل77 و /8 شعاع 
ناظمي له 


التمرين الثاني (04 نقط ) 
1- 


ندرس بواقي قسمة 57 على 7 
[4]7 > >52, 


||| ||| || 
جراكن خم 
حم صم صم 
ل»٠‏ إل» لل 
لا ثانا 


دورية ودورها 67 -دع/ 


[1]7 > 567 ع 52016 
7 - 336 6 - 2016 


2 57 ل +554 + 5 + 1 ح ررى 


أ) بين أن من أجل كل عدد طبيعيم 55+10 ع ,45 
الطب 55 ك5 عن :59 بن 1ك 


5 -< و 
5711-1 
(لجنج):-.. 





7 / 1 





59+1-1 ح ,45 


لدينا 59+1-1 ح ,45 


تكتنب على الشكل1 كت 557:45 
يوجد (4- ,5) بحيث 


ومنه,ك ”57 , أوليان فيما بينهما 


1 ع ,كك 55 »ا 5 


ب) بين اذا كان [7] © ت برك4 فإن [7] 20 ت برى 


لدينا 
[0]7 - برك4 
نضرب في 2 
[7] 20 > ك8 
[1]7 >8 
ومنه [7] 20 > برى 
العكس : 
بين أنه إذا كان [7] 20 > ,رى فان [0]7 - ,ك5 4 
لدينا 
[7] 20 > برى 
نضرب في العدد 4 
[7] 80 - ,روه 
[2]7 - و8 
[0]7 2 برك 4 


ج) بين أن: [7] 0 2 مورك 4 
باستعمال السؤال 1 نجد[7] 1 - 54016 و منه 
|[ 7] 1 01 50206 - 5322001 4 
[077 572015-12 
[0]7 2 وروجرد 4 
استنتج باقي قسمة ج5201 على 7 
لدينا حسب ما سبق: 
[0]7 2 وروجرد 4 
فان 
[017» 2 > ورموى 
ومنه باقي قسمة على 7 هو العدد 0 
د) عين اصغر عدد طبيعي 72 حيث يكون 7 قاسم ل يرى 
معناه: [7] 0 2 برى 
[51+1-1-01]7 
5115-7171 
[7] 50 ع 5111 
1 - مرفوضة ,1- -ح ,7 ,0 - 1 +124 


وهو المطلوب ‏ ر 5 -<, ,6 - 1 +12 


5711-1 
ارد 
3- حلول المعادلة (//) هي : 
7 ع كع , (4- 55<< كر , 5 + رركت 1) ح (7ز,ند) 


التمرين الثالت( 05 نقط) 
1- 
0 - (01)م 
ب 
6 05 2 ع 0 ا 
1 - م 

ج( حلول المعادلة هي: 

5 - 11: - ©»05)60( + 15111)60( : - »05)6( - 1511120)60(( 


2- أ) الشكل المثلثي : 
27 5112 1 + 21 205 جح إره 
6 - - (8 - 2) 05» 
#رزه ع (6 - ع,) 511 
(6 -2) مزه : + (8 -ع,)2005 ع و2 


وه - مه 

ومنه (6 + ع7-) ذه 1 + (6 + 7-)005 م20 
الشكل الأسى: 

7 - 07 

(0-0أج ح م7 


(0+#ساى م27 
بْمّم طبيعة المثلث 86/ 


5م 2 + 1/2 ع إرة جدم2]| ح |40 | 
06 2 + 1/2 ح إرة ح مو | ح |48 | 
نعين 6 حتى يكون المثلث 80 قائم في 4 : 
الجداء السلمي 0 - 40 . 48 نجد 25 - 8 
0-1 عمطع فخايرة _ 
5 ا 0 
5 م2- 
ل 27 
د) المجموعة ('1) حيث : 
3|101 - || 116 + قاز + مار || 
معْناه 0 -ح 7/1[ 
ومنه ('1) محور القطعة [ 06] حيث © مركز ثقل 
المثلث :)2/48 
3- قيم العدد الطبيعي11 حتى يكون : 
007 ا اك 
لاوزو + ومح - أل 
2 2 
1 
2 حقيقيا معناه 25 ورزو : + ك2 ومح حقيقيا 
27 2 2 
ٌ 0017. 
أي 0 - 5111-2 
11 
7غ جح ل 


5-0 2 
لا ع عا 


و بالتالي: 2 - 12 مع 


7/2 








التمرين الرابع (07 نقط) 
1. 
1) المشتقة: 


1 
كك 1 2 - 1 
1 +22 ع (2) "9 


من أجل كل عدد حقيقي من المجال]م+ ,1 - [: 
0 < (2*«) '9 

ونفه الذالة: :حر ننه تاها 

جدول التغيرات: 





2) حساب : 0 - (0)0 
اشارة: 0 < (2«) 0 لما ]|مه+ ,0[ع 2 
0 > زع)و لما |1,0 -إع 2 
[آ. 
1) النهايات: 
66+ ح (2) /ر منئا : مه+ ع (ع2) كر 111[ 
حم م + ج مر 
1-ج 2 
1- 2 مستقيم مقارب 
2 
(:92 1 
2 - () / 


ب 


رو" قيهن إضارة ريو و بوفن تم الواله 
/ متزايدة تماما على ]00+ ,0] ومتناقصة تماما على 
[1:0 -[ 





ج) لدينا: 4 > 2« > 0 
بما أن الدالة م متزايدة تماما على المجال [4 ,0] فان 
: (4) / ك () / > (0) / 


15] 
د عر ح 7و مستقيم مقارب للمنحنى: 


0 > [ع - زعت ر] سلا 


دراسة الوضعية: 





3 التمثيل البياني (م©6) و (4) 


4) حساب مساحة الحيز 


1 
عه (30)/ - جه | 
0 


1 


0 (1 + )لآ 1 
1 +24 

1 

[1([7 + عم)صا]] 2 

1 

2) )20(* 


10آ. 
2) باستعمال البرهان بالتراجع: 


نتحقق من أجل 0 - 7 لدينا :4 ع م]] 
4 > ون > 0 

نفرض أن:4 > ,رلا > 0 
بما أن الدالة متزايدة على المجال [4 ,0] فان: 

(4) [ > (رملا) ر > (0) / 

4 > (رنا) / > 0 
حسب النتيجة 2) ج) فان: 4 > )ميرلا > 0 
ومنه من أجل كل عدد طبيعي 7 فان:4 > ,رلا > 0 
3) المتتالية(,,/]) متناقصة لأن من أجل كل ع 


من]| م -+ ,0] 
0 >> عد - (زع) /ر 
و بما أن من أجل كل عدد طبيعي 12 : 
4 > رلا > 0 


فان: 0 >> ,ل - (,0ا) م أي 0 > يرلا - بيرلا 
لدينا المتتالية (,,/ا) متناقصة و محدودة من الاسفل 
حساب 
برلا 111] 
60 + ج11 
المتتالية(,,7]) متقاربة ومنه: 
- 0 000 لل دملا 11 
م +جن1 و00 


و بما أن (منا) / - يبررلنا 
والدالة م مستمرة على المجال] م»+ ,1 - [ فان: 
/)(<-١‏ 
ومنه 0 - 1 - (1) / 


و حسب ما سبق 0 - 1 بالتالي 
0 ح يرلا 111[ 
0 + ج )نر 


1/3 


0.25 | 4 - 
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فاشاسة هس شقه شه فهه سه فاشه س شاة شه اس فاشه هش هاه شس شاه هه شه قاس فق فاه مم فراع شاه شفع شاه شاهه ش هقف مس مفههمس شقه كه عه شه اس سهقس فهاشة شاكع سقس شهاسس مماهه شه فاه ف[ فهفسه سا فك فس || فاقف مس قف قاع شاقف هاعا قف قاس هاه هاس شامه اه شافاسة ششهاففك شقاسشع شإقفهة ساشاة هم م فامع اه 
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: َ . 8 3 َ َ : : َ َ . 8 3 َ َ 8 : : .2 َ 8 3 َ َ 8 َ : : 3 
8 8 8 8 : 8 : 2 8 : . ع8 8 8 3 8 : 2 2 8 ع : 8 ءٍ 8 : 2 8 . 2 ع 
٠. . 8 . . - 8 . . 2 . . : . 2 . . . 2 8 . : : 8 - : : 8 : : : :‏ 
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8 8 3 2 9 8 8 5 9 8 : ع 8 1 ع :2 8 5 9 8 8 8 5 ع ع 3 8 8 8 2 8 
- : - : . : : - . - : - : 5 - : : - . - . - - . : : - : - 5 - 
2 8 8 2 9 ع 8 3 - - 9 8 8 2# ع 2 م ع 8 9 8 8 ٍِ ِ 2 2 8 8 8 9 
- . - - . . . : 1 : : 2 . . : . . : 1 - 2 . 2 : . . - : - : 2 
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٠ 8 َ . . : 8 َ 2. ٠ 8 َ . . . 1 8 َ َ . 8 َ َ :‏ - َ َ 8 َ . 8 3 
- 3 2 - . 3 2 :2 1 3 2 23 3 . - : - 1 2 - 3 2 - : 3 8 2 3 2 : - 
8 َ َ : 28 3 َ : : َ َ 3 َ 8 : 2 َ : : : 2 َ 8 9 2 َ َ 8 َ : : 2 
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الحلن اللمو كىن ماد اكد 


التمرين الاول ( 04 نقاط ) 


1- 
د 
4 
تعيين 3 و ط في : 
بس + 6 > برلا 
ووامنه: 
5 + (4 + ,)0 
4 + رلا 


- جملا 
0 
2 - زم + 4 
10 
4 + ,رلا 


7 ِ 0 


5 ح برلا 


أ) باستعمال البرهان بالتراجع 
1 >> رلا > 2- 


1 > ولا > 2- :(0)م 
نفرض: 
1 >> رلا > 2- 
نبرهن أنها صحيحة ن أجل 1 + :1 


ب) المتتالية عر متزايدة تماما على 7 لان: 
)2 1 )1 5 «0)- 
4 + ,رلا 
وبماآن 1 > ,رلا فإن 0 > 1 - ,رلا و 
2- < ,رلا فإن 0 < 2 + ,رن فان 
وعليه فان:0 < (2 -+- ,رلا)(1 - ,رلا)-: 
ولدينا كذلك 0 < 4 + ,را ومن ثم فإن 
0 حم 0 -- 1 رلا 
ج) المتتالية (,,17) متقاربة لأنها متزايدة و محدودة من 
الأعلى بالعدد 1 
3 أ) (,17) متتالية هندسية أساسهات وحدها الأول 3 -ح و[]ا 


)»هدي 


2 (3»)2 ِ 
با 


ح- ,رلا - )بيرلا 


بكالوريا التجريبي 2017 


نعوض نجد : 


1 
11 كي 


1 
ج22 2 ح يرت 
التمرين الثاني (04_نقط ) 


1) (486اء 6 :(480ا)ء 8 : (0هم) ء 4 


1 2 


3 


(1-,1,5), (2)2,1,1 ,2 ع د ومنه (1) و 
(0) غير متوازيان. 
ندرس التقاطع معناه نحل الجملة: 


5+8 -4 +ع 
4 + خ- دع 


4-6 
نعوض ‏ في المعادلة 2 نجد0 - 7 ثم نعوض في 
المعادلة 3 نجد 4 - غم ثم نعوض هذه القيم في المعادلة1 
نجد: 2- - 19 و هذا مستحيل. 
إذا ('7 ) و (48) ليسا من نفس المستوي. 
4- ) 
غ2 + 11 ح 3 
غ + 4 ع 0؛ جه (1 ) ع ع 


خ - 4- 
4 دع 
م 
4- دع 
2 ع -3 
به -و|ه ومع 
- 4 ع 5 


1- ح دع 
1[ - حعع]؛ نجد 7 وحيد 
1ح دع 

ب) ("1) : 0 ع به - 54 + ج92 - بو3 + :61- 

و هي معادلة ديكارتيه للمستوي الذي شعاعه الناظمي “ل . 

1 3 2 0 
2 0,2,2 منتصف القطعة [8] . 
1) ع / بعد التعويض نجد 63 ح ب 





/5 





التمرين الثالث ( 05 نقاط ) التمرين الرابع ( 07 نقاط ) 








1) أ) 0- (نصس)ص 1. 1) نحسب المشتقة: 1 - 2-2*ج ع ()'0 
نجد 1 ح- م و منه 0 - (1)م7 حقو له التخير ارك" 
ب) 6 + 0 6- 
3 - م + - (0) '9 
1 - م 
0 يا 
حلول المعادلة هي: 0 
د الت ا 2 اشارة : 0 < (2) 0 
لالد الات دك شالك 11 
2 2 1) أ) النهايات: 
: - 1 
)١ 2‏ نحسب: دا () 1 مطل 
6- ح (ع2د) تر 1ذآ 
1 - |م2| ح اع | ح اوتا 5 م جهمر 
ومنه النقط 6 ,8 ,م تنتمي الى دائرة مركزها المبدأ 0 0 > زمر - (م)ر/) يطل 
ونصف قطرها 1 ج) وضعيةم) بالنسبة الى 0) 
نبين أن 
8 - 8 
0 - 04 
ومنه الرباعي ,15 معين 
3 أ) حساب 
105 1 ل 0 حساب المشتقة : بنك - 0 */ 
ا ا 00 ومنه اشارة («)”/ من اشارة (9)2 اذن الدالة ثم متزايدة 
التمثيل البياني تماما على/]/ 


ب)باستعال البرهان بالتراجع : 
نتحقق : من أجل 0 - 7 : 1 - م04 ومنه (0) © م4 
نفرض أن :(6) © ,ر4 ونبرهن أن (6) © 1 ررك أي 
1 - ,04 لدينا ()0) © برل معناه : 
1 > “اتا > |"يةا > إرت| أي 1 > رر4ل 0 

1 > || »ا | "| - ]| ح يبمبكق 0 
وماحم إلى دادر وكام 3 ) معناه نحل المعادلة  :‏ 0 -ح ()/ 


جدول التغيرات: 





ج) نبرهن 1 3 باستعمال مبرهنة القيم المتوسطة. 
212222-21 ح يرك - 1جيرة 
تب ب) نحسب المشتقة الثانية ‏ 0 - (2) "/ 
اه اذن المنحنىم0) يقبل نقطة انعطاف (1)2,3 
ال لك ج) معادلة المماس (7) الذي يوازي (0) هي: 
8 1+6 -2 ح رو 
0 1 > ايرك - ربيرة| 5) التمثيل البياني 
1 ايك - ي1جمة| > يبمرك رك 

لدينا من أجل كل عدد طبيعي 11 


1 - ربكل 0 - ,4ل 0 
و 
1 > 1بببك مك 
و منه المثلثات ‏ ,,ر04,,4 متقايسة الأضلاع . 
4) أ) / تشابه مباشر مركزه النقطة م4, ذات 
اللاحقة 1 نسبته2 وزاويته 5 - 
ب) صورة المثلث 04,42 هو المثلث ر'/0'4/',4 


حلب 


(0*')0,1/3 , (0)/ -'0 
(40)2,1/3 , (ريك4ام ح 4 
(45)1,219/3 , (و4)/ - يك 





7 / 6 





5) المناقشة البياينة: + ع« ع (22) /ر 
1 - > 77 المعادلة تقبل حلا واحدا سالبا 
7 المعادلة تقبل حلا و هو معدوم 


015 
6-1 > 7 > 1- حلين موجبين تماما 
1 - م ح «,ر_ حلا واحدا موجبا 
1 م -7 ليس لها حلول 
6) أ) باستعمال المكاملة بالتجزئة نضع : 
05 وت (هر) :و عت بزهر) '7] 
2-7 - ع -) ح (1]7)12 
ب) حساب 4/: 
2 
2( نز - 00م | 4 
0 
2 
27ج / ح عدل 2ج 
05 0 


6[ 8] - 4م 
(8)0 -(7)2 - ىم 
“ون (3 --25م) ع لم 





7/7 


يوم 15 - 05 - 2017 المدة: 4 ساعات ونصف 


بكالوريا تجريبي في مادة: الرياضيات 
المم وض وعالاول 





التمرين_الأول(04): 
الفضاء منسوب الى معلم متعامد ومتجانس (1 :2:7 :0). نعتبر النقط (1 :0 [1:1(:4)1- :8)2 و (1 :1 :6)0 
1. تحقق ان النقط4 .8 و©) لاتعين مستويا وحيدا 
22 (,©) مجموعة النقط(2 :143:17 من الفضاء التى تحقق : 0 - 4 + :71 + 112(2 - 2) + رو - 102 :(712 عدد حقيقى ) 
)١‏ بين ان (رظ) مستوي من اجل كل عدد حقيقي 771 
ب) بين ان جميع المستويات (,,2) تتقاطع في نفس المستقيم(1) الذي يطلب تعيين تمثيلا وسيطيا له 
)١ 3‏ احسب احداثيات النقطة #المعرفة ب 0 - 286 .ع + 88 - 2814: (© اساس اللوغارتم النيبيري) 
ب) احسب المسافة بين النقطة]/ والمستقيم () 
4. ١)اوجد(5)‏ مجموعة النقط (2:17:2) 4من الفضاء التي تحقق :© +1) ١/5.‏ - ||3816.ء + 818 - 2314 || 
ين) اوكد المستوياة (ورط)القق تنس المجحموغة (5) 
التمرين الثاني(05): 
1. حل في مجموعة الاعداد المركبة © المعادلة ذات المجهول : (1) ..... 0 - 4 + 217/37 -72 
© اكتب الحلول على الشكل المثلثى 
2 المستوي المركب منسوب الى معلم متعامد ومتجاذس (0:38:17) » لتكن النقط .و التى لواحقها على الترتيب : 24 - م2 
: 2 1-228 
+3/ - و2 »و2 - ع2 وليكن العدد المركب ,1 حيث : قت - ر[ 
)١‏ اكتب العدد بط على الشكل الاسي ثم احسب 1,2016 
ب) عين قيم العدد الطبيعى:7 حتى يكون العدد ",1 نخيقى صرف 


)١ 3‏ بين انه يوجد دوران ”7 مركزه 8 ويحول4 الى ') » يطلب تعيين زاويته . 


ب) اس ستنتج طبيعة المثلث :)418 واحسب مساحته 
)١ 4‏ عين(51) مجموعة النقط 14 ذات اللاحقة 2 بحيث يكون العده ل حقيقي موجب 
ب) عين (82) مجموعة النقط 714 ذات اللاحقة قة 2 بحيث يكون 2167 + 7/3 + 1- ح 12 عندما 60 يمسح 18 


التمرين الثالث(04): 
1. لتكن الدالة / المعرفة على المجال ]00+ :0[ ب: 211 - 8 - (#)م. ادرس تغيرات الدالة /ر 
2 (,راة) متتالية معرفة على *!3 ب : 2 > يرلة 


احسب الحدود : 101 » 142 ولة» بلة و 205 ثم ضع تخمينا حول اتجاه تغيرها ونهايتها 


3 (.2) متتالية معرفة على *!1 ب : (7,/ة)12 ح ,را 
)١‏ اثبت ان : (1212)12 - 12 ح ,2ه 
ب) باستعمال الدالة ع ادرس اتجاه تغير (,,نة) ثم استنتج ان (,,]2) متناقصة 
قات نتج انه من اجل كل عدد طبيعي 171 غير معدوم : © >> ببلهة > 0 
د)ا ستنتج ان المتتالية (رم,ة) متقارية وعين نهايتها . 


التمرين الرابع(07): 
/ دالة معرفة على 18 ب :(*© + 1)ه1 * » - (#«)رء (م6)تمثيلها البياني في المستوي المزود بمعلم متعامد ومتجانس (7:7 :0) حيث 
الوحدة 20113 على محور الفواصل و50112 على محور التراتيب 
1. احسب نهاية الدالة كر عندم»- » ثم فسر النتيجة هندسيا 
)١ 2‏ بين انه من اجل كل عدد حقيقي 2: (* ع + 1)م1 2 
ب) احسب نهاية/ عند6» + » ثم فسر النتيجة هندسيا 
3. نعتبر عل المجال]0©+ :1-[ الدالة9 المعرفة ب : (© + 1801 - - ©4)و 
)١‏ ادرس اتجاه تغير الدالة و على المجال ]00+ :0] 
ب) احسب (9)0 » ثم استنتج اشارة (9)4 من اجل + موجب تماما 


معد ك رار 


سيوس 0 - (6) '/ 
ب) استنتج ان/ متناقصة تماما على مجموعة تعريفهاء ثم شكل جدول تغيراتها 


ج) انشئ (م6) 


نعتبر الدالة # المعرفة على المجال] »+ :0] ب : 6(44) / 0[ - (2) 7 
حت 1 


ا 0 أن 
1. تحقق انه من اجل كل عدد حقيقي] : 2 - 1 - يد 
2 باستعمال التكامل بالتجزئة بين ان : 2 ها 2 + 20)/ - ( 
3 استنتج مساحة الحيز المحدد ب ([م6) والمستقيمات التي معادلاتها 0 - بر.4 هآ - * .0 - 2 





ع 10 - -ح (2) 1 





يوم 15 - 05 - 2017 المدة: 4 ساعات ونصف 


بكالوريا تجريبي في مادة: الرياضيات 





الموضوع الثانى 
التمرين_الأول(3.5 ): 


نعتبر المعادلة 5 ح- 817 - 31 :(2) حيث 2 و1 صحيحان نسبيان 


1) اثبت ان حلول المعادلة (8)هي الفنائيات (17:<) حيث1 - 81 - 2« 12 - :31 - نز واعع/ 


)١ 2‏ لعكن :»+ وبر ثلاثة اعداد صحيحة تحققب 0 0 اثبت ان (17:#) حل للمعادلة (7/) 


أي 8 2]3 2 3 © امي أنه 4 ا 0 ً : فت 
ب نعتبر الجملة [7]8 - م (5) حيث11 عدد صحيح ثبت أن:ة1 حل للجملة(5) اذا وفقط اذا كان [23]24 - 11 
3 تأكد ان2015 حل للجملة (5)ثم استنتج ان1 - 20151436 يقبل القسمة على 24 


التمرين الثاني(4.5): 

الفضاء منسوب الى المعلم المتعامد المتجاذس نعتبر النقط (1:3-:2-)5(.4 (13) 8( 4- د :2) 6 و(3-:2-:2)2 
(غ)12 - 1 ح عدر 

«(1:2- :8)1 :10 :1- :1) والمستقيم (1) معرف بالتمثيل الوسيطي التالي : ]00+ 6610 : 8 ما - د بر 


(12)64*8 + 1- ح ع7 
)١ .1‏ بين ان النقط4 »8.ن)تعين مستويا (248)0) 


2 
ب) تحقق ان الشعاع | 2 - )#ناضي للمستوي (480) ثم عين معادلة ديكارتية له 
)١ 2‏ اوجد ##احد اشعة توجيه المستقيم واحداثيات نقطة منه (4) 
ب) لحتكن (2 :17 :36) 14 نقطة من المستقيم (4)اوجد 51142 بدلالة ع 
ج) اوجد اصغر قيمة 8147 ثم استنتج المسافة بين النقطة #والمستقيم (1) واستنتج احداثيات #المسقط العمودي للنقطة8 على 
المستقيم (4) 
د)اكتب معادلة سطح الكرة #(5) التي مركزها ويمس المستقيم (0) 
)١ 3‏ بين ان المثلث 486 قائم في4 واحسب مساحته 
ب احسب حجم رباعي الوجوه )41485 
التمرين الثالث(05): 
نعتبر في جموعة الاعداد المركبة ن) كثير الحدود : 81/34 - 8 + 74 ح (ج2)م 
)١ .1‏ احسب العدد المركب + 3/) ثه ستنتج في مجموعة الاعداد المركبة ) حلول المعادلتين : 20/34 + 2 - 22و 


1 -2- - تج 
ب) تحقق انه من اجل كل عدد مركب27 :217/34 -210/31()22-2 + 2 + 2ع) ع رج)م 


2 في المستوي المركب المنسوب الى معلم متعامد ومتجاذس (0:38:12)» نعتبر النقط 0.8.4 و2 ذات اللاحقاتة + 10/3 - م2 
6لا 1- ع وج.و- -<ع 2وم2- - و عل الترتيب 
)١‏ اكتب الاعداد المركبة 8.4 :) و2 على الشكل الاسي . 
ب) علم النقط 0.8.4 و8 ثم بين انها تنتمي الى الدائرة مركزها 0 يطلب تعيين نصف قطرها 
ج) بين ان :8 - 00-7 اعط تفسيرا هندسيا لطويلة وعمدة العدد المركب سدٌواستنتج طبيعة المثلث 480 


و٠‎ 4+ 27 2 








3. نعتبرالتحويل النقطى7 في المستوي الذي يرفق بكل نقطة11 ذات اللاحقة2 النقطة '14 ذات اللاحقة '" حيث 622 - 'ج 
)١‏ عين طبيعة التحويل محددا عناصره المميزة 
ب) تحقق ان 8 - (6:37)4 - (7)8 و« - )1 
ج) بين انه من اجل كل عدد مركب : (2) ح ('2)م 
د) احسب (م2)2 ثم استنتج مرة اخرى حلول المعادلة 0 - (2)2/ 


التمرين الرابع(07): 


1 


٠ :‏ (م ) اتمشلها السياد 
6-5 وليكن (م6)تمثيلها البياني 


في المستوي المنسوب الى معلم متعامد ومتجانس (2:7 :0) . وحدة الطول 26112 


1. احسب (2) رم + 11111 
2 ادرس قابلية اشتقاق الدالة ثم عند0 ثم فسر النتيجة هندسيا 
3. ادرس اتجاه تغيرات الدالة/ ثم شكل جدول تغيراتها 
4 بين انه يوجد عدد حقيقي وحيده بحيث0 < © :0 - (م) /ر »ثم تحقق ان : 4.7 > © > 4.6 
5. اكتب معادلة للمستقيم(8) المماس للمنحنى عند النقطة ذات الفاصلة 1 
./١‏ 9 دالة معرفة على | 00+ (0[ب:216-2 - (2) )ر - (2) 0 
1. احسب (#)'9و(2) "9 ثم ادرس انجاه تغيرات الدالة ' 9 واستنتج اشارتها على المجال ]00+ :10 
22 حدد اتجاه تغير الدالة و » ثم استنتج وضعية (م6)بالنسبة الى (8) 
3 انشىئ (6)و (م6) 
الاء . 
1. من اجل كل عدد طبيعي11 غير معدوم نضع : :02 < 112 ح ,1 
احسب ,رآبدلالة:7 باستعمال المكاملة بالتجزئة 
2 استنتج بدلالة :1 المساحة(4)71/ ب722© للحيز المستوي المحدد بالمنحنى (م6) والمماس (1) والمستقيمين المعرفين بالمعادلتين : 


1 1 : 
- -< د و1 ح ندء ثم احسب (4)32 م +بب,,11121 





بما ان : 46- - 48 فان الشعاعين 46:41 مرتبطان خطيا 
وبالتاللي النقط 8»4 و6 عل استقامة واحدة ومنه النقط 824 و0 
تعين ملا نهاية من المستويات وهي حزمة المستويات المتقاطعة وفق 
المستقيم المار بالنقط الغلاث 


0 
(0 :0 :0) ع (120 - 2 :1- :312) ومنه (31) 8 مستوي من 


اجل كل عدد حقيتي 111 
بع المستويات /0011-. ل 


با نين اد 


0 - 4 + :2 + 2( - 2) + رو - 02 يكافئ 
0 ح- (1 +7 -2 )1 + ر4 + 27 + بوح) 
يحافى 0 - (4 + 27 + بر-) و0 - (1 + + - 22) 


0 - 1 +ج - نر 
_ اي ان 


منه(4) معرف بالجملة :م 9 4 + 22 + يو 


اه وة 55 
22 + 4 - ا | نوضع 6 - 2غ عدد حفيثي 


# + 1- --تن 
ومنه التمثيل الوسيطى ل(41) هو :6618 : در 
1 غ - 7 
)١ 3‏ حساب احداثيات النقطة// حيث : 
6 - )8ه + 888 - 2114 
بما ان : 0 ع © + 1 - 2 فان النقطة 11 موجودة ووحيدة هي مرجح 
الجملة ((©:6) :(1- :8) :(2 :4)) 


234-2676236 _ 0 
2-1+6© 


+ 2 
1 - مكل - بر ومنه (0)0:1:1 ح قر 


م62-+دع 22-2 _- 27 
1+6 -727202070702/ 


جح ررد 


- 1 


1 2 
العمودي سبع )2 00 شعاع توجيهه 2 ا 6 :0 ار 
1 


2 - 1 


ح اق د برج + ححيحع 2 
غ + 1- ح برد 


1ح 2 
2 8 5 
ومنه (2 - رك :2 -) 11 
3 3 3 


9 - '11اع - © 0 


رثاء#) : 


.4 


معناه (6© + 0 - 1 +1- معناه : 

5 - ||]141|| ومنه (5) سطح كرة مركزها النقطة #1ونصف 
قطرها 5/: 

ب) ايجاد المستويات (ير'/)التي تمس المجموعة (5) 
المستويات(,,”4) تمس المجموعة (5)معناه : 

5 - (لررط) :)4 


| 4 +111 ير 2-11(2) + بير 17- 1122| 


لرررك لو 
2012-5 

5- سس معناه: 5 - 5 +4171 - 21712 1/5 
معناه : 0 ح 2178 - 3125 معناه 0 - 32 او 2 -ح 31123 ومنه : 
0 ع 4 +2 + بر- :زو) او 0 - 26 + 22-59 :ررط) 
التمرين 02 : 
1) نحل في" المعادلة ذات المجهول 0:2 - 4 + 21/32 - 72 
4- -1 ومنهة - 1/3 - 21 او + 1/3 - مت ومنه 
( + 7/3 - 10/3 - 5 
كتابة ال حلول على الشكل المثلئي : 
((5-) 0 + (-) 6 م2 
عع موي 


لدينا : َ 26 6 - 


- رط )0 


6 -تع 27 
1 وت حارس لك 
2016و _- 12016 2016و _- 

72016 - 00 

ب) تعيين قيم العدد الطبيعي31 حتى يكون ".1 تخيل صرف : 
لدينا : 6412 2/: بل الى "2 - :] 
"نآ عدد تخيل صرف معناه 161 ا 00 
6 +121 ع يل ااعع/ 


016آ12آ] 


2 ومنه 





2 
1 22.71 بح م - 11 يم 2 - 7 





0 . 20 3 4 
)١ )1‏ نبين انه يوجد دوران 7 مركزه النقطة 8 ويحول4 الى ) 4 ب د - ولة 0.21 نه كد ح يلا 
يطلل تعيين زاويته : 
7 ,0.05 به كد - 5 » متناقصة ونهايتها 0 
ليكن 7تحويل عبارته المركبة من الشكل 85 +1 02 ح '7 حي 
عور 0 22025 | ))اثباتان: 22-2012002 حير 
0 عددان مركبان 
© - 5ه ف 1) )21212 -2 - 1121 ح بره 
ل ل و ع تاك هد : ' 1 
ل " 0 ومنه: 22022552 0ي_اي 2 6 و | ب)ادرس اتجاه تغير (,,20) ثم استنتج ان (,,/2) متناقصة: 
3 - ( - 1)مج - م (032ثم > ,رتةوالدالة م متناقصة على المجال ] 60+ :1] 
3 1 
ومنه : 21/3 + اعد + 3 ح '2 بما ان : وبالتاليي(,127) متناقصة وبما ان" © ح برمة والدالة الاسية 
1 - |ثلك: + ]| - ره متزايدة فان اتجاه تغير(,,/ة) هو اتجاه تغير(,,2) اي (,ر/ة) 
. 21 ام ات 
فان:1 هو دوران مركزه8 وزاويته > - (0) 01:9 لمر 
ب) استنتاج طبيعة المثلث:) 48 وحساب مساحته ج)_استنتج_انه من_اجل كل_عدد طبيعي 78 _غير معدوم : 


27 يدا يحي و 26-2 5 6 
لدينا : 86 - 22,48 - :1 آ ح اختتث 011 اذن ل ا ف سي 

32 ُ ( زعم 8 بما ان( بعة) متناقصة فان - 0 -< برلةولدينا 
المثلث6 48 متقايس الاضلاع 


0 < “عو0 < ”22 وبالتالي0 < يبع اي © > يبه > 0 























َ ل 1. 10/3 _ ورمجعوت2 _ 

اتكن :و2 لاحقة منتصف [46]» 12 2:1 7 2 © '28 | «)استنتج ان المتتالية (,ر/ة) متقاربة وعين نهايتها . 
['818] ارتفاع وعمود ومتوسط ومحور متعلق ب : [4)6] في (,/ة) متناقصة ومحدودة من الاسفل فهى متقارية . 

١ 00‏ 88 1 
المثلث) 48 المتقايس الضلعين مساحته ب ح فى ولدينام» - ح (32) كر مه +. ,11123 اي 

21/3 ح- إوعج -عم2| - 1:40 ح إموعج - /ى | - '72ز جز 60 - ح ررلة 113 ون ب ,11111 وبالتاليي 0 -_- يله ) من + ب ,11111 
ومنه : 1/3110 - 5 التمرين 04 : 
)١ )1‏ تعيين(28) مجموعة النقط 1ااذات اللاحقة2 بحيث يكود |الجرء 1 : (*ه + 12)1* ه - (ت) .12 - ,2 

3+1 ىل لجل خ+2-1/3 (*1101+6 . : 
العدد -- حقيقي موجب : لدينا 6 2 العيتسم مه-ممرقطل! > (8) / مه_ب1112[ بوضع 

+3 ىل يلسع اه [(12)1+4 0 

0 حقيقي موجب معناه ع1 :211 - ع 019 +6 ح غ نجد :1 - انكلم 111110 ومنه 

: 27م .4 602 - 2-261١‏ : 1 ح (2<) رن تآ 
1 ح- (0184:116) - (عيح) و"ته ومنه(ر8) هي (:3) أ مسبم 


المستقيم(46) باستثناء القطعة [46] 7 لديم 
ٍ 0 -ه 

ب) تعيين (12) مجموعة النقط 11 ذات اللاحقة7 بحيث يكون جور 

)١ 3 00‏ لدينا من اجل كل عدد حقيقى2 : 

60 + 0/3 + 1- ح جة عندما 0يمسح 18 0 06 
[(1 + > )12+ *عم1]|* ع ع ر(ت) /ر ومنه 


لدينا : 2610 + 3/خة + 1- ح جز اي + ١/3‏ + 1)ة - جز 
( 2616 اي ان : 2616 + غ + 17/3 - ج 
0 + وج - 2» #0يمسح 18 ومنه : (4:2)هي دائرة مركزها 
النقطة 8 ونصف قطرها 2 
التمرين 03 : 
1) دراسة تغيرات الدالة كر 

2 - -ح (2) /ر 


(* 6 +312)1 مل - - لوقا 
ب) حساب نهاية / عند00+ وتفسيرها هندسيا : 


0 - (<«) رم + ببتط1! لان 
0 - |م + )مل ته + ]| ممببوتسةا 


بجوار 1-00 

1 
4) (غ +111)1 00 - () 619+ :1-] ح و12 
)١‏ دراسة تغيرات الدالة 0: 


من اجل كل عدد حقيقىة من ]00+ :0] ولدينا : 
بخ 1 يبتو / 
2+ عب 2صبم ‏ [غا ك 





نلاحظ انه من اجل كل عدد حقيقى# من]©+ :0] : 0 > (20) '9 
جدول التغيرات : ْ 
4 | 
860 | 


من جدول التغيرات ذستنتج انه من اجل كل عدد حقيقي موجب تماما 
ان : 0 > (غ) 0 

: //)#( حساب‎ )١ )1 

لدينا الدالة/ قابلة للاشتقاق عل18 ولدينا : 
يك © +12)1* 6- -ح (عت) 'ر 
ومنه بعد العبسيط نجد ؛ 2/50 - (مو) '/ 

ب) من اجل كل عدد حقيقي2 نضع “م ح غ نجد0 > 
نجد0 1 لجدي 0 > () ل 


ومنه 


0 2 :0 (8)/ ا 
1 


1( لدينا من اجل كل عدد حقيقي6] د وي 
2 حساب التكامل بالعجزثة : 
. 64 ع 1101 | 00 م حت ع ع 
6 رم فك ذبن 
011 0 »ع 4م 1 - 3[-6-) »م 0 + 12)1] ع رزعد)ر_ 


01 ٍ - 6[ 6-) << ركه + 1)ه1] - من 1 


01 تت -1) 7 - 5[-م-) »ا (“ه + 1)سل] - ممم 
2 2 ل ع 10 - (2)#- - 


7 


02 2 + ست صا - مدر - جك( )1 1 
بعد الحساب نجد : 
تمت 10152 + قعلقف - مرو ىم 4" 


--5 





التصحيح المفصل للبكالوريا التجريبي الموضوع الثاني ثالئة تقني رياضي 


1. اثبت ان حلول المعادلة (8)هى الثنائيات 


سين ويم اننم ليم نسم لسلسم ليسم سم سيم سيم سس سس سس سس سس سس سس سس سس سم سلسم 


ومنه : (1 + 8)17 ع (1 + )3 


3 يقسم الجداء(1 + 8)7 واولي مع فهويقسم 1 + ( 

يعنى1 -ع31 - 7[ حيث 7©!وبتعويض في نجد 1 - :81 - 2 
2 +31 - 11 

7 برع - | يستلزم7 + بر8 - 2 + :3 يعني 

5 - 87 - 32 ومنه ( :)حل للمعادلة (/1) 

2 


[2]3 ح- 0 
[7]8 >1 


2 +32 ->11 
5 م 

نط اذا كان 231241 >1 
(2:7) حل للمعادلة (47) حسب السؤال 2 ا) ومنه 

1 -88 ع و1 -3#8# ح [7رزاذن 

 - 32+ 2 - 24/- 1‏ يعني : [1]241- - 11 ومنه 
23241 ->11 


ل ار 0 
خرص ال يلي 010 16 + ع[ 24 - 7 وروأ 3 


(8 +ع3)71 - 2 -11 [2]3 >1 
(7+ع8)81 - 7 أي( حت ا( 

3 للجملة (5): 

لدينا2 + 671 ا 3 - 2015 يعني [2]3 > 2015و 

يعنى7 + 251 ا 8 - 2015 يعنى ان[7]8 > 2015 

اذن 231241 > 2015 اذن [1(1436]24-) ح 20151436 
[1]24 ع 20151436اخيرا| 0]24 - 1 -20151436 
يعني ان1 - 20151436 يقبل القسمة على 24 

العمرين 02 : 


.1 


4 3 
7 )1 باادة عد ك فان النقط 82/4 60 


7- 4 
تعين مستويا 
2 
ب) التحقق ان الشعاع| 2- |71 ناظمي للمستوي() 41) نحسب 
1 1 
0 -0,48.1-6-8+2 8-7-1 - 40.1 


اذن محققة 





عبدالله عل 


وو 


1 
د05 





(غ)12 - 1 ع عد 
هو ]+ 2610 ل( 10- - 8 4 يكافى 
(+12)625 + 1- ح- جع 
(غ)12 - 1 ع عد 


11102 + 1- حي بوضصع 
(غ)مآ + 1 - ع7 


4 -1 ح عر 1 
+ - رات | 1 )8 
+ 1 -ح 7 1 
نقطة من (4)هي (1 :1- :1,)1 


إه+ :2[0: 


نجدجاعع] : 


1 5 بدلالة غ 

14 - ج7) + 15 + ,و + 15 -2) - 8112 ومنه 
“(1 - (غ)صا) + 5((غ)صل + >(60)ص0 ع 8742 اي 
1 + (©6)م21 - >(()3)12 - ير 


203 112)42-1( 
1 


تغير الدالة /ر نجد ان - (غ) '/ تنعدم "/ عند 


1 1 
3 ح غ وسالبة على لمجال 65 م ومنه ث/ متناقصة على المجال 


1 1 
ل :| ومتزايدة على المحجال ]0+ (65]| اذن اصغر قيمة تصلها 
1 
72 عندما 5ع - اي 2 - 5/12 ومنه المسافة بين النقطة7/ 


ِ 2 
وا مستقيم (4)هي 59 


. 00 ِ 2005204 
(1)نعوض في التمثيل الوسيطي 63 - هي 1-2 
و) كتابة معادلة سطح الكرة (5) التي مركزهاب ويمس 
المستقيم [1) هي مجموعة النقط (2 :17 :36) 114 حيث 
0 - 2 + ع4 - برد + و2 - 2ج + 2ير + 2< يكافئ 
22 - ج) + 1(2 + بن + 12 - ه) 


2 مم د 


حساب مساحة المثلث 4860 : 55 - 46 << 48ج - مورك 
د - ((486) :)4 ومنه الحجم 


57 1 
ا - 0 عمدمة - - وعمر ا 





31 + 2 - ( + 0/3) 
2 
استنتاج : 21/34 + 2 ح 22 معناه: ( + 1/3) ح 722 معناه : 
+ 7/3 ح جاو - 7/3 دج 


1 -2- - 2ج معناه : )0 + 1)00/3) - 22 
معناهة 1/3 + 1- ح ج او 1/38 -1 - 7 

[:3/ + 1-:1/3 - 1 :1 + 3/ورة - 1/3-] - ى 

ب) التحقق : (20/34 - 2 - 20/31()22 + 2 + 22) - (ج)م 


26 جح ري » )م2 جح ورة 26 حد عم 
7 
26 جح رركه 
ب) تعليم النقط : 
2 - 09 - 06 - 08 - 04 ونصف قطر الدائرة هو 2 


21+22 24+27 7 


2+2 


21-24 


ا 24282 _ 


4 
2-7 م2-27 2+2 
بت 


فالمثلث 481 قائم في4 ومتساوي الساقين 
3. وأ > 1:27 

|) عين طبيعة التحويل آمحددا عناصره المميزة 

"7 دوران مركزه © وزاويته 2 
ب) التحقيق :8 - (4) 1 معناه م2 - 262 3 وَأ 

) - (8) 7 معناهءع)27 - 26 7 دأ 
( ع ()) 1 معناه م27 - ع2 2 وَأ 

ج) (2)ط - :8/3 - 8 + 4(هن) - (وتأه) م د رم 
د)0 ع (موج2)م 

لدينا : (م2)2 حع (ع2)2 ومنه 0 - (عي2)2/ 
(ع2) ع (ع2)ط2 ومنه 0 - (ع8)2 
(و2)ط - (ع2)2 ومنه 0 - (ن8)2 

[:3/ + 1-:1/3 - 1 :ة + 3/ورة - 1/3-] - وى 
العمرين 04 : 
1. لدينا(0 < #«: 1 + 22 م1 - 13 - دارو 


1 -(0)/ 
22 حساب نهاية ‏ عند 00+ 


- (2) كر مه 11111 
3 دراسة قابلية اشتقاق / عند 0 
من الواضح ان غير قابلة للاشتقاق عند لانها ليست نعرفة على يسار 
0 


ات عت 2 ل نر 00م ل ورور 
2 حير 1 0جير 
ومنه قابلة للاشتقاق على يمين 0 والمنحنى ( م 6) يقبل نصف مماس 


موازي لمحور الفواصل عند النقطة (1 :0) 
1) دراسة اتجاه تغير الدالة كر 


حيث :2 - ( 212 - 2)3 ع (2) 'ثر ومنه 
(* م1 - 221 ع (مد) 'ر 
اشارة (2) '/ هي اشارة (:2 12 - 1) لان 0 < 226 
0 < (*) '/ يحافئ 0 < ( 2[ - 1) يكافئ 1 > 1[ 


اي © > عد اي [ © :6[0 اذن : 
[© 0[ يحافىئ 0 < (*) '/ ومنه الدالة / متزايدة تماما 
ونستنتج ]60+ ز6]عنديكافئ 0 > (2) '/ر ومنه الدالة /[ 
متناقصة تماما 

جدول تغيرات الدالة 6 : 





وو 


و0 ح (6©)ثم من جدول التغيرات نجد الدال ةر متناقصة تماما 
عل ]00+ :6] ومستمرة على هذا المجال ولدينا : 

و1 + 262 - (©)م ومه- - (2)/ + .تآ اذن 
حسب مبرهنة القيم المتوسطة فان المعادلة0 - (8)/ تقبل 
حلا © وحيدا في المجال ]60+ :©] يحقق 0 ح (:0) / 


(1)م + (1 - مت) (مم) ” ح بز :(8)ومنه: 
3+ 22 - بر:(ط) 
لديناةٌ - 2:6 - 20)] - 20) و 
حساب (:3)-9و (:3) 97 : 
الدالة© قابلة للاشتقاق على المجال | 260+ 0[ حيث 
:2 - (<) '/ر ح- (<*) '9 اي(#2 صا - 2)1 - (2) 9 
ل ( >2 + (د مس1 - 2)1 ع () "واي 
2 2- - (2د) 0 





دراسة انجاه تغير "0 2) استنتاج بدلالة32 المساحة (1)32: 

0 < (*) "و يحافى:0 < 2127- يحافئ 0 > < «آيكافئ | بماان1 > 2 > - > 0 اي1 > 2 > 0 فان 
. / 5 5 1 

1 > عد > 0اذن الدالة :ايدة تماما 0:1 ع _ 
ذن 6 متزايد على 10:11 0 - ير 22 - (2) ر 

0 > («) "0 يحافرء:0 > 212 - يحافى:0 < 2 11[ 


حسب السؤال 2 من الجزء 11 اي من اجل1 > 6د > فان 
يحافئع1 > 2« اذن الدالة'9, متناقصة تماما على | 60+ :1] 


0 < 2-2 - ()/ وبالتالي : 
01 2 + 2 ب 06 0 ح- (4)32 ولدينا : 


2 1 دفو 2 2١‏ - 
02[ كد +22 د - (2++2) (2) كر 


جدول تغيرات الدالة "9 : 


1 3 
ومنه : ,1 - ,أ + 2و | - (4)38 بعد التبسيط نجد : 


و 
1 وك 0-7 0 ١‏ 


حساب (4)312 من +بب ,11111 


: (111001] : 1 
من جدول التغيرات الدالة“'© نجد من اجل كل عدد حقيقى 2: لدينا: 60 - 2 م بي ,11133 ومنه نجد : 


0 > ©) 'و9 د - 402 ممببررسةا 
4. نتحديد تجاه تغير الدالة 0, : 

لدينا من السؤال 1 . 0 >> (3) "9 ومنه الدالة 9 متناقصة تماما على 
المجال | 00+ :10 


جدول تغيرات الدالة 9 : 


من جدول تغيرات الدالة © نجد :0 < (9)3 من اجل [1 :26[0»: 
0 > )9 من اجل ]00+ :26]1 


5 انشاء(م6) و(6) : 
6 1( حساب بدلالة باستعمال المكملة بالعجزئة : 
لدينا : 43 3 5[ 2مد “) ح ,رآ 


و 0 0 ح (عد)ية 
5 


269 - 17) 2( - 00 


1 
: 131 ابر 
0 ل - 
اذن : 026 ب >< ء / رعس | 1 
1 


3 1)/ 1 
ومنه بعد التبسيط نجد :2 - ([20ه1 + ©) جح - ,1 





امتحان البكالوريا التجريبي دورة ماي :2015 
اختبرر في ماد الرياضيات الدة4 ساعات 
على التلميذ أن يم الج أحد اللوضِ وعين على الغيار 
الموض وع الأول 

التمرين الأول : 4 نقط) 
في الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس | , ,0:7 | نعتبر النقطتان (4)8:0:8 و (8)10:3:10 وليكن (2) 

37-----0 
المستقيم الذي تمثيله الوسيطي هو : ]1 ع 1, /2 +1-<(مر 

1-- ج 


1. أعط تمثيلا وسيطيا للمستقيم (48) 
2 بين أن المستقيمين (1(9)48) لاينتميان إلى نفس المستوي 
3 ليكنلمستوي (2) الذي يوازي([7) ويشمل (48) 
أ بين أن الشعاع(2:1-:7)2 شعاع ناظمي للمستوي (8) 
ب. عين معادلد ديكارتية للمستوي (2) 
ج. بين أن المسافد بين نقطرّ كيفية من ([ 7 ) و (2) ثابتدّ, حدد هذا الثابت 
د. أعط تمثيلا وسيطيا للمستقيم (45)المعرف بتقاطع (2)والمستوي (:012) 
ه. عين مجوعيٌ النقط (3:7:2) ا حيث : 0 -2ج + '(2-2+2-24) 
و. لتكن( 5 ) سطح كرة التي تمس (7 )في النقطة (0)10:1:6) حيث مركزها © يبعد عن (2) بمسافة 
6 - 4 ويقع من جهن 0 عين معادلد ديكارتية ل (35) 
4 أ/عين تمثيل الوسيطي للمستوي ( 048 ) . ثم استنتج معادلد ديكارتية له 
ب/ بين أن المستوي ( 048 ) وسطح الكرة ( 5) يتقاطعان وفق دائرة ('1) يطلب تحديد عناصرها المميزة 
الثمرين الثاني 1 6 نقط) 
[. هين العدذين الحقيقين 52 7بحدة : 0 0 
2 أ/ حل في مجموعة الاعداد المركبة (0)) المعادلد ذات المجهول المركب: : 0 - 16+ 77-42 
ب/ استنتج في المجموعة (0) ), حلول المعادلةّ : 0 - 16+ 77-427 


4 4 
3. نعتبرالعدد المركب ,7 المعرف كمايلي : | لابة] | لامي »حيث : / عدد صحيح 


2 0 ا . : ش 
" بينان 311 صم 0 ل ثم استنتج أن0- ورور وأكتب العدد ورور( ”2 على الشكل 01 حيث 0 عدد 
طبيعي يطلب نتحديده 
2 ستو ترك بقيوي لل بيعل بتعامه ومتجانس | .0:14 ) نعتبرالنقطتين 4 و 8 ذات اللاحقتين على الترتيب : 
7523-3 و 7-2103 ولقكن )التقحلةذات|الاحقة: ...0705ب 5 د27 


1 ٍ' 3 
ا. تحققان : لعا ام 


1/4 


وم عدا 





9 ى وخ# ا ١‏ . 


المميزة , ثم جد العبارة الركبة ل 
5. لتكن,4 النقطتذات اللاحقت: - 3/ - ,2 ومن أجل كل عدد طبيعي 1 : (يك  )‏ - ريك حيث: ,7 لاحقة ب4 
نعتبر المتتالية( ,17) المعرفر كمايلي : ,كرك - ,"او ربك بك - ,امن أجل كل عدد طبيعي !7 
أ بين أن (,,17) متتاليدّ هندسية يطلب تحديد حدها الاول ,17و أساسها 0 
ب. استنتج عبارة ,17 بدلال3ّ 7. ثم أحسب بدلاليّ 77 المجموع ,9 حيث : ,17+..... 11+ ,17+ ,17ح ,وى 


ا 
عد رهن بالترامع كدي احن كا هره ميعن زر ” "3 [(128-320/5))- 10»*.... لآ »ا ل1»ا نا 
نعتبرفي المجموعن ,7 المعادلتّ : 521-63-3 58ظ2ظ5 )2 
1. أ/ أثبت أنه إذا كانت الثنائية (::1) حلا للمعادلة( 17 ) فإن : ا مضاعف للعدد 3 
ب/ استنتج حلا خاصا للمعادلةّ( 2 ) ؛ ثم حل في 7 المعادلةّ (:1) 
ج/ استنتج حلول الجملة ( 5) : -- 
[4|]5- 2ع 
د / حل الجمل ( 5) بطريقة أخرى ليست استنتاجية 
2 عين كل الثنائيات( :7 :16 ) حلول المعادلةّ (2 )التي تحقق : 56 > “ - 60 
3 4 و(اعددان طبيعيان حيث : 100:00 - 4 في النظام ذو الأساس 3 و:0/700 - 7 في النظام ذو الأساس 5 
عين 0و7 حتى تكون الثنانية([0:5) حلا للمعادلىن )5 
التمرين الرابع © نقط) 
1. نعتبرالدالت / المعرفة على 78 ب : (*26+ )ها (*)/ و(©)تمثيلها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم 
المتعامد والمتجانس [ أ ,0:7) 
1. أ/ أثبت أنه من أجل كل عدد حقيقي دد , (*1+2+7)ما++ - (:) / 
ب/ أحسب (2 *) وم ]| وبين أن المستقيم ( 0) الذي معادلته « - :ر هو مستقيم مقارب مائل للمنحنى ()) 
ج/ أدرس الوضعية النسبية للمنحنى (0©) والمستقيم (2) 
2 أ/بين أنه من أجل كل عدد حقيقي د ["*+2+6)ما+ع- - () / 





دا الحسع | انا وبين أن الستقيم | ) الاك عاذ لاه قو تينح دارو ينو انيه مارفا قل المتكستن 6 ) 
ج/ ادرس الوضعية النسبية للمنحنى(©) والمستقيم | '2) 

3. أدرس اتجاه تغير الدالة/, . وشكل جدول تغيراتها 

4 أنه (م)ء| ماو 9 

5. ليكن (,1) المستقيم الذي معادلته (:م, -1) مر خووية وا ب 
.بين أن جميع المستقيمات (,,4) تشمل النقطة الثابت3 عه | 2:2 اي |" 


ب/ ناقش . حسب قيه الوسيط الحقيقى «7: عدد نقاط تقاطع المستة 4 المنحنى () 
ب/ ناقش , حسب قيم الوسيط الحقيقي طع المستقيم (,,4)والمنحنى (©) 


2/4 


3 


[[. نضع: ره 


1. فسرهندسيا العدد 4 
2 بين أنه من كل + من |0 +:0] . غ1 > (عز +1)ما 


3 
3. استنتج أن: لك “202 | > 7 >0 وأعط حصر للعدد 7 سعته 0,02 
2 
الموخ الثاذ 
المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس [,/:0)ء لتكن النقط 4 , 0.8 , 2 و 7 التي لواحقها على 





ا 1ن ' .1 . ا ١‏ 50 
الترتيب :4ح رج : 5 اكالحرو ا كبوا كر لير كا جيك 2 عدد حقيقي موجب تماما و يختلف عن 1 


1. أ/ تحقق أن : (مه - ره امه د ره - وه 
ب/ استنتج أن المستقيمين ( 40 ) و(82) متعامدان 
2 أ/عين الكتابة المركبة للتشابه المباشر 5 الذي يحول 4 إلى 8 و يحول © إلى 7 
ب/ حدد ,رج لاحقّدّ المركز © للتحويل 5 , ثم عين العناصر المميزة الأخرى لهذا التحويل 
ج/ بين أن المثلثين :040 و 8777 متشابهان , ثم جد علاقدّ بين مساحتيهما 
3. لتكن (,11) متتالية نقط من المستوي معرفر كمايلي : 4 - ,11 ومن أجل كل عدد طبيعي 7 : (,3) 5 - ,.,1 
حيث ,2 لاحقة النقطة ,11 ونضع : | - ,| - ,لامن أجل كل عدد طبيعي '/ 
أ/ بين أن ,2( متككالنة همتدسة نتظطلت تكيين أساسها ويعخدها الأول 
ب/عين قيم © بحيث تكون (,'1)متتاليدّ متقاربز 
ج/ نرمزب 7 إلى مجموع الأطوال القطع المستقية [2كن,,,1,52[.]0], بمسو ميب | 40 1 | | ذكه | 
در :اصعب اللعموة 7 نوكل 7 
4. لتكن (1) مجموعة النقط 141 من المستوي ذات اللاحقتّ 2 التي تحقق : ([0)1+67 - 72 حيث : #اء 6 
حدد الطبيعيّ و العناصرالمميزة للمجموعة(:1) لما يمسح العدد © المجموعيّ 12 
التمرين الثاني : 4 نقط) 
2.1 عين قيم العدد الصحيح 77 بحيث تقبل المعادليٌ: «7+/475 - 20140 حلولافي 72 
1]. نعتبرفي 25 المعادليّ: 19- - بر2014-475 سد 1 
عين الحل الخاص (3:70) للمعادلة (1) الذي يحقق : 1- د4- .ا 
حل في 7 المعادليّ (1) 
بين أن العددين *و « أوليان فيمابينهما باعتبارالثنائية(7:) من 77 حل للمعادلة (1) 
عين قيم العدد الطبيعي 7بحيث : [|4|25 >7 وباقي قسمدّ 7 على العدد 106 هو 17 
. عين كل الثنانيات (1:1) من 77 حلول المعادلةدّ (1)بحيث يكون العدد 1+ مضاعفا للعدد 10 


التمرين الثالث : 4 نقط) 


الفضاء منسوب إلى معلم م0 ا «اتشتيز التتقظ (2:0:1- ا 





ل ا ع زا 


- ا أن التق 0 ده وأن كنب نه دو نانم ةر دييكا التق (80م) 
3. أ/ أكتب معادلة الدريكارتية للمستوي (2) . المستوي المحوري للقطعيّ [48 | 


3/4 


ب/ بين أن مجموعدٌّ النقط (1:1:2) 14 من الفضاء التي تحقق: 011 - 4/1/1 هي المستوي | 8 ) الذي معادلته 


الدريحكارتية 0 -7-:2 +4 


ج/بين أن (7) و | 7 |متقاطعان وفق مستقيم(1) يطلب تعيين تمثيلا وسيطيا له 
4. أ/ بين أن المستقيم (4) يقطع المستوي ( 480 ) في نقط03 يطلب تعيين إحداثياتها 
ب/ استنتج أن© هي مركز الدائرة المحيطة بالمثلث :24/2860 
5. نعتبر النقطىيّ ,© مرجح الجملى المثقلي: اتمصى)ءز2 تمبه):(- تهيم)! حيث 0 وسيط حقيقي 
عين بدلالن © إحداثيات ,© واستنتج مجموعة النقط ,© عندما تتغير» في 12 


َ 0 0حعيا+ دما ة) مط - ()م 
لتكن الدالّ / المعرف على المجال ]-+:0] كمايلي : 1 
1-(0)/ 
ولتحخك: (,©5)0 ثيلها البياني في مستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس [::0) (١‏ وحدة الطول 2677 ) 


.[ 


.1[ 


.1[11 


1. أحسب نهاييّ / عند معد 
. أدرس قابلينّ إشتقاق الداليّ / عند 0 ثم فسر النتيجة هندسيا 
. أدرس إتجاه تغير الدالدٌ / ثم شكل جدول تغيراتها 
بين أنه يوجد عدد حقيقي وحيد 0 بحيث : 0 < به و0 - (2ه) , . ثم تحقق أن : 4,7 > 0 > 4,6 
أكتب معادلنّ للمستقيم(2) المماس للمنحنى ( ,0 )عند النقطدّذات الفاصلةّ 1 


دالنّ معرفنّ على |+:0| ب : ذه - م ) ر - )و 


بم وخ دير احدن 


1. أحسب (*) م و(*) + ثم أدرس إتجاه تغير الدالت بم واستنتج إشارتها على المجال ]ممد:0[ 
2 حدد اتجاه تغيرات الدالتّ م . ثم استنتج وضعية ( ,© ) بالنسبة إلى (2) 
3 أنشىء(2) و (,©) 


1. من أجل كل عدد طبيعي 7 غير معدوم نضع : مد ما “2 | - 1 


د حرمت ل فالالة “تنا بن فيال الكارل بالعموتز 


22 استنتج بدلالت 7# المساحة (4)7 ب 0717 للحيز المستوي المحدد بالمنحنى ( ,0 )و المماس (2) والمستقيمين المعرفين 


بالمعادلتين لذ - و1-غ , ثم أحسب (7)كوزآ1 
1 


ممدجىر 


ازهسى 
مع تمانياتنا بالنجاح في شهادة البصحجالوريا 
أساتذة المادة 


4/4 


الموضوع الأول 


التمرين الأول : 

1.تمثيل الوسيطي ل (125) : 

لدينا : (48)2:3:2 شعاع التوجيه ويشمل النقطدّ 
8 +2 - نر 

(4)8:0:8 إذن : 2177 2-32 4:ز8هم) 
2+8 -ج 


2.تبيان أن (48 ) و (7) لاينتميان إلى نفس المستوي: 
لدينا : (2:3:2) 48 شعاع التوجيه ل (48) و (2-:3:2) رم)! 
تداع التوجييهاك ا يفت 2 ومنه (48) و (2) 
غير متوازيين أي متقاطعان 
(22+8...)1 -+5+3- 
(2-32....)2 +41 يعد 

(22+8....)3-+2- 
المعادلتين(2) و(3) نجد : 1 
تحقق المعادلنّ (1) إذن 2 - (48()1)8) إذن نستنتج أن 
(48 ) و () لاينتميان إلى نفس المستوي 

3. (ص )المستوي الذي يوازي (2) ويشمل (48) 
أ/ تبيان أن الشعاع (2:1-:2) 7 ناظمي ل (2): 
يكفي أن نبين أن 7 عمودي على 48 وعلى ,م 
0-(1)2+(2-)3+(2)2 - قلقم 
0-(2-)2(1-)2+(2)3 - ).م 
ب. تعيين المعادلنٌ الديكارتية ل(2) : 
(2:1-: 2)/ ناظمي ل( م و( 0 ء (4)8:0:8 ينتج : 
0 -24+(1)8+(2-)0+(2)8 5 

0---4 

0 -24-ج +م2-2 : زط) 
ج. تبيان أن المسافة ((4))2(:)2 ثابتةّ مع تحديد الثابت 
لنتحكن (م)ء (3:1:2) 14 معناه : م 
ومنهك : 
4- (2) جرم )3-2 +5 )2 


نلعيل : اتيك نان 


| (4:2) والثنائية لا 


»© 


للك (لدز(م))» -(رص)ن(م)” 
ا 
منه: 12 36 ايا *(00:)0))/ 


د. التمثيل الوسيطي ل( [4) المعرا بتقاطع (2) و (0102) : 


(:2- 0 24 - 0 


لدينا : وبوضع: 8 -7 يننج : 


22 درن 02+ / 
© نر أي : : 119 ع 2: 1 
2-0 0 - 
ه تعيين مجموعةٌ النقط(2 :1 :1 
لدينا 0 - 5ج + )24 سج و2 -21 وب 
ا يويسا 4 
و. تعيين معاد لد ديكارتيٌ ل( 5) : 
نصف قطر ل ( 5) هو 6 - م0) 
لنعين إحداثيات 0 : لنفرض زه)ء (0)16::2 حيث [4) 
المستقيم العمودي على () في ) ينتج : 
0+ ع2 <-عر 
1 6: 0-1-2 1:[ 4)ومنه : 6-(ه:(2)) 0 بعد 
#+6-<ج2 
6- ل - (ه:())4 ومنه: 2 - ,أو 2--, 


- نر ة: (4) 
)1 
( 


التبسيط نجد 
ومنه : (3:8-:0)14 أو (6:5:4)ه 
بتعويض إحداثيات كل من © والنقطتّ 0 في معادلدّ (2) 
0 > 24- :(0)0:0:0 
نجد : 0< 24-18 -8+(3-)2-(3:8(:2)14-:0)14 اذن 
0> 18--4-24+(2)5-(6:5:4(:2)6)ه 
(0)6:5:4 والنقطتّ 0 في نفس جهدّ من المستوي (27) إذن 
معادلة ل(5)هي :  -36‏ '(2-4)+ (2-5)+ (6-ر) 
4.أ.تعيين تمثيل الوسيطي للمستو ( 0478) : 
لدينا (04)8:0:8 و (08)10:3:10 أشعدّ التوجيه ل(0048) و 
يشملل النقطثٌ 0 إذن : 
12 /8 دعر 
2 نر 
2-- 8-<ج 
استنتاج المعادلرّ الديكارتيةٌ ل( 0478) : 
12 /8 دعر 


7ح [6:2): : (048) 


12 8 عر 
3 حور تحافىء : 
8-2 -ج 


0 ويبوضع : دياق 
2 28ج 
:2-2-0:ز8هم0) 
ب. ب. تبيان أن | 5 ) و(048) متقاطعان وتعيين عناصر المميزة 





لدينا : 6 > 2 - شر - (ه:(0))088 إذن . 
(048()1)5)هودائرة 
المستقيم الذي يشمل © ويعامد (048) هو 
1-6+7 
7 5: 7-15 :ومنه مركزالدائرة هو 2؛ نقطيّ تقاطع 
4-7-<ج 


هذا الامعقية مع 618) ونه العسان ديتع م دزف 
(42)5:5:5 و نصف قطرها 7 حيث : 

التمرين الثاني : 

1.تعيين العددين الحقيقين » و5 

3لنة +2 - (نجه) | 2/5 +2- م2 +1- م 
سفت 7 لقع ع ةر 
نجد : 3/.-4 و 3/.- م 

2.أحل في © المعادلة : 0 -22-427+16 


لدينا ٠‏ (4:0/3) -48- - 4 ومنه الحلول هي : 2/0/3 +2 - ,2 


وامكلائقة 











و 
106 
ب.استنتاج حلول المعادل03 - 16+ 427- :2 
بوضع 1 - 7 نستنتج أن الحلول هي : 21/3 +2 - رآ - ج و 
2-3 - ,و1 - 2ج ومنه ينتج : 
7+ د ج :1 - ق/. دج :1 - 3 د ج :1+ 3/. - 
7 0 مت 1 7 
3.تبيان أن لأقريد - ولا : 
/ ع 
3/.. 1 3/.. 1 
كلتك | لتك .|| لكا للج هلدا دل 
4 4 4 4 
7 7 جع . . 7/2/ 1 
-7810--لو0ح |-)| --7810+ جح وهح ا 
3 3 3 3 2 
ة جع ...1 
جدورو - 23 نو 2د 
3 2 32 2 
١‏ ستنتاج أن 0 : لدينا 
1 200137 . ة 
0 -<(2)مةو حت 2-8 ح ج515671- لل 2201 لح ار 2 قلوولا 
ا ارب لى الشكا و : 
لدينا : 
2+ . . 2015 . ةا 
جر ١ 0 07 91 ١‏ 70 اك 0 00 


1 - 0 0 27- ح ع1 67د 0 2710 


9000 3 
4..تحقق «.تحقق أن: ,ة + ره < -م: : 


2 


لدينا 17/3 +5 ح , و 5-2201 - مج 
ولديتا +5 - 5ن -2 +(22:0/3) 2 - 
015 - هك" 
40 4ه 
3-4/3- 2-21/3-5-1/3 00 
ا 1 3ل1ك ودول 25-2 ووببم 
0 5 
دده - 3/.] 2 1/3 - 
تحديد طبيعةٌّ التحويل / : 


لدمتا: 9ل عق ومكافروم روعي ا ذلك ويه 


6 م 


8 06 
4 
مل - 08 
يكافىء: , .. _, اذن / تشابه مباشرمركزه © و 
- رق :هه ) 


ب.تبيان 15ودلا 








ومنه: اع - رج|3/ - ا و2 و 


نسبته 1/3 وزاويته 3 
ايجاد العبارة المركبّ :/. تشابه مباشر مركزه )0 ونسبته 
0 وزافيته 5 ومنه 4:/3 -8 - (يه -1) ىج -3:/8/: - يو 
ومنه : ذل.نهة-ق دوعتل - جع : /ر 
5.أ.تبيان أن (,1) متتالية هندسيةّ مع تحديد أساسها رن و 
حدها الأول ,'1: - 7 
00 0: 
- ,3أط- + سرةةه| > إربمة - مبرة| - وريشربيك - يبن 
ولآقله - إمة - ببمة||3/ف| - إ(مة - رب,ج) 3/هة| - 
ومنه (,17) هندسيقٌّ أساسها 3/. - بي وحدها الأول 
امه - 3/ف4 - 8 + مهق/دن| - |مج - ,ج| - 0 
128-2/5/ - 
ب.استنتاج عبارة, ']ا بدلالن7 : 
-١/128-32./3 )./3[‏ ”و »,لا - ,نا 
حساب المجموع ,5 بدلالم 7: 
0 
0 


د “روي تسمل 


مى. 4 - 








7+1 








4 جم 














اذ لاعتيويعة الأدكى لاك 3 


ج.برهان بالتراجع : 
نتحقق من صحقّ (72)0 لدينا : 128-3210/3/ - ونا الطرف1 


0+1 
م | "3 (128-3203)|الطرف 2 ومنه 
(2)0 محققي 
لدينا 
11 

0ا» 1 | "3 (128-325))- ولاك الأعدبي عت باك 0 

1 1 كد 

- ))128-325( 3" | ' »))128-325(7 5" 

11-2 


ونفد التسعها نحن + 0 وير (/مهة-هدم)) 


1.أ.إثبات أنه إذا كانت الثنائية(: ::) حلا للمعادلة(2 ) فإن 
مضاعف ل 3: 


إذاكانت (1:7) حلا للمعادلةّ (78 )فإن :585-61-3 ومنه : 
(2+)5-6+3-3 ومنه حسب غوص 3/51 و 3 و 5 
أوليان فيمابينها إذن </3 أي /3- 

ب.استنتاج حل خاص ( 3:0 ) للمعادلةٌ (2) 

لدينا : 36- د حيث 72 2 إذن (72) تكافىء : ([ :د ) 
حل للمعادليٌ (2) معناه: 3ح .62 - ند5 إي 3ح و6 - (5)36 
أي : 1- و2 -(5)6 

ايجاد الثنائية (,4:1) باستعمال القسمات المتتابعد 
لخوارزمية إقليديس لدينا : 2«2+1 - 5 ومنه 1 - (2)2 -5 أي 
1-(2)2-(5)1 إذن (1:2) - (ود:4») ومنه (3:2) - (20:ىد) 
حل في “72 المعادلة (2) : 

لدينا: ._ )م لي أدمنه (6)2-(5)3 - نر6-دة أي : 
(2-)6-(3-)5 ومنه حسب غوص لدينا 6 و 5 أوليان 
فيمابينها و (6/5)2-3 أي (6/)2-3 ومنه 66+3 -, 
بالتعويض 68-3 -: في المعادليٌ نجد 2 +/5 -7 ومنه 
الحلول هي الثنائيات : 7 :(61+3:5+2) 


.| تنتاج حلول الجملةٌ( 5): 
تحاذ : لك: ل 7 أى : 
(كى) فىء ونه 6-1-5-4 أي 


3 - 57-6 وحسب السؤال 1.ب. نجد : 
7 :(3:5+2+/6) - (0:/8) بتعويض قيمدٌ 0 و 7/ في 
1 فجد: اح :30+11 -عن 
د. حل الجملة (5) بطرق غير استنتاجين : 

0 [52-5]30 
35 00 ور رو بيرع 
[2-19130ع ومنه[2211130 اذن : 7 > :30+11 حمر 


دن : [1930--:6-5 أي : 


2.تعيين الثنائيات (< :1 ) حلول المعادلة ( 18 ) حيث : 

(:) حلول المعاد ل )5 و56> 6-2 فإن : 
54+2(5>6)-64+3(5) تكافىء 168-51>0- 1127 
دراسّ أشارة 1172+16-51 نجد : 0 >51-+16- 1142 لما 


11 
(<د؟م) هي : (3(:)3:2(:)9:7-ب3-) :(ه-بى) :(13-:15-) 
4.تعين »و 7/ حتى يكون (5:5) حلا للمعادل( 2) : 
لدينا : “100:00 - وفإن : 3 > يه > 0 و 0600 - ذفان : 
5 >8 >0 ولدينا كذلك : 

3 - 900 - ”3+ يح » 3+ يح » “3 - ونا و 

1260-0 - *25اين + 8 »< 57 + يح »ا 57 ح م[ 

(2:5) حلا للمعادلدٌ (1) يكافىء 3 - 50-65 ومنه : 

3 - (258+ه6)126-(243 +5900 بعد التبسيط نجد 
2 - 25/86 + 510 وبما أن : 3 > © > 0 فإن : (10:1:2 - ين 
ينتع: | .2022| - م إذن 2- و 6-4 
التمرين الرابع : ( 26 + “)ها - («) / 

1.أ.إثبات أنه من أجل كل :: من 1 :267 +1)ماج - ()/ 


1+ 07 


0 ما زم )م رمام 


الله ع 6 ومنه : [1:0:1-:2-:3-) - 6 ومنه الثنائيات 





لدمنا : | 
[*1+262) ماج -_ “م م[ [ “26 +101 - 
ب.حساب نهايمٌ / عند 1 : 
[*1+22) ماج ممنا - (عد) ر مسنا 
ممدجمعر ممدجتر لان ست م 1 كه ْ 
معد - ( “262 +1) صا مستا +ند مرزز - مجر 


1- “1+6 صمنا ومنه 0-[*1+262)ما دمنا 
تبيان أن (2)ذوالمعادلي < - مر مستقيم مقارب بجوار + : 
0( *1+262)ما سنا - (:- (ع) /ر) سنا إذن (2) مم ل (0) 


عند 00+ 

ج.دراسةٌ الوضعية النسبية ل(" ) بالنسية (8) : 

ندرس إشارة الفرق ( "26-7 +1)ه1ا- : - (:د) / 

لدينا: 0< 262 من أجل كل < من 77 ومنه : 1<1- 262 
من أجل كل + من 1# ومنه 0 <[1+**12)26 من اجل كل 
:دمن 77 ومنه 0<-()/ اذن ()) يمع فوق (0) من اجل 
حل < من 11 

2 إثبات أنه من أجل كل : من 18 : + 2)ما جه - () / 


0 [ 26+ "© )ما - )) 01 











حي ش 0 ١‏ 
1-1-0 
لدينا : 6 60١‏ 


( *2+2)ما+ د - “مم1 [ *2+62)م1[ - 


ب.حساب نهاييّ / عند مه : 


ممد - ( 2ع + 2 ) ما+ءع - ممنا - (د) /ر ممنا لأن: 


ممد < ع - ومنا :0 ح كتج روزا 
تبيان أن ( 2 )ذو المعادلت 102+- -:ر_ مستقيم مقارب م 
بجوار 0 : 


[2 متدبرح ز :2+ 2) ماج ) سنا - ((2 ماج )- (عد) ر) صننا 


ممدجير ممجير 


ممجير 


-2م1-[*2+2)ما 111 - ]| تكافىء امار 


إذن )0) مم ل (©) عند مه 

ج.دراسة الوضعية النسبيةٌ ل(" ) بالنسيبم )(0): 

تدرس إشارة الفرق مشج أما- (ملجى)- )م 

1 


لدينا : 0< "760 من أجل كل 2 من !/ ومنه : 11+ 6 


من أجل كل 1 من 1// ومنه مدزم ما من اجل كل 


:د من 77 ومنه 0 < (2 م1+-)-()/ اذن (0©) يقع فوق 





[2) من اجل كل :+ من 17 
3.دراسيٌ إنجاه تغير / ا 01 قإعلى 1 حيث : 
2--2ثم 7م26 تم ٠‏ 
ورم ]م حمويي -(ا / 
إشارة ( 1 : تتعلق باشارة 2- 7 لان 0 م2 + )تم 


0< 25-2ع معثاه : 2 < 25ج معئاه 2 1< :21 أي كح 





ومتزايدة تماما على دبك 
جدول تغيرات / : 
اريم : 








5..تبيان أن جميع المستقيمات(,.8) تمرمن نقطة ثابتز 
من أجل كل عدد حقيقي 77 : لدينا : («-1) 2ك سوردم 


2 مآ 2 م1 
نم وملك : 


مقظطدى 
12 12 . 020 
١20‏ ختعيير ايوزو حوميود نكا : 
6 ال 
5 
112 12 
7 2 


ب. المناقشة البيانيى: 

إذاكان 7-1 فإن (,,4) هو ((7) 

إذاكان 1- -:7فإن (,,2) هو [ 2) 

() و( 2) يتقاطعان في نقطة الثابتة 4 

إذاكان [1:1-] :”7 فإن (,,4) لايقطع المنحنى (0) 
إذاكان م :1| لا |1-:م ]زج #فإن (,ى) يقطع المنحنى 
(©) في نقطدٌ وحيدة 

1 ... تفسير الهندسي للعد 7: 7 هو مساحةٌ الحيز المستوي 
حيار والمستقيمات ذات المعادلات : < - :و2 -<2 و 


2تيان من أجل كل : من |دم+د:0]: ا > (عة +1) هآ 
نضع : 12 -(1 +1)صما- ()/ ندرس تغيرات الداليّ / 
لدينا 7 ق.! على |ه+:0] حيث 


اك دن ريه هياعد 


كر +1 كر +1 
إصعد :0 | 
لدينا 0-(7)0 و « متناقصة تماما على [6+:0] اذن فإن 
إشارةالدليّ 7 سالبةعلى المجال |+:0]| معناه 
0> ع[ -(ع +1)ما أي ع > (عز +1) مآ 


3 
كدر 
2 


لدينا : و -126) هل ] - عامل - (ند 
2 


0< ** +2 من أجل كل من 15 ([2:3]) 


> 0 








3 ستنتاج أن عرل*2- 


0 وبما أن : 


فإن : حسب السؤال السابق +262 > [ *262 +1) ما ومله: 
١ 2 | 2‏ كك 1( | أي 20 | > / 

2 2 2 
ونعلم أن 0 < ["*-12)1+26 وبما أن 2>3 فإن 


دس م2 )دل أي < / ومنه: 204 ]| > )0 
2 2 


الموضوع الثاني 
التمرين الاول : 
1-أ/ تحقق أن : (م: - ره )امه - ره - وه 
1 .1-م 
وخدناة اكه لكين وصرة 
لدينا: 060 60 
0-1+1م 
7[+1-ئ +1- 





01 
ولدينا من جهة أخرى : 1+:- (1ه-1)6+ - (مة - ية)وة 
ل زوتحوداو مه 9ه 


ب/ استنتاج أن المستقيمين ( 10 ) و(282 ) متعامدان : 
من النسرة قر لووقا وطد د دك 0 ووويكيف: 





0 ا 
1 _ 
2 عه ا 8 لان 0 < 7 ويالتالى : 
2 0 حل 0 1 


[2] - (قط قت ) إذن : (©4) و (82) متعامدان 


2 أ/ تعيين الكتابة المركبة للتشابه المباشرك. 
الكتابز المركبق للتشابه 5 من الشكل : 6 +07 - ج 
لدينا 8 - (4 ) 5 معناه: /+ رجه - وج....(1) 


0 -(5)0ى معناه : / +02 - 3 ) ومنه بطرح (1) من 
(2) فجد : (م2- ,)نه - رج - رج ومنه : وج - لق دن 
0000 


1 
ومنهك : 1[ حي 
01 
لدينا : تعد جه كتدوع ومنهك : لو عدي 2ك مر اف 


ل اللي لبا وي 5 
0 06 0 


الضفاية الرحكرة الكشاية له تلن مين لماه 
3 4 01 
ب/ تحديد ,: لاحمَّنٌ المركزه؟ للتشابه 35 : 
00 بع 
نعلمان : كح يت وملهكه: 1 -4هك- ,يج ومنه 1- .2 
6 5 
01 
3 تفابدسا ترغركهه داق القحقة خرن وقسسه - 
01 
000 507" 1 
و(اوك الاجط ان 0< 
01 
ج/ تبيان أن المثلثين )04 و8277 متشابهان : 
لدينا 8 - (5)4 و 7 -(5)0 
لنحدد لاحمقنٌّ النقطةّ0 بالتشابه 5 
بوك درت لسر د 2 لت .0 
01 01 4 4 


وهكذا 87 -(5)0 


إذن صورة المثلث '04)0 بالتشابه 5 هوالمثلث (2277 ومنه 
المثلثان :0460 و «82877 متشابهان 
ب ايجاد علاقةٌ بين مسا حتي المثلثين : 
2 
40460 )-(طلنه)ه ومنه 44 اك رررررع )م 
01 01 
3 أ/تبيان أن ( ,17) متتاليخ هندسية : 
لدينا : 2/1 ؟ - 





/ 


7+1 








وفك 1ديرنه 
بما أن : (,5)11 - ألا فإن : رهط - لالد 6 ومله: 
0 


1 1 : 
5 ,نا ومنه من اجل كل 





4 


42 42 


1 
0-- وه - 


5-5 


عدد طبيعي * : ,0 - ,لا ومنه (,]) متتالية هندسيز 
01 


أساسها 0 وحدها الأول 


0 
[1حه| - زوه - مت| > |وه - يء| - ونآأي : |1-»ه|- ون 


ب/تعيين قيم » بحيث تكون (,1]) متقاريت : 





,2 متقاريئٌ يعنى : 1 > ب > 1- أي : 52 وبما أن 
- 2 


0< ينتج : 1> ط >0 أي 1< عه وبما أن 1 هفإن : 1< 
4 0 

أي : إمدبازء ه 

ج/ حسابا لمجموع ,1 بدلالي 7: 

+...... +9 1ل جك 11 - :17 ونلاحظ أن : 

ح ,لا ) ومنه : ,)+ لاء+ ىن لاح ,1 ومنه 


7+1 





0 و 71+1 





11-2 
11-2 
ش ا إرن- 7 ومنه: 0 0ك [1-ه|- 7 ومنه : 


0 
0 
1112 
' )1 اللحتاءيى ‏ ,1 
4 01-1 
4 لدينا [+1)ه- 2و 11ء 6: 
تحديد طبيعةّ مجموعة النقط('1): 
[1+5)-2 يكافىء : 
"امو +ن - 2 يكافىء لأمن - عن - 7 وبما أن 17 6 
يكون لدينا ه - |ه|- إه - 2 لان 0 < ه أي ((1) هي دائرة 
مركزها 4 ذات اللاحقيّ ه ونصف قطرها 0 -/, 
التمرين الثاني : 
[.تعيين قيم:/ بحيث تقبل المعادلىن 
0- 475/8 ح يهم2014 حلولا في 2 : 
4758+0- 2014 تكافيىء + - 2014-4756 


لدينا : 19- (500012)2014:475 وهكذا 
0+ 475/3 - 20140 تقبل حلولا في 725 يكافىء 

- (19)10626-25 ومنه أي 7 -771مع 11ح 1[ 

لدينا ا معادليّ 19- - :ر475-:20147.... (1) : 

1تعيين الحل(.:7) للمعادلدّ(1) الذي 
يحمى 1 - ,:4- ا : 
المعادلة (1) تكافىء 19- -(19)1062-25 وتكافىء 
1- - :25 -106...(*) ولدينا 1- 43- ,( بالتعويض في 
المعادلتّ (*) نجد : 1- - (1+ 1063-25)432 بعد الحل 
نجد : 4- ود إذن 17- ور أي (4:17) - (20:ىد) 
#حل في 7 المعادلة (1): 
المعادلسّ (1) والمعادليٌّ ( )9 متكافئتان لهما نفس مجوعى 
الحلول إذن نحل المعادلنٌ 1- - :و25 -1062...([*) 
بما أن الثنائيةّ (4:17) حل للمعادلنّ (*) فإن : 
1- - (25)17-(28(...106)4) 
من (*)و (2) نجد : (25)17-(106)4- 106-25 أي : 
(25)0-17 - (4-)106 
لدينا : (4-)25/106 و 25 و 106 أوليان فيمابينهما 
حسب غوص (4-)/25 إذن : 256+4 2غ 
بتعويض < نجد : 106+17- 7 إذن مجموعئدّ حلول 
المعادلت (1) هي الثنائيات الصحيحتّ (17+/4:106+/25) 
مع رلا / 
تبيان أن :و « أوليان فيمابينهما حيث(::1) حل 
للمعادلنٌ (1): 








4/16 :د06 
لدينا 24 قاسم مشترك ل + و «ر أ منه إذد 
- سم مسار 209 ل و كت 

: و25 -24/106 أي 1-/0 و 1ع 0 ينتج 4/1 أي 0-1 


إذن : 1- (<:0012)1م ومنه + و 2 أوليان فيمابينهما 


4 تعين قيم العدد الطبيعي” بحيث :[4]25 - 7 وباقي 
قسمنّ 7 على 106 هو 17: ا 

[4]25 ( 4+ه250 -م . 

إذن : ومنه 
[17]106>, 106+7 -, 
: 4 -+ ين25 - 17-+106/27 ومنه 13- - ي250 -106/7 
لدينا الثنائية (4:17) حل خاص للمعادلنٌ 
1- - يه25 - 106 ومنه الثنانية (413:1713) حل 
خاص للمعادلىيٌ 13- - ين25 -/106 بعد ذلك نحل المعادلىن 
3- - به25 - 106/6 باتباع نفس الطريق3 في السؤال-2 
02+م 25 -/ 

2217 +م106 الكن 
1066+7 - 7بالتعويض نجد 


نجد : 7[ ع 


7+(52+م106)25- 77 ومنه : 
ا م :5529 + م2650 - , 
دتعيين الثنائيات (< :1 ) من 77 حلول المعادلةٌ (1) حيث : 
+1 نا ع 10 
لدينا 254+4+1064+17-1314+21 - بر بجر 
ولدينا :++ مضاعف ل 10 معناه [0]10 > :بر+: أي : 
[13164+21-0[10أي : [1-0]10+غ أي [1]10- - أي 
[6>9]10 ومنه 101+9- 2 ومنه : 
[229:10601+971(:42 +2501 )1 - (« جد) 
التمرين الثالث : 
1.حساب الجداء السلمي 62 : 
لدينا : (2-:48)3:2 و (0:2:1) 46 ومنه : 2 - 48.40 
استنتاج القيمة المدوزة إلى الوحدة بالدوجات للزاوية ٠‏ 846 : 


لدينا زعم :ظم) كمع ع كم | »اهم - 46.ظه 56 
2 :48.240 
ِ -[46 :48 ) 005 ومنه 


17 »مم 


840-77 

2.استنتاج أن النقط 4 ., 8# و © ليست في استقامين : 

بما أن:”77-[48:46 )فإن 4 : 8 و © ليست في استقامية 

استنتاج أن معادلر المستوي ( 480 )هي 0 -2+ 22 + بر - :21 
2+2-0--2+(0+2-(2-)2:0:1(:2-)4 

لدينا: 2-4-4-0+(1-)2+2-(1(:2)1-:8)1:2 
6+6-0--2+(2+2)2-(2-)2:2:2(:2-)©6 

ومنه معادلدَّ المستوي ( 480 ) هي 2-0 +27 +:1-:21 

3 كتابة معادلة الديكارتية للمستويز”) المستوي 

المحوري ل[ 48 ] : 

(2)المستوي المحوري ل| 48 ] معناه : 814 - 4/14 يكافىء : 

"(1+ع)+ (2-م)+ (1-عر) - (1-ج)+ ترج (2+مر) 

ومنه بعد التبسيط نجد : 0 -<1-ج427-:4 +6 

ب. تبيان أن مجموعىن النقط( :1 ::1) 1/1 من الفضاء ا 6 

تحقق 011 - 4/1 هي المستوي [ 2) معادلته 

0 -7-ج2 جر4: 

1) - 47/1 معناه : 

(2-2)+ (2حنم)+ عمال - (1-ج) + ترج (2+عر) 

وبعد التبسيط نجد : 227-77-0 +47 (و.هام) 


ج. تبيان أن (” م ور 7) متقاولعاة. :لدينا : (4 ب6:4) ,م1 


0 200 4 20 آ 


متقاطعان وفق مستقيم 
تعيين التمثيل الوسيطي ل(١)‏ مستقيم تقاطع (7)و[25) 
1-0-ج4-تر4 +6 
لدينا : ا 10007و 
0 -22-7+بر4 
0 -1-ح7-4+حج62-2 6--- ج62-6 
95 : وميه 
7ه7-ح رر4 7-- رر4 
١‏ 1-ج جر 
005 7 ]1 0 
17 ومنه : -+ج-- در ؛ إذن : 
بج نلو 4 ثم 
4 2 _ 
5 
1 --2 


1 0 7 1 
| تكسا | ما إذن : دار : (ى) 


ب 
4.أ/ تبيان أن (4) يقطع المستوي ( 480 ) في نقطة يطلب 





تعيين إحداثياتها: 
1 1 
لدينا : | الك احة "١‏ ومنه: 8-2-1 إذن 
(1:2-:2) رمم" 
ا )1 إذن 4 و(80م) متعامدان ويتقاطعان في 
نقطئرّهي 0 


لدينا: 2-0+:2 +[ 4+2-] -(2)4-1 ومنه: ا 


18 
3 14 11 - 
منه:| -: _: -- إن 
18 18-9 
ب/ استنتاج أنه هي مركزالدائرة المحيطة بالمثلث )48 : 
لتبيان أن هم مركزالدائرة المحيطة بالمثلث 4860 يكفي 
أن نبين : 00 - 8ه - مم 


2000 


لدينا ل نا 

5. النقطدٌ ,© مرجح الجملمٌ 

|( مب )(2+ تمهبه):(1- تهبه) ا حيث : عدد حقيقي 
تعين احداثيات النقطيّ ,0 : 

4+ :30 - ود 24-2 بم و ه3-4-- :2 
اسه ستنتاج مجموعة النقط ,© عندما تتغير 2 في 11 : 
4+ :30 - م32 





لدينا : 7ح ذن: 4-27 - 06 بوصع : - ذو نجل : 
“3-40 - 26 
3+4 - مد 


6 ع 2: 22 -4- ىن : ومنه تمثل النقط ,0 مستقيم 
31د ىه 





التمرين الرايع : 
[.لدينا دعبا (ثدها-3) دج - () / و1-(0)/ 
1.حساب نهاينٌ /, عند + 


مه د 1+ [ 2 م1 3) تر + صنا - (د) كر صننا 


2 ممبجم وبحم 
مدراسة قابليئٌ إشتقاق /. عند 0: 

من الواضح أن / غير قابلت للاشتقاق عند 0 لانها ليست 
معرفيٌ على يسار 0 

لندرس قابليئٌ إشتقاق /7 على يمين 0 : 


1-1+(2دما-3) 2 
110 ح- 


ل مجخيور ع0 بير 


(د م21 3)ع سنا - (دما- )م + مزنا 
2 )جثخي 22جخثيم : 0 


)ماع -ج - 1111 ح- 
2جشثم 


قابلت للاشتقاق على يمين 0 والمنحنى (,©) يقبل نصف 
مماس موازي لمحور الفواصل عند النقطى (0:1) 

تيدراسة إتجاه تغير الدالة / : 

حساب المشتق : 0 

الدالدّ م قابلة3 للإشتقاق على المجال |+:0| حيث : 

د سمه م)ء- | 2 | تطدومرة-ق)» - )م 


ومئه : (دما-]1)ء - زع«) ر 


إشارة (<) 7 هي إشارة ( م1 -1) لأن 0 < 21 








0 <(2)/ يكحافىء 0 < (2 م[ -1) يكافىء 1> ما أي 

#6 >>ع أي [©:0| + إذن : 

[©:0| >< يحافىء 0 < (<) / ومنه الدالتّ 7 متزايدة 
تماما ونستنتج [|6+:©6]ء < يكافىء 0 > (<) / ومنه الدالمّ 
7 متناقصتٌ تماما 

جدول تغيرات الدالم / : 


تبيان انه يوجد عدد فيقي وحيد 0 حيث : 0 < 0 و 
- (©)/ : من جدول التغيرات نجد الدال3 / متناقصتة تماما 


على |ه+:©2] ومستمرة على هذا المجال و لدينا : 
ا+ ثح - (0)/ وه - (ع«) /ر مانا اذن حسب مبرهنةٌ القيم 
المتوسطتٌّ فإن المعادليّ 0 - (*) / تقبلا وحيدا »© في المجال 


أ +:»] «نلاحظ على المجال [0:6] أن 1< (2) “ر) وهكذا 
يوجد عدد حقيقي وحيد » حيث 0< هو 0 - (0) / 


التحقق أن 4,7 > ه > 4,6: 








لدينا : -(4.,6)/ر و-(4,7)/ أي :60> 4.6) كر »<(4.7) / 
مكتابة معادل للمماس(7) للمنحنى [ ,©) عند النقطد 








ذات الفاصلي 1: 
١‏ 1 
)2 +(1-»)(1) در :(2) ومنه : 2+1 -ر:(ص) 
1[1.لدينا 2-6 -(*)/ -(عد)ع : 
1.حساب ( :د) م و (<) م: 
الداليٌ م قابلكٌ الإشتقاق على المجال إم+:0| حيث 
2-(2) ير -(ع) ع أي 2-(«ما-2)1 -(:) ع 
الدالسٌ م قابلة3 للإشتقاق على المجال |+:0| حيث 
ل م2 +( )2 - )د 8 أي 2106 - )د 8 
1 
- دراسئٌ إنجاه تغير ؟: 
0(*) و ويكافىء 0 <2م21- يحافىء 
0 > ويكحافىء 1> :2 > 0 إذن الدالتّ م متزايدة تماما 
0>*) م يكافىء 0 >2 م21- يحافىء 
0 << مايحافىء 1 >< إذن الدالضّ ؟ متناقصةٌ تماما على 
إصعد :1] 





إشارة الدالج م على المجال ]مم+د:10 : 
من جدول التغيرات الدالت م نجد من أجل كل عدد حقيقي 
3 : 0) ؟ ْ 
امتحديد إتجاه تغير الدالمٌ م : 
لدينا من السؤال-1 0> (2) م ومنه الدالجّ م متناقصت تماما 
على المجال ]+ :0| 
-جدول تغيرات الدالمٌ 6 : 





0-(1)ع 


من جدول تغيرات الدالنّ 
بم نجد : 2(<0)؟ من أجل [0:1| © 





0>(*)؟ كن اسك إمع دااع 
استنتاج وضعية |( ,0 ) بالنسبة إلى (2) : يعود إلى دراسة 


إشارة الفرق 2-2-(:) م أي إشارة )ع 





1 2 - 
2 ا لاق - ب : 3 _ ومنه : 

1 ل بماد( )م 
2 
08 1 1 ؟! ير 1 

اذن »ا | - 11 - عاد م1 ”| - 

كر 1 2 3 1 
ال 1 " 1 
ومنهك: 


2استنتاج بدلالدٌ 7 المساحة (4)7 : 








بما أن 1>ع > 11> أي 1>+ > 0 فإن 0< -عه-م)/ 
1 
ان دي ال لاف ون حل 1ك ون 
1 


0<--:2-(:), وبالتالي 


م| [كعة ]مم 52 


2-3 - 1+ (دها-3) 00 


ومنه: 


ا ا ا 510 
2 2 2 


1 
| دنا م _طبود- - (4)7 
2 2 1 
5 ومنه 


1 1 1 1 
لآ د ]مما جم )| - 
1 2 12 | 


1 3 
3-7 تدم إ- )م بعد التبسيط نجد : 


7 





سد و لعل : ا 


ا 3 27# 1 


حساب (4)7 اا : 


مجر - 








لدينا : 0 - 34 دنا ومنه نجد 4-5 -(4)0 دنا 


77 7-10 9 ممدجىر 
بالعدد 4 - 22 


30111 االاقتها 7 تانبلناع| ها 





عززاقاص ورك الخ امإ زاكان دكي 
ا غالإؤاة! ]7 قلؤااة 17116 1][6:2ا ‏ #اللاان دعر -10عر | ؤ 


#إنلزتعياقن : ( خلكها ) 
1) ]2 62 غنا عع زتكنعن ممقين !32 ! اهلام "2ه | 5 . 
2) 27 :66 غنا زع تكتعن حمقين 321 ! اانتهلمام] "2ا | 7 . 
3) الأإاتفا + [04 ١10200690010904‏ "2غا | 385 7زلهم 4 . 


إن تاق 1 : ( خامتها ) 


47, - 20-9 : عمل لع ف انا : د - ,نا كلنياه رن جل جم تقنعة‎ + 00407 ١ 
. 030 خقاحجا ( ,220200407717 هلالا لا مع تقض هان : » - ,20 - ,037لا » عم‎ 


) عأيا » 6 أعبكيا (2060717 لزنم 1 امقاطتج 1 . 
842 لا 2-9 : 


0- ]0 آلا ,نآلا ,نآلا ,27ها ,لآلا إلآلا لآلا 37 . 
لا - ]0 آلا نتطتكنا!! 5ه نقدتنا!! م . 
للا - ره الت 17+ ... + 17+ ,17 - كنطنا!! 3032م 7 + ... + 80+ ,لح !ا 7 . 
6 -]0 الا ا : 17»ا... »ا 7ع 17 طدقلا!! م . 
تعره : ( متها ) 
1 ا ا 60721 |سمد: 12[ #لقانهة : بكر 2 +ع - ام 
( ,© واوا آ ؤت ! 0205 8 050309381201 < [ز, 7 : 0) 
- يك < #قزاكمت !+ / . 


2 - ]0 ] ل[ امت !+ رجن تعد متك ١‏ [عتت 52 كلا 2/6 ا / . 
3 - ]0 آلا |[ (2 +ء) - )مر سنا 62 الزن © . 


4 - 27 < 8 دث ! لاا قوافا ! ( ,© لقللدا فك يتنا (1) ]ذا 885602 : 2 + م در . 
5 (6)48 (,0) . 
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6 - علا نا + 372+ #منز!! كزان ورا 8 3 . ٠‏ 
17-]10/ا 0024 + ]امح عل يق لمم تققفاها 1 ( ,© ) تلك ١»‏ 20 0هل6 : 

3 -<ع م 4دعر م 2+عردر. 
8- هجا #67 مشهت  .‏ 5 


2 - دال. 
دفيا ج 2تمجافا ( ,© ) تاليا ( ,© كينا الااطلة <غتها اذ . 





2 ل عدا - ()2/ 
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جنروا نه البقم حية تابتع | ايك 
ابرع قي لوإظامة! عإزاتد عي آاللغةؤل|[إلانا 302و 
الات 18819 جنازه جنات درة 2010 


د #الالطاظل©!: 117/56 #62906 اا ج-- 


تلهووة[ ا مووهعع اللاو مدقل ودمه! 


ب "82 5 : 
[1|]5- "2 لا [2]5-:2 لا [4]5-:2 لا |35 :2 لا |1]5-:2 
([1]5- “02 [2]5 -02“3 |4]5 :02 |35 -2“3طا لع 2 . 
01-2 ههه أها١ا‏ "83402 7 : 
[1]7- "02 2-27 لا 22-47 ا [17-:2 
[(1]7 022 |27 :02 [4]5 :122:2 الء/ . 
3 - مكنا 9006 ١51‏ "2 عم ولاعنهة 7 زلا + : 
2 - ع4 7د إل م 2 -17 
2-2 +4 86 /37-ع4 
7 زلطا 3224-1 15يا 3/1 
18 : 30 -/ 
58 : 122+2- 0 011 


0 ١ 
)ل‎ ]<(' 
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[9-0+ن- ,900 7 
[ه- 9+ ,237 د برلا 
8ت: 9-1-0 ققلها: 2-9 إ[زلم 1 
002 122: 


حو 


ل 


11-2 لا 4-- 17 


9 1 9 1] 9 1 
-6 :1 سس /77 ب... ب بم / ب +[ - إلى 
11 , 2 * 2 ول ل 


9 
+-)7+1 
0 / 


و1- و 
2 


1 


9 1+1 1 َ 5-08 
لمكن 6 : ح إلى 

(0) 6 ع( 7ب : 
[*1*»9)» ...»از و »د1)» (؟» ,)»دم 


1 
ا را 7" 4" 
21 (ه-)- 2 و» دم 
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10 : اويا 182808 /ر‎ ١ 


1 
ب , 
2 -1ل2(0 -(2 عار 
١‏ < (ند)' للها 2 صاققيتةوزعهم ]م :| 
2 - 6غ 1115138 : 


1 1 ' 
»| حك -2+ هد | وا - رد )ل با 








1 
00 2+ | يقل »)ل ا 
2-م1 مم+دجور لجر 


: ١ لإؤإانغ231‎ 
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3 -1186 |(2 +« )-( )/ | 117 : 
1- 
م ست بوبنا -[ز2 +ع)- 0 
جح رارم 
لا1 02 ( ,© ) 3ق عاتقامكو]عرطوة هؤنإإنا : 2 د بر 


9 0 ا 
4 + 1!! )!48 !زه ( 0 زله (4) : جح - ور - (ه)/ 
0 > نر - م ) /زلق#نا ( ,2 ) ا © ا (د) . 





5 ( ]إلا (د) : ْ ١‏ 


6 - بنع ااا اا م : 
ل - د20 - م2 + ديد - زر مداع 


1 1 
0 - 20/36 - 216 + عد - ( 3 )8 








7-©غز نا 168 : 
1 3 ) # - (2+)] ح لى 


مه(2.15-1)- '[2/7-3] د 









































10 
+2[ لا ]2[ - ,م 
زلا4مةز : رد ),/, -درء ) :تفلن 2 < ع . 
(, 508330 يهم زر )خ تللق ]م : 2[ . 
لاع تلاق ]2[ ( حق تمبطق مفاجوام ]11 1 
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1ل 3071 ااالاقتها 7 تانبلناع| ها 





!تداع إل !لغ زل8]ز لان نمق 
رتنا جازم جا 0زة 2010 
#اغالإؤاة!]!:_تلؤناة1115ا 2ا:1][6ا ‏ #الواان دعر -10عر | ؤ 
إن إداعيلان : ( متها ) 
1 عع 1998؟! ١‏ 00 لمكن 02 عت متكت او . 
2 هم 5 عرزا تكتكيا . 5 25026333 || لات 8 0 62220 0 23 || ]نا ]22 خن0]]! ا هم + : 


8 ح ىن + 86 
سيم 0 


مايظإنرًا 5365 0998 عثيا 5 . 
ل/ا) غايا 57> ( 5ه اليا “(*51) كز ا ص6 نتيا [62ا + ( 0077| . 


31# ] ناجل 1 : (غمتها ) 


#الجاطة 2/0 ! [نتم] ١|207‏ © 607!! : 0 - 211/3 - 92-:1/32:ة5- :2 ... (7) 
افيا 3/.:- - ,7 ملإقمكم!! (1) . 


2 غذا عاقيا عذفام (١‏ 1 )لاع 0 -(2/3+ 6()2+ 72 34272 50 كز0ك!! (1) 

ل 84 21لا 8 لاو! 05021021892 < 5 1 28-10 كناك دنا نا عن 2 0 اكررورت) 
3 + 3- ,2 نا 20/3 +3 - 72 لا 3 20 

0) ]0 .الا قتا اختقه! أن 2+ .2ن ١‏ : سكحمد - 2 2هزام1 ]3 د إن 0 . 





1 


لإ 0 تند اعقة + ممعم 


ندع وين : ( مامتها ) 


22007 مها ١‏ +1 0191615 : لتب رار 
6 


(, )332 16ت 0513028325 ها : (ر, 0:1) 








1 10102175 +/ا 2م 000 م« 5ا| : كس +1 رم)/ م 1 +ع د رم)/ 
2 27 <> ا / جم مم معد . 
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3 0201601 اتلهي اننا (رداة (رد) . 

4 7 < قن ! ( ,© لقلدالو! ا +/#آليا (,4)كة (رد) . 

تكنلا 8 /د2! . 

6 27 < #إقزاكةت ]نز + لزلا امقر 07 . 

67 8 /62721!6603 < (#قهابا آ ( ,0 ) جم زلان ادالا [178! 0 . 

08 (,4)ك5 (يداكة (8)7 (,)) . 

9 0 ]05030 ! ]اماد قل 8# اك مإقهاها 1 ( © ) كيك .6 » ب/ممن6 : 
1--: لا 0-«لا 1+عد دير . 


2/2 


ج33 الجسم دية دم لسع | يد 
تع اقرع اعإظاعة عززتشصع رك آرقغينة زاظ زان دكي 
زا 88127 جنازه جاللادزة 2010 ؤ 
جز م8 0©©!:_كزناة مايرا 1116 ا 
ْ لتلا تلك ووذ[ ا وووم]عا الا وده 05 وددهم!ا | # ل 


03 12 7 
ك )ينبن 1998: 7 - 1998 5 
0 12 نة ح- !عيب 1998 : 
| 898 2! 098اطع]| ؟ إن : 2375 203 -0 


9 : 1>ين>0 زلا 0>8>3 زلا 0>5>1 





0 - خم 5 3د! 1998 : 
“00 - ع 
041] : '58 - م [0ل649] : 27»مع-نىنءعاة 
مح 'قم هن 
زلالانا : '6'م5ة دمر قلها: 1998-(5)1+45 
8 : 5/1998 





4/1 


* فظنا 5 : 
02 : 54>-27>5 2# : 5-37 
]) #ظانا ( 5م) : 

8 -( 5ه +37)1 
01 


1- طم ه 


ا زلالانا : 
:- (1:53)-('طء'ه) لظ (2)53201-('5:'ها) 
زلالاينا : (37:1961)-(ز5به) فلطا: (1961:37)-(5:») 
4 55-1 ,7 متروعع! (:): 5 
1 - لضا - ([3/ف-)ه- (3/لف-) قلنة- (قلف) 
6 0 -159014! . 


3 - 07 ا 


1- “طم ه 





2 - نا :زلا 7 : 
0 -(3/:: + 5()7+ 07+ :2) 

8 0 - 5/3 + 5(2+ 3لمم) + :002 + 3ل.خ) + :27 
هلها 4:./3- - بزلا 21--م 

8 () 3318 : 0-[ 3+ 21()2- 32لنه - :2) 
6خ 1 -1586 (7) : 

7 --:0/3 : 338) 

لا 4:/372-21-0-:7 





1-6 
659 : 2:3 +3 - 07 2/3 +3-- ,27 
3 6ع #11 ؤلكةها 7 : 
1 27-7 
3 وات تك 22 2 -- 7 
3و 0 
اداج ل + - - (7 )019 
3 2 
7ع ]| 
21 52 #ؤلهه - 1 : 
ل 1 لك را 
3 7260 2 
لايق م0 : 
5 200 5!35 1 7 
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حل التمرين 3 


10 2 




















1 ماخر : +1 -2 ح ز دار 
آم 
1-* 1-2 4* 
م كتدعم دروام 
1+ م 1م 
ٍِ :26 
قم : 5 كت + ] ير - زعر) /ر 
آم 
1* 27 +5-17م- 
1م 1م 
2 -6غز 5118[ ١‏ : 
م د مب - عر وروا - ( عد ) ]قافا 
1 دم مجر معمجير 
مل - 2-1 :1171 ح ( ع« ) ل[ 11111 
1 د *م ممدجعر ممدجعر 


3 - قا1!86 1 ( ,د زلظا (رد) : 


١‏ - كك بممرزا - [(1 - عر ) - رعر ) / ] #مرذا 
1م دده جم 


لققاصه61اءلا 06508 ؟ (,د) زاآ : 1+ء در 


7 -1(1-)- 1 
الإ سا ل 


ا0 81 03082112 لها (رد) زا 1 : 1-+ در 
4 :36 ه ]لاا زع إلة (,د) : 
رمم 0 ل 
© (ز©) قا © (,1). 
“1 هؤل! ]ت! ( ,© إلة (,د) : 


0<ر-رع)م ل © 
1+ 


© (,2) قتاقا5 (,د). 
5 - لل#جاتما / عيبعةا! : 
. 1*م 
72-15 لا 0 
/ كتالنا! . 
6 +0 هلعلاؤلا 68 ير : 
1 تم - )م 


(1+جم) 
0 < ( ١د‏ ) "للها 2 طتتتية قانازر؟+ة :1 . 





- 0 





حبر زعد اير 


1+*م 





ح بو زع )ل 





0 


حايوتك زور 
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“للرقاان غ281 ١‏ : 


2 


00+ 60- 
1 (+3) ل 
00ل 
(3) ل 
ا 0 9 
2ط خابتر 2 : 
(0 )ير +( 0-:« )(0 )تر در 
1 
07 
8 (,ذإلطا (بدالا (17لا (,)©) : 
و" ل 
2 
2 
و 3 
2 
و 
4 2 
04 2 
و 4 
2 1 
م 7 
3 2 شار 0 2 3- 
1 و 
4 27 
4 7 
2 2 و 
لك 
3 0 
2 






































9-©عز 9إ1] 168 : 
. |2 عه [رد)/ درجم )]] ده 


1+د>*م 


سا د )1 + “)21 01 





01 
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1ل 3071 ااالاقتها 7 تانبلناع| ها 





!تداع إل !لغ زل8]ز لان نمق 
#اغالإؤاة]!:_تؤناة0115ا 17][6:82ا ‏ #اللاان دعر -10عر | ؤ 

#إنلإناعيلان : ( كلتق ) 

ناتع0 2030 ممصا مدلا ج02ع2250226ل ا 1و! [ 6 . قبا 22/07 /2 91 ]ا مز مزل + عم 
2 ]ان ]مها | 0228 205 #ماممع 3 . 

عاطم رلوائيا ا انافنا 07202 7ه م 

2 با 3ل /© رق 6 تارامع 2 تلت قت ]1 . 

ا 6125 /0 1 222025ا 012 20 2 3م 

اط :625 زه 7/1 22205 1 اعتا 03 20 2 3م 


إن ]دعق 1 : ( دعلتها ) 
07 88 ها قالاو! ثقظةة4908030 < (ز, 1 : 0) . 22 #معدلا8 '2 #2 ده د/ةمت 021822 : 
47 -417-5+ 2-72 
)١‏ عيا (5 280203 1 لا 11 جاكا زإناه|+ قث أقجثيا '27 400 . 
2 تيا ( 220071 + لا0 71 جالا زإناه|+ قات امنيا ' 02167 ]22 . 
3) 5/0 © 66002!+ 1 - '7 . ( 27ل نمم ) 
بأقءعهطن ,97! 7,01 ا أ ودعمزا /0328 5 لام ,7 ,ا نادت . 
4 تناتثيا مم 8 02861 81-7 :5 + ها 0281لا85 عزالة2ا امقثلازبو! | 0 . 
م 0 


6) لمعل اكوا نذا د4١‏ 2 لوقه 5 وار موا 1 © . 


4ل 
#إنتإ دغل : ( عنتلا ) 
1- لجا عر 9206 2 1[ جا غقاقة : “*م + + - - (د) /ر 
- 2 11262 [0آ[! + 027 62039644 . 


11 - لجا و5اة20ع ها | |1) - 1 016 : (+ - “6*3 )م1 +1 درعد) ع 
8 ( )67362 لبان 265 0ه < 1: 0 ! 
1) 2 < #قزاكية ز0!! ع . 
2/1 


2 زه لزب“ ]نا ع ج8 (م+)ث جم ١م‏ ) كم 1 . 
3) قا 1١26/86‏ ]0+ ع . 
0 زه الا زع - زع )ع | ومن ل 2726© إققارم 
كبشينرا120!! 0 - زعد) ع كزالا وناخهم][ » 5 1 1,76 >» > 1,75 . 
6) 92 (,©) . 
11 - تجا معمع 0257 . 

1) 0 آل /28اها. مدل [(#)م جع ] - 1 

فانرا ( ,064011 زازلة 18 . 

3 ]0 الاقم _ 7 +... + 1+7 - تنا!! م . 
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الزن اع نقتا لج تلن | ها 


مع قو اوإظلاعة! ع طبظ أ قغج زامإزكان دحي 
لزاه اانا جازم جا0[ة 2010 ؤ 
32 ولا زا] !: كرناة م تر ]يرا ارا ؤ 


تلكووة[ 1 موودععاالاو مدقمل ومدهم! 


: 2 -+إاؤلاناع!31 تقزدا‎ ١ 
[لازتاع ناه زناه اتاكرا3212 اع ترز 0122 10نا‎ 
: 1 12] نان تر‎ 2 


.) 
"3 


100 1 
جح - جم« 10 -(2 )ل 
0 <<( ) 


0 د ب 1 دارع )1/7 
09و 3 3 


م53 : لل مد ) لال - زع )ى 
3 © 3اتئاع61 [قاانا 8402 ١‏ قذط لاع 3 : 


00 2 2 -(8-غ)م 
1) 3 3 3 

4 66 تزع رق 202 ١‏ مجقعا ه] مجقم لاع 3 : 
(10-غ1)ص - ]1ح (و9<غ1)م -1 (و9> )م 


1ك اناه 
3 3 3 
1- نا (28): 


(1-)42 - 5 بر4 - بر نجع -'7 ©1056 ' 
(2 ) زاقام عاتكاضؤقخإنا : 1- 
2 - نا (7): 
'7 400 1[ ثم ع 3317 : 0 5ر4 2ر + تعر 
زلالاونا : 9-(2-م0)+ةعم 
( ”7 ) زا لإطتوامع ترقز (0:2) نف 1 ع كلامز 3 - , 
1١10082 - 3‏ 1 - 7 


42-5-1-::نخب* 7 
) ون 6 : 
0 1-1 





لها : (1-ن) د زرئ) 
26 : 1-7-,2 
4 - لين مما 4 
* وه تن قم إلستهوعق) هم : 
1151 _ 2+ و2 خرة _ 
3 3 6 
5 - أموقامع ع1 قها : 
لاعن لها : ا 20 
نا: 7+7(:+1-)-2 
زقنمقط أ زا! 63( 0228 : 7+ ,2(:+1-)-,7 
زالككاس 1 : 5+57-د ©69: 2+5+52(:+1)- 7 
[قهطزنقاط ااع|!بلإتالعتها! 5282 : : - '2 
زلكشّنا : :1+3 - 7 »6ق (1:3) ١‏ زاقامع إاع!1ة4ا . 
| 858 ا /: 


ا ل ل 


7 


ادم --_ 
| 0 [(1-م)سن - (عد) ير سنا 
م مل ودج عر ممدج تر 


*جم + 1- ح ( ع« )"ل 
58404 شان[ 84 ١|‏ :1 98137 235 شان زطننة | 1.--| 
6+ 1 6- 
/ 
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11) 1- دراسة اتجاه تغير ع : 








(ع)'/ _ 6-1 جر 05 
(د) ري حسجج -(*)'ة 

كلها (ء ) '+اإقاد ١632‏ ()'/, قم 0<(ه+), . 05 
:١ [1/4 2‏ 

م - | زع - “م ) وررزة +1 | , 11 - (عد) ع 1 0,25 

لس مرف - (عد) ع «ررذا 0,25 

- | («- *6) سنا +1 | أ - 1 ) 8 1177 0 

ا 0,5 
انا[ :١‏ 








844 0 - [ : - (ع) ع | رق 0,5 
2 0 قط ١د‏ - 2 مهام عاتهام3ل 2 طهنظلهه (مد) 0,25 
5) - 88و1١‏ 0 - زع ) ع قن مزنزاامع: 

“11# دنايق ام قانزخ ١‏ [1,760 : 1,75] 05 

* 1,76(>0)ع*(1,75)ع 0,25 
زااللإناز ايك اجؤلامت ع 36: 00 0,25 

- (عد) ي#طا 1,76 > عه >5 1,7 رر 0ك 
ا ْ 
12 [,©) كر ظ 3 0,75 
١ 7‏ 2 
١ 1‏ 
ديب 
١‏ 7 
1 3 2 مما 1- 2 || 5- 
١‏ 1 و 
! 0 
ْ 2 ى 
١‏ - 
١‏ 2 
! 0 
١‏ 7 
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01 
1-©1!,12: 
”د ”مب اج 1 
2 - كانه ( اع مسري تزهه عذا: 
41][: ,2.1 -.. 1 
( هال قزقه تك زا" + - وزاههزاوزاه 1-1 - ,1 
3 -©1[126 5: 
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30111 االاقتها ا تانبلناع| ها 





!تداع إل !لغ زل8]ز لان نمق 
رتنا جازم جا 0زة 2010 
اغالا !: _قتؤناة 17116 2]للا:5زا #الاواانةعر-10عر | ؤ 

إن إداعيلان : ( متها ) 

ل تلنةها 1 /او! 05030382 < (2 , ز , 0:1) . 

١( 673 8052/45 )1‏ ) ]ا أققال/ زل1ا! (1 : 2- ؛ 4) 4 كتجكيا (1:3 : 1-),: أتالامت وارلا . 

2) تيا 202!! ]605 112ظه 38 1 (< ) ]1 60201 ( ) تال زلظا+! (3- :1 :2)2 . 

) #بلا 530 (دام (صاكهيا © . 

2 021-55 + نمم 


#إنام] ناجل 1 : ( غامتها ) 
21 ]اها : '(:2-4). 
© 5/0 © 02©!! : 0-(:42+16+16+:2+16+12:(2) . 
3 2ق 9202ا؛ : ,07 ,7ن ,7 5 ١‏ : :4- - 77 :4 +4- - ,7ل :12 - 16- - ,7 
كتين ]625 4نا 8لا 222 0281لا . 
0) عثبا 61لا ك ا 207لع| 4 كزمكل ثروا! | © . 
/) عيا زا ]كعا 2هلا0+ انلا 5 . 
لل001 ©0211 + 48 ييا . 


#نفزنغضرو : ( سادق ) 

1( لجا م ما عن 202 مرا | ]مه + : 0 قافن ْ عمسا تك - (مر) / 
[ - 2 كي 0+ /ر . 
01-2 ]ا (©) / كر هارو 23 («)/ . 

0 الجاع 0+ قل 2202 ما ١‏ +1 019165 : دامازاعء -26) - (عد)ع 

)0:7 ,7( < فاق ط]ا! بحتقمتهههها‎ (503 )©,١ 

1 دا8 يننا ع م!+ علون! . 
2 اه مزلا ليلازالا 0 < ندطها : (+«)/ -(+*) ع . 
3 - 2 < كمهت زم!! م . 


4 - ]0 ]لاط !+ ج0ا كزلا رطقل 07 . 
5 - |8010 ( ,2003707 تقال ]لا . 
6 - ]0 آلا (62) جتتابلااع (,©) . 
7ا2 2 !+ ,مز تلع 28154 2)] : د ا(« - 26) - زد )م . 
0) فالا (عد )1 فياخ [ازل 221 |! . 
لالثثيا ج 2تمجاوا 3 (,0 624 اذ . 
8 - 5002 !+ م 5 + : د - تل + مسا| عمد 2 | -ر». )مقليتا», 0 << . 
١003/0] -9‏ اماع غ0 قا ل مرقهواها 1 ( © ) تلك #[ ١»‏ 6060207 : 
1-<عاظ مدير لكر 0 > نر . 
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31311 قدا اج تانبلناع| ته 


اقرع قو نوزظام! وام رك آزؤغخ ؤام[زإكات دكي 
1# فالطا8[ه:_ضتؤااة11]176 :مالا 
: كوه[ 1 دودمم عاللادده م0 ودمها 
كٌ اتصورين رى: 
1 عقنت همه (دررى) لتقمو ار ): د إزه 
- 4 + 2 - دعن 
زلالونا: 2-2 - بر + 136: +11 
3+1 -<ج 
ضصوؤنياا رم ): 


2 ر(«2قلاع]| أإنا: 0 +32 + و+دعمعخ- 

فم رماء م عقاطويهاا رم ): 0 -32+10 + ربدمع- 
3 - +خالمتنا! قينا رم زلظرم/م ) : 

) 1-4(+)1-2(+92+-3+-10-0 186 

51 29 0 7 5 

5 : كم ا : ان 
١0870 - 4‏ )جم : 
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0) زه آلا (:-)م . 
4ه (2) لو! ١‏ ول اضيا . 
لنا) 0510 © 6605]!! : 0 -(2 )7 5 1 ,7 ها أ معما 0001 الام ,7 ]70 نامج 
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9 )6 08 الانيفا ]لم 09 01001 «١‏ ممع 94 1/8102 02602! + : 0 -م,- (1-) م1 جم ٠‏ 
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3 - [ الال 060-07 5171-0 026 | اننا 02 نكن 1 ) . 
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!تداع إل !لغ زل8]ز لان نمق 
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2 - 27 < اعت [ن[!! ع 
3 - اقلا طلم ناا ع 1 
4 - ]4 /86013! 6721 #قهاها آ (ي© ) جتة 61262001010 ٠.1‏ 
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لك ها لاوا قل هكلم 03ها < [ .0:1 
26 ملت (:ه:)م نا (مبند -)8نا (4ب1حبمه6 
1) م 632455 + عهم . 
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1 -]0 آلا : ,لآ و ولا و رل1 . 
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لاع افك اظهةا 2222-2-22 إقصوإظك الخ ؤام|زا01 5802 
لات 0200819 جزز جالوادزة 2011 ؤ 


خز ع1 )دا 
8 0 ا 


لت معان23 3-291 اوتان 138 الات زلنن ! يق 
1 [1 : 0] عدي زلم : 00000007 © : 1- رد ) /ر 2 


7 ل 
للها : +14 ]| -م 598 : 0,6-0,4-0,2-,[+]-م 2 
0,4 








2 1126-1 و0 , و0 , 0 : 
1 لدان درون “سين - 
3 3 9 27 
6 3 
2 هقر مم ( مقاط يرل تزه عا : 1 


1 
44 : 7 دي 


زلامانا (, قمستقزهه متك عدر ١‏ - زالهزرودق 5-- 1 
تل را 0 والاع يط لانن راك 5 14 
841 : + ,1... + 1+ 1ر5 
38 : 0002 ا 50 
3 - لظلا ع : 
9 (, قاط الزلاتزهه ع1 8ززلاليظهة 8ه : م« ,1د ,11 1 
[00ز8 تلن 1 . 


1) حهم 882 انلها / . 
13 ©) . 
- +8130 () / 


2) » -©118] رع ) 2 5ق3 ارزنار 
[ +0 ه! 28 اعقبزا ع 











كرتم : (* ع -1)سالع+ - (عد)ع 2قطهلان 0 <عنر 


الرعه . (*»-1)سلاعع - (د)ع 2ن 0 > عن 05 
عهه كما ١‏ - رزلا 2 - رعززم!1 زا نم8950 0مقةه 1 (1) | 0.5 
282 (1) . 1 


#نققمة ©2) : 
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عانقا إل !لذ زل8]زإكانا تنكو 
أ الا 810101 ا القر_____ | 
1#الاإطاخ|!:_قلإناة !نوكا 602 : زا #االتاروعر -10عر | 1/1 


معيلن : (اعنامتها) 
لت !+ +١7‏ لع هاا | |ه + : 1-| 08185: (1+ :)ما - (عد) ير دطيلزًا /8202002© . 
2 004007 + عل لع اناا +/ا عم تقص 01 ء حم + 1)صاد نك . 
ده ل فقااك] زلا لين +/ا مع تكسن : 0 -< ,:. 
3 ]نم + 7 ! بلعط ها | مه + : 1- | 12قاقان: :« - (1+ ع ) ما - (عد) ع . 
مقت <6/9ا هت ]ن[!+ ا مزوقعا () ع . 
١0040141‏ (,نقاقهر ١]‏ . 


تقل 1 : (صلتي) 
(ج)م +2 متم طم 202 2202لا 07ت 69152 : 482-128 + 1222 - 35ج - رهام . 
1) )تيا اظيا م ضحت أقلثيا : (+ ج10 + 24 - عج) - (ج)م . 
/) 0510 © 82072!! 0 - (ه)م . 
2 1 7201لا 8 /او! ةلم 4005 < (ز :0:7)زل©هك 014 : 4 نا 8 نا © جيك واترزه ذ 
7 021لا : 2/31 -2 - ررحم 2/31 +2 - وج 8 8- وج . 
00 يما 1 ]كديا إن ين زعم 0 


/) 1 الها زنانة! 4 ]كعا [لا0! #تطامق/ز0200 لاكعتيا 7 ]عا مادعا . 


8 مجورن: : رعندكتي) 
ا 85 لإو! 100230228922 < ( 2 , زر , ؟, منلاه ات إلا : (024)2,4,1 (3-,0,4)ظا (3-,1,ة) حلا 


2-,20,0نا 1-,3,2)ي نا 4 :ْ 


]ينا ]نمكم 220 عنا أنعتاعا 02001 إلاطالا . 
4 1 ( ل دتمه] !ليا لإكاا : . 11-0-ج-20 +2 
2) إناتك+ 0201 51 عام هلا ان + أل 8 1 ( هم ). 
3 #القيا (ضهد) 0230140(86]ها . 
4 1لا + 0847نو! اتزه هنا (48). 





2/1 


لاع نا : (07 ككنا) 
26 !! , 20د مها 6021 | +:ا-| 00168 : (2 + م)ما- رهما + ا+ء - ور 
[) 69292 ها 2085م 1005 < :بها ها إتكالا +2 

01 ]7ه (3) رصنا . 


2+1 


معاي |-١‏ ث2 |م ينقت زفلريقة زا , جم (-0 . 

طايه 8ن (د) جلغلكه)!! :+ - رزهقه خمظقبه/3كيزقهاها آ () م8 ...غ0 يت < 
مع قافا آ. ( ,© لكلاقظك بقزنا تلفت /اجفارر. 

ات 2 كيه زتلا1 ,م آتززا ما زكيات . 

دح اكز 2 (7) :0 زات لتاق :-١‏ 

كابترا ءهافا آ (,) 806 لمكت باز ]57 ان لذطهامة 6 ء 5 ١‏ : 2-0 

7 قافا آ (,ع) تك تزقيا 50 (ه). 





2/2 


الزن اع اتا اج تلن | ها 





نهد جزل !لذ ؤلم][إلانا نمق 


لزاه 600177[ جازم 1 0زة 2011 
د تكؤااة ١5"‏ ! اللذنق ل 


602 


1) / !2074 ةا آ ]م + :1- (1+)ه1- 
معكدم هاا د 

2) 16م زب [1)سا د ب . 

لاقل فطاع 001117 +/ا عم تقط : 0 < ,:. 

42ل 0-+ 08 0< للا م -ن:. 

لحا 0- ,ا قااهيِتًا 0 
99 0 < , كلها 1 <1- ,004055 0 < (1+ ,)صللا ! 0 - ب 
وا اغا رع م : 0< . 

3) ع ]ا !لع تا | أه + : 1-| 105فا0 : ند - ([2+1«)صا- زدا)ع. 
120 ]! 67زا كوت [0!! م : 





209 (د)ع 

إلا أه+ :1-] جع« ك1 : 0>(د)ع 
[لنرائ00ة1 (,يقاقهر ]+ : 

0 > ( ا ) ع - رلا - زرلا 1)ه1 ح ,اا - را 


كنا ( ,فهر ] +. 








|05١١ 5 





8- 482 + 12245- 3ج - (ج)م . 
1 ) (5-42+16ج)(8- 2) -(2)م7. 
لاكهمال/ 8202!! 0 - (2)م . 
2-21 دعق 2/31 +2 - وج لق 8- وج . 
2 إلا :8102لا 0871 ضرا [ 0217 : 
2-7 - إجق8 20/31 +2 - رج 8م 8- بج . 


0) +2220 لاكإلا ينا .0 زه + -- حي ١‏ عابنا 6: 


2 2-2 
ب ل 
3 20> 


/ا) نا كنا مب تلق (يج - 00 در يورت ) 
(+ازتقضها ات ككعا متاماعياية #معبم ع قعتها - . 
1) 081 تلاو »> من مالمر عه 5مميم!! . 4 
2 32 .للا (1-:2 -:2-) رسناق م2 1 (1-:7)2:2 
3) 981 .لزلا 0- صع.قم 
4 061 . للا قنف// 47 


(2 +2:)م]ا - (1 + 2)م]ا + 1 + عر ع رعر) 1 
1) مه- ح (2) ردنا . 


[1د دور 


2) 0 -<11من]][ - 1 
آجم 2 





ام . 


ل ل مملدجسد در 





مه[ للك |سملجى سنا - (د) كر سنا 


0 





3 دز كك |سدوينر - ((لهم)- صم )ور 
هاا 1+ - ر : (1 04 يقة2]0 /62إلاقواوا | (,20) جم + . 
نط لاما ١‏ (,عالظ لد كاظك يهنا (د) . 
م لنت م 1-(2+1) 6ه كاه" ز ). 





3/2 


10 !1 ير : 
3خ 01 1 
2 ب بر 2جبير [جير 


1 )«( 200 
: 227 1/86 














: ١: - 0 614509] 1013 ج‎ )2( < 6121! 
0 

6 افا آ ( ٠١86),‏ 200/03 [0أز ] لاز ان اذههامك6 ع ف :: 
5-0 تله جزلا + بن ,لكة, :03+ ) 

67 2(اتواها | ز) 8ع #ثقيا )8 (د). 


لالطالا 
وولنل د 


ا 
00 
ب 
00 
بيد 3 00 
1 0 سر سير 0 0 
اام كر ا ل 0 
كير 0 
اا مي ك 
الس هه 
2111 سَ 
ارا 7 
ا مر | 
يس 
رو 
4 
00 
0 
0 
0 
- 
0 
0 
00 
0 


0 


لكر 
2111 


لي لل ل] 
لي الل 
الل ليح ا | ل ل للا 
0 





31711 ناته 7 كاقلن اع| ته 





ع[وانداع لك ازغ ؤل8|[ اانا ننن 
77 جازده -زاك(طزة 2011 
اغا لاخ ن:_قلإناة ١8‏ !للنوكا! 882 : 17][5ا_ 9لهاا: 3 عر - مدعر| 172 


ا8دعيلان : (اعامكها) 
كل م 205+ /ا2ل! .8 لإو! 28612 5020 .99/01 < [:/نه) ْ 









لات 4ن 8م > اموت اناطلا 1 +1- - رون 3م - رلا رج كارج دمج . 
1 ( ,بج كل 2ا آ ]ااكالا ينا .0 . 
02 بجح تا [ ]كايا [لات 1 . 
3) ] لالز قفا عل نطلق ! الرااي] لتذوومل تتدوزو . 


1 شه ] 






اع 1 : (اعنلتها) 
86 ١ج‏ تا | 12 +6072 : 48 < ج+02172/ /021ا 81 “)ا جات 021 32 ج12 كاقل 
ا 3 زا 0 ل 2 1( نيا خم +عنيةليا اق < . 
نجا ع 2072 07/121 ]1 201 تدا :3ن 2070/ سقلا يتا | كالجثياءزك ]ارا 
ات ايا 20207627 زه الزن ]1 . 
2ل 0 217 د ( ) تمت كرون 2 . 


عقر : (صدكي) 
]3 قكزوا إل لاوا خقظة قم 106 < (0:7::1) . 
نهاك ولا0 (3-:4)1:2لا (3:1:4-)8نا (1-:2:6)© . 
241( نا زنلاتة 4لا 8لا ©2264 02 8© . 
2 820210145! 21ل 88 1 (عضم )زلا : 3-0 ج جنر -ج2 . 
3 از اوم 6 (+:و:5- لتك /2071ما“ إل أتتكاقك قفا (د ) ]ذا تقال اكرام 22ا آ 
07 88 1[ (عهم) . 
لم101 ل علتةاظيكه هنا (ح) لعل 84 1 (عهد) . 
5) 11ل ز ع0 افيا زلا : نعل 84 ١‏ (عهد) . 


2/1 


لضتاع كا : (07 كا 

28 !+ , لع مها | ١‏ 0912645 : لدم - )م 

نتتقة (عتهافا آئة!+ , 28325 0م :03© < (3 ما رتكا «ن3 ) . 
1) 0 آلا مر سنالك 0)/ سنا . 

42 لإا : 0< ت)'2لليا للا خلا لها , . 
تك نالاها آ ()03/15 هيا (د) ذ (912014ههها ١021لا‏ + - رم 1-+: - م . 
4) 2 < زا نالا إنمظقهاها | (0) ذعبكه #لثلمها (د)اى (د) . 
تبط حجا660!+ 0- نمم كلالا ونممز ء 5 +١‏ 4 ه > 20 06[ 5[] : 
6الزلء ()8 (د)م (2) . (38ما +.مع ع). 





: "2 
0 


2/2 


لزن اع الإاتتدا لج تلن | ها 





ع[ زاتضساع إشك ازؤغة ؤل8][إنانا 08ت 


لزاه زا جازم ج01زة 2011 


حت لاه |ن!: ضؤلاة ١8‏ !للنافةا 2222 6:16902ر ظ 





7 ]سك ىدل 0 7 


4 598 رج كج 2ا ان يلا 6 . 


_- ,ج82 2612/. - 
2) !+ ,عط ا لكي 9 
ا 


2 

3) ] كنا اانا نك ررقن + لالم | ووم وز | 
6 - 2 ج13 6ل.- 2/.ء 13# . 
سس سس ست 1د اح بم م الملل سس سس ل ول عي 


- 0 
12 4 12 4 


دي 4 


)ايا 1 2 27 1 : 


0 |0]320 | (إس-ع)) 
66 | 66 | 66 


20+90+80+30 0 


2 7703© ءة : 2.33 - 0 


-()2 
(3-:4)1:2لا (3:1:4-)8لا (1-:0)2:6© . 
1) (1:7-:4-) ممم (1:4:2) 8م ع02هانهيا 600 
وا لات 4لا م ©2غع22 02 68 . 
© [08| 024!82021049805 88 1 (عضم)زلال : 3-0+ ج مر -22 . 
3 انا !وم66 (+بد.5- إا 0ه" زل8 تتتكاظه نا (د) ]ذا أ 
نتال/ نكم تا أل م 1 (0هم )زلان : 





وك نر 
لع +- 9د ور 


1 عر 


4 71+01 تتا زحام (عهم )زلا0: (1:7:6-) ل 
5 فيا 81 (00[480: 6ل.2 - 4+4 +6 ال - 11 


ا دعد (1) ل 
1+6 


امن 1( هبد . - ييا - وار يبرا : 
عن | ممدجمر ممدجمر 








لاه 
١ -1 2‏ 
0 ل 


0 3 
6 


- يم - و صم) وز 
هاا + - نر : (1 2004 /62إلقواباهت ()82 + 


-| جل إويزر - زه ضمم) ور 
هاا 1-: - ( : (1 204 /625إقواوه (0) جم - 
4) منت 1 (عنقلدزالو! | (4): 

: ! دع - )م اا )01> (4). 


> 0 
1+6 


منت 1 (عنقيلدةلو! | ('4) : 


0ح 7 -1-1+مر - () م كيْلناا ()5// ذ (/ى). 
“1+8 *ه6+] 
-١ 5‏ (), كاالا 1606100 ه 5 !+ <> »>0 ام ! 
80 10 ) 
0 - (يه)/ اع 0- ً لزنام ل - 1ب م . 
1+6 0 


66 )8 (حام (1) . (8ةم]| +.مع ع). 





2) 0ح 
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ال ل ل لل لل لل 
ل لل لل لل لل 
اا لل لل ل لل لل لل 
5 
ل ل ل لوط لال 
حل 5 
امم لل لل 
امم لل لل 
اام لل لل 
امل لال 
امل لل 
لل ل ىا | ل طلا 
ىرلا 
الى ا 
للملا 
الل لمر لاا 
اا ا" 
ل 
للم م لا 
امل اا 
للم ىا | ا 
الل للم ا 
الل للم 
11 
الله 
1111ل طلا 
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31311 ناته 7 كاقلن اع| ته 





عإواقاط جزل ازقغخ زام[زاكان دكي 
لس #باروااللا90081 ادر سي 
اغا إؤاخ|ن:_قلؤناة 8!!للنوكا! 882 : []117ا_ #لاهاا: 5 عر - مدعر | 803 









ا معيلان ١‏ (ك. اع 
106022 () م 1 ٠١‏ عقاضن : ,ا د ,را 0 
)١‏ إجامة ةق قم 05 < إزأبماعهافا آ (رع) عتتلاط]!! , لحك ش22 [ + 5 ١‏ : 


د - ور تك ها زداطغ0ك!! ؛ - ١‏ 
2 0مك إل[ ] لا زإمكلم ,ءانا ,اخ رادظا نع 2م !ا ذخ ميا 0 لا زإمم . 
نارم قا عزنا اكيت ١402‏ (,) .4518 . 
لفقا 2/2اةايا الا خلا عمع تق , : 4> :>1 . 
5 7< ات 00407 + (,). 


ع9 1 : (ملكي) 
عل 88 2 8 لاوا ققظة قم 0ه < إززئم) . : لع عدعدلانا أ6م|ذ 1 - :. 
1) 05/0 © 6©072!+ : 4-0 72-2327 . 
2 ١ت‏ آلا ليا 6010© .شتا 3231لا هن ١‏ ,2 امنا 1 دعم متف ممم لا. 
0) هالا +/آليا ,2 8 ,متها | ]! اللا لقان . 
ا 6م 


3 مق 7 ا أضع خط /ز 01+ ,د 8010© 7 زنات+ '/1 6010 و 1 2ك 2 
0) مع تلح ١‏ امن 7 6ه ]عزا تااعا . 
لإ) عثيا ناه|+رلات+! ع ككعا 1+ :امن 7. 
ج) تن 6 عكتو ] قار تقد انها ! 482 . 


2/1 








تاع رز : (قنكيا) 

توا كر لاوا قف واقام قامهها < [,ز:::0) زا دغل جار ١‏ (م) جل عدكمم ١‏ توصت ! 
0 -22+5 + :2 - عق يلات (1:3:0)ى نا (1-:1:1-)قنا (4:0:دك لم (2)1:1:1 . 

لالحا ] منرم 00 اما 10ت . 

ل قن مدوم 5ك6عل 88 ١‏ (م) . 

2 (603» !03 ]زعا () 20207:ز) د كبا ] 087002 8-5 . 

) لات + © 15لنو! أل #ننا (ضم) . 

4) نات+ «دزادة12 زنات+ ندفزلد اتات 88 ١‏ (م) . 


اانا : (5. عتلنا!) 

291 زا , لمك هاا | ١|‏ :1- ماقا : >( دي -ءم - مر . 

2 ( افا ١‏ !+ , 53088625 03 ها < . 

نآك الاق ! زنزا! /, عم + . 

2 ال (ع - (د)ر) سنا 8 3 [نانرفكيكة . 

3 10 نآك ]لا آذآ[ 1|802 '804!+ 280132 < ]مها 6021 |١ه+‏ :1 - ]| . 
/) 141ل 0ا560!+ 0 - نم '/ كذالا ملام هم ء خررًا 0,56- + ع > ر0,5- 
ج) 0و2 .)"ها |80 [م +:1-] . 

4 12 ) نلا ركدلا زا / . 
لالع جاعهاها | (0©) . 






2/2 


الزن اع لاقت اج تلن | ها 





ع[ واتصساع إل ازؤغة ؤل8][إنانا 08تن 


نات 177 نا عاد 5ق 2011 


ععنا جناز ز/8 | 7!: _ضتوناة 50 ! ادرف 092 : ]مرا ؤ 





) 2اهاها ! (رع) عقتلاط]!! , ه 1: + - ممم لع جنا 


(داطاعلهع!! + - م 
72 ملم ,انا راطا : 


2) 201 ا 0020 4. 
ل قاع زان نيا ميا + عم تقنعة ,: 4 > ,)>1 . 
لازال 5-0 9لا 4 > »> 1 للا 1-1 

ب28 للرًا 4 > »> 1اجااةلليًا 4- ,»> ا 

4 > ,»> ا كلا > + »رك > 02 1 4 > , ,> 2 كززاا 

4 > ر » > اهلا الا تارم : 4 > ن > 1 
5) لاعت 004+ ( ,)0 2 ب 0 

ا ( ,802)04. 








1 4-0 72-2032 . 
'(:2) -4- - 0لا :+ قل - ,82:-3/.- ,2 
2) 14+ اليا 87 ,ها | 1 نا . 


810 3 0ه 7 || إدنه 4 همه -0 
6 6 6 6 
اال شه إل 


7 2010 
9 3 ) 005 + 25107( - -1 


3 8مك 7 ]8 انع خطن/ز 01+ رد نام لات+ '/د 68010 
'7 0 1: 2 7 
0) تنح + مق 2967 ]حا هنع : 
لما 0 وها ظ 
94 00 01 7: : + 3/.- - ,7 
ج) 31/, - كز 1714 نا 1 ع مدقلا 4 . 


1) 0981 للا (ص)ءعممْ زم)ءم8 
2 32 . للا مع 2 -ز(ط),4)0 
3 2:0 . للاصهممّ 246 2025 8©يا 4:0 . 
4) 3:0 . للا صمناف توح ١‏ (م) 


* 1(6+<) -ع - ودار 
1( معد - [ *م- * مير ير) مهنا - 0) ر سنا 
02 0دز»م- «مر) نا - (:د- وم)مر) سنا 
1 25 انان : (© ) قزا/0 2002 /823زا ةق 1602-6 ددر . 
03) 0< “مر +1 رزع)' /ر 
26 !+ "رصا 6021 |مه :1 -] : 
1 0 عند 1) يسنا - )"مر حمنا 
+( -1) - («)"/ 
289 (د) "/ 


3/2 





كليل إنالا! '/ر : 





/إ) !+ 0- ود" كذالا ملام هم > 5 1 0,56 > ع > 057 - 
لزنا ١‏ انا 8/02 0 . 
ج) و26 )"مها 601 أم»+:1-]|. 
0+ 0 1- 
26 


)1 (مللمممل! ]10 / : 
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1 3171 االاقتها 7 كاقلن اع| ته 


ع[ واتشاع إل !زاغ ؤل8] زان 8نتن 


لل #سع#و "اا ااسوااسو_6 رض 
8102| !:_قلؤناة 8!اللذأكا! 602 : 17ز]زا لضان ة عر - 10 عر| 4 


8تعيلت : (بعادعيا) 
جا (,::0607 03د لفن : 2 - ,م طابر جارعم تكتعة , : ,ات ريا ظ 
51 د كان الع ل ااا جا ممع تلص لدان : 2111-9 ح مر . 
1ن آلا الا رضنا ,الا «الار . 
لا 040+ ( ,« للم 0 اقم لاعت نا © . 
3 م ققاعا زام] ركنا «ددهنا!! + . 
4) ]لظا زضتاعا زام] نكا !+ . 
عق ١‏ : (اللتقا) 
نمل 1ج دا 1 12 +6032 :07 + مكل )قل (121 1 , 1 , 2قهاا جع»ا تلع عقل/ لا 
1 21 2كبق : لع 762016 اتنا 1 , 2 , 2 , 2 , 3 . 
ا ا 6712 058 + ا كزم ع52ل ل ا راق < ختراهات متنا : 
م " لا ععقيةلي ةو تيا "8 8 " قلا عدا 6 ن6ي مها | لذ" 
1ن آل (2©/! لا 27لا رامكرع + : ملا 8لا قصلم . 
12 هنا م 8 باط . 
8 معوره : (صدتيا) 
ذلا :الوا لخزما 1 ه+. ]2ت ]زا ١‏ ]! ]هم عه 
1) قبا رمع قدلا 7 5 1 : :6-2 - اجا 2 . ]اكلا زإمات ١‏ إن 7 زلهم : 














: 8 6 / . 8 
م 00 4 2-2 ج) 2 060( 00 
2 قم 20لا 26012012 + لا 11 جاكا لإناه|+ نز+ء - ع 0603| 3 + ع - 1 - ج زلا : 
مآ 2-1 در / د ل ج) 1[+<«- د رن 060( كار 


) قبا + >م] تقعة . رمع [5.: + ) قبكيا 8836 056175 تأزكقيا ,قا /02ا أعاكل: 2ع 
00 3+1 /ا) 3+2 ج) 36 6) 6# 
4) جا اوم ! + .5 - 1/2 > ع تامم اجا 660!+ رص زلمم : 


0 2-2 /ا) 2 كا ]1 1-6 
2/1 


اننا : (تامكها) 

21 + ع للع مها | + 09115 : كد - وم 

نقة (عتهافا 1ئ8ا؟ , 5ه موقم .0ه < م8 ما رتكا «ن3 ) . 
1) ,0 آلا نمم سناث )مر سنا . 
ينا : 0- ليا الا خلا ثليا / 
دكن اء,واما ١‏ (0) قزارا0 لزي ملميا (مم 7724| 321لا درك 1-م دمر . 
4) 27 < زلل نلا [لدقهاوا | (0) غك #ثاهيا (داة (د) . 
كبطإلرا660!! 0- مر كزالا وناخممز ء 5 + ++ ب > 220 016| 5لا : 


/ 


606 ()8 (حاة (ه) . (04ا +.مه ع ). 





1 
لح ]ل تم ., 
0 


2/2 


لزن اع الإاتتدا لج تلن | ها 





ع[ زاتضساع إشك ازؤغة ؤل8][إنانا 08ت 


لزاه زا جازم ج01زة 2011 


اولاز .| ١5‏ كهذاة مين ! اللدكهةا 682 : متر]ير ا ظ 





( ,ا #لككة تامدك القن : 2 - لم ب ب 57 


6 214 ح إلا . 
5 2 5 
1( 4 - ,#انا > 2 ح- راا م وعك يرل ا د 


2 ِ 9" 007 الزنم 1+0© © : ٠‏ 
5) 85ادا رام نأا ««دت]!! , : )عدن 


4) اغا م6 16 ,ددنن!! » : | 


2] تنا“ ,قزنة0 0لا : 06 - 0 
199 06+ 0+ 0 
1 0 
5 45 02 


لدي ب كرب و)ض . 
272 66 66 


1( - (4)م . 


- (8 ملم )م 


2 [أقمكثنا دم 8 :ليا للا (ظام زم )مع زقصم)م 


| 9+2 )6: + !, +61 )1 

2 كلا !را ]8ه+ : /) عدر . 
5) 1 !,! [هام+ : للا) +3 . 

4) !!!ا ]05+ : 0) 2-2 . 








تدم للدي - ور 
نا 
0 مد 





- -» )يوذ - هار يبنا . 6ح ح  )2(‏ 110 . 
م بل1 ممدجعمر ممدجعمر م-جير 





8 


6 0 بد تر 
[*+1) 





ا 1 )م ْ 
6 6- جاوز - سايم 
ناا : - مر : (1ة2]8 /#1ا#قهامة (2)0ة + 
6 -1 )ويلا - 10+ - ضمم) برا 
1+6 ممجسر ممسجسير 


كنيِاا 1-: - ( : (/1 201 /702اقواوا0 (0) م --- 
4) ذنكة! (عنقيلاةالو! 1 (1 ) : 

0 لدم - وم زا (06)0! (د). 
منة! (عنقيلدةاو! ١‏ ('4) : 
0 








3 


3 


6 


-- -1-1+ع - )مر كيلا (0اظذ ('د). 
“م +1 “م +[ 
-١ 5‏ () / كاالا 1606100 جه 5 !+ <> »>0 2| 1 
]نا 802 10 ) 
0 - (يم) / هاع 0 تلزنام ل - 1ب م . 











“م +1 


66 )8 (حام (1) . (8م] +4.ومع ع). 
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ع[ واتاع إل !زلغة ؤل8][إكانا 8نم 


77 جازده -([طزة 2011 
1#اغاإؤاة|:_قلإناة 8!اللنوكا! 892 : 17][5ا_ #لهاا: 5 عر - 10عر| 1/5 


8 تاعبلان : (اعلتلا) 

0) لجان ! ( ا للع اناا جا عم تكنصن 00182 : توك ٠١‏ 
006011 ! ( .»)لالم 3 اقتها عقي ل © كمي زات 
١: 72020772‏ +..... + رول ررح 3 











1 





64 عتبا رع لتكنعة بدارث أقلكر) . (1-5) كو 
© ج 


١ ( ١ 2[ ١00402261‏ ) 2075 مها | !١‏ 182قا0: ( ,)صا ح م 


611 004021055 ! ( )م . 
2 الاتلنا!! 22000 : دطل..... + ربوس مر وبر اق 
عيبا ع /تقلاعة 261327 : و 
عجقل ١‏ : (للتق) 


1) ملاكة 6202!+ 0 -+4 + ع2 - 7ج خطكتة زتها أ راكد زا 0 . 
2 01: 4لا 8 نا ©نا نلا 8 ج0878 هها [ 021لا 2-هنا +4 -5 لا 02+27 لا 
0004-1-1 37/ل1+0-هم . 
012 255+ 35 1م00 م 
0062 55+ /2201 عمدرم م 


جور : (صوكي) 
لذ 5ك (عنها ]لاوا قف 30م )ها < [2زز :1:ه) . 
جا 20702 + [لا01 (:::) /3 © 1: 2-0 + ج2 جره - 5ج + تدر 
امنيا (5) 00 88+20322ة (1-:0:2)ه ها ] 685702 ذل . 
2 (1)كه0|هميًا (1:1:0-)4 ولأمهو! | (5). 
لكا ألمه]! لزن +38 زم ) 622 2207 (5) جتنم زنا(41+0 . 


2/1 


داع تنا : (ضنتيا) 
291 ]!! , لدع ها |8012 |أمد:ا-| 00168 : (2 ع مما- (اجمماجا+ء - ور 
( ) 6922 ها 2182205 لم 1005 < [زغبم) ها إتكالا :2 

01 ]7 (0) /ر حسفا ٠‏ 

42يا زا -| شك |مر ونه زر هسريقة ا ]ناا عر تم زه+) . 


2-1 
0 يق (د) جا ةطنكه]!+ 1+ - رزاجقل 3/2188 [#قهاها 1 (,) 87 +٠‏ ناي لدت ! 
افا 1 ( ,عاطق فاع قود لاعكر". 
تع قا م كز رط زموم]6 . 
5 62721!]605 < () تم 68250010١13‏ 0دء 
6لا اها آ ( ,)185 ق0/0متك 47[ ]تل 10خققاقة68 + « :١‏ 0> »+ 2- 
77 [02لافا آ (,ع) ع0 #ثقيا )8 (د). 
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الزن اع الإاتتا تلن | ها 


ع[ واتضساع للك ازؤغة ؤل8][إنانا 008و 


لزاه اانا جازم ج3]01 2011 


حك لاه |ن!: ضؤلاة ١8‏ !للنافةا 2222 6:16902ر ظ 


ان 
لت تكن 


وك 04 








- إرأنا 


0 61ح اا 


7+1 


00 الزن تدج 0 ت خصو راقلا “مدر 


1) +2 - ( ,)ما + 2 - ,»)مهاد ( ,»)ما - 0 
لزلا 6ن ! (,) 0ئة 9ج 4 2 خم زنافلا + - ١,‏ 
0 (1()38+1+م) -| ووب الخة 
3 3 2 


ا 
ا 


11 


6 مو ويوع 6 - (1()30+1+ م ) اا 1-7 


1) 65970 66©05!! 0 -4 + ع2 - 2ج 
(2:/3) -12- دون 3 -1- روم 1/3 +1 - رج 


04 ااا [ اك را 3:6 م2 - جح لمر 263 - ح 


04 


2 إنات: 4لا 8 نا ©لا 2لا 2 جان1 اتن كرا [ 020 ا 
2-هلا 52-4 ا :2+27-ء نا 31/-4-1لا 31/+1حهج . 
- تكح + 232 + م028 : 

-/4|- 008 20/2 :2 + 2| - 800 2.2 - انه +2-| - 80 
49 800-20 “08 - 02م + 002 
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من 


تمد 
+إننا 


وزاعة6 + م08 ق#ناط 8005 ١‏ زاوها . 
- ت5لد+ /220 عدمم ط. 
8 2- طم دمع - 07 - 01 

وها 0227 عدصددةلنيا. 


1) 22+20 +بر4ك- 2ج + ثرو + 22 واع 
3 - (1+ج)+ (2-م) تر لاا (5) 00 +20122+ 
(1-:0:2)ه ها ] 689002 5 
2) 0897| لفيا (1:1:0-)4 ولامهو! | (5). 
/00ت]! لتر يأر (م ) 627 20027 ( 5 ) جم وناك 1 ازلان: 
كود دين 
(2 +2:)م]ا - (1 + 2)م] + 1 + عر ح (رعر) 1 
1) مه- ح () رمملا . 


1 دير 


0 0- لماوز | كشك 

آجم, 7ك 

مه | | شلك |محلجه |ويذز- هم 0 

مين ممدجر ممدجر 

3 -| لمشت |مسيوين - ((نهى)- صم ) ور 

ا 1 + - نر : ىك 07 يق امت /63 لز واوا ا (,©) تج 6+ . 
نط لاما ١‏ (,علظزلدتظك ها (ه) . 

م | لنت إمد- ردسى)- صم زتره ره ). 

: / 1! 210 























3 لبر 1 1 
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ا 
3 
5 
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ع[ وانشداع لك ازغ ؤل8| كان ننن 
77 جازده -زاك(طزة 2011 
8102| !:_قلؤناة 8!اللذلكا! 602 : 177]زا__لزافةا: 3 عر - 10 عر) 8/6 


تاعبلن : (04 كإنا) 
قن اع راع ع2 لعوتيا زم نيا 1و! آ 6 زهان : طقلا زنتبات كاز عنا زنع 
22 قحان ١‏ 2طاننا زتبااع22ا آكزاا زناعع لنتدعي . دان : (< تدطف رطا رإخااعينطاكرزم . 
1) مومت مك ١‏ !ةا ١‏ . 
02 ]62 زان ]ك/2ها | : 
1 ) "6 حمر جع :4م 
لا "6 سبر ا تتكررة ”8 
ج) "6 <بر +026 20 #مامع 3 :0 
2073 07021 ]ةا أنقع 043+ (< تتدائع]( 5 -)ود] تيا << <عنا راع موز كقيا: 
> غلا زعم 7210 ها : « -2 . 
8210 ]1 . 
/ا) عب اتإائبا 76ت 07212 :تنناك0 1يقتهاا © دن . 
3 1 : (5. بعامنا!) 
كلها أرإروا 3873 متام قميها < | :ما . 


2--غ+1-<-ع 
6ك 1113 :40:1 نا (0نان:ة)8 نا (:0:ا-) نا 2:0:1) 2 م (040 انها ل 1ن 0 


اده بدك ع 












0 ذا ] درك 00 كا لاااعغات 
)١‏ [لظا|0+ م ؤكهنن ]! غك هنا (0) . 
402 0م ممالا 
١ 88 3‏ (عضم ١1603‏ 1-0-ج2 +مد2-عم 
4 1+ «قللل قل 8م 1 (عضما)زاا0 +0١4‏ (5-ن:ا-)م 
026 إه ١‏ إ(لن) م جم) ردجم )ناه ولانه! | خبطب أه 
ك2 + لات لها ]9 015 5|066 : 6 - 110+ 118 - 211 ٠/2 7 0١|‏ ] 89502 6. 


2/1 









8 معوره : (اعنمتيا) 
65ل 84 ,20+ انزلا 4 لإو! 2821 02.5030 < [« :»::ه) . 
0١172‏ دنا ىنا 86 « 4ل للرزمز© 1- رعنا :3-5- - بعلا :4+5 - َم 3- - رويتهنا | 
061 لا . 
عثهيا 9/7 21021860120221 ]5 51م8/! مو! [ 8 أةمللا! 90! | 7 . 
انا : (5. عتلنا!) 
28 !+ , للع هاا | |4+:1- 00188 : “+ (1+ج) -ء - ودار . 
2 (عتوافا ا !+ , 3025م 0ه < . 
1ن ]لززاقة ! [0!! ,, جل + . 
2 ال (ع - (د) /) سنا 6 3 ونان فيكت . 
3 0 )نآك إلا !021 6|+ '804!+ 28002 <260286ا 6021 |ه + :1- ]| . 
/إ) 0181 660107!+! 0- ود '/ كذالا ملام هم ء خررًا 0,56- > ع > 0,57 - 
ج) 26000 )"متا 6071 أمه+:1-]. 
4 0 ) نلا ركلا ا ع . 
الا جاعهاوا | (©0) . 
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ع[ ؤاتضساع إل ازؤغة ؤل8]زإكانا تقو 


لزاه اانا جازم ج3]01 2011 


اولاز .| ١5‏ كهذاة مين ! اللدكهةا 





امك ١‏ لامها ! 
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6 
:)3:4(:)3:5(:)3:6(( 


/ا) "6 جر دعر 0/112 ” 8 
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/ا) اتنا 220727627 07027 2 : 
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9 ا 
1/0 36 0000036 
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3 051 .لزاوم6» م نا 8م062 66083!! . 
4 370. للا ((عضقد),8 )هع ز(عضهم),ط)ه 

5) ]ته. نباتا 69 روم »)ا م02 . 

6) 30 . لز 00 12 ] 68720002 3 . 


تجا ك5 21902161 ]© آقملل! مو! | م أةمللا 0و!! 1[ , 
كقا2ا 25لا زاكلا مجيم - ع . 


+0 - 51 دن لام : 
0 
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-200 ارم 
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* 1(6+<) -ع - دار 
1( معد - ( 5م “مير - بر) وهنا - 0) ر سنا 
02 0زم تمر) سنا - (د- وص)مر) سنا 
25 اهلان : ( © ) قاا/ة0 قله /65/ جم ١ ١18602--‏ - م . 
3ح “عبر ]- زع)' /ر 
26 !+ "را 60721 ]١ه‏ +:1-] : 
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1- [ “مدع 1) سنا - دمر ممنا 
* +( -1)- («)"/ 
9 (د)"/ 

١ق‏ [!! '/ر : 





82072!+ 0 - و 'ركلالا 3/0 همق ه 
لازنا ١‏ /تزفا 80 0 . 
ج)و ١26‏ 2) رما 60721 1+ :1- ]| . 
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ع[ وشاع إل !الغ زل8]زإلان تعن 
007 جلااد -زالطل(طزة 2011 


1 غالطاق|)©!: ملؤااة"8!اللناقة!. ١982‏ : 16ر1 للها 8 غر - 10 عر | 1/12 ل 


#إنلزتعيان : ( خلتها ) 
0205 !زا + 7100 مهاه +١‏ 8 : 
لقع [#جامسئيا © :6" . 
| 2577 31م !)ا . 
يا © 41 »ا اشظقا 377ل 31 51 . 
إبا4/مامم لماه 12 عيا الها !. ٠‏ 
0610/6210 لإزا ا رطام © نرق ”> م ناة0 لمظقا 57ل 31 1ه م 
2م ١2/6‏ ثامه لإزاج اتام +/3 69 م 
نام تاجقل 1 : ( غامتها ) 
0 111 7 1 + كدق 0122 202لا 21 تان 126 000 820110515 عنام 202 لا 
217 اقطان خ»٠7م‏ 000 تع غلا زا . 
1 62 لطم عمع) لا !217 قاعم زأاثيام 
2 محاع فا زآ+ة 20605 / 211 1 هر 000 27م 
نع تاعضرل! : ( فامتها ) 
6]!! م كاظ0)جع2 !0100 :635202 8اها : (2 + ١‏ )م1 -1 + م - (2) / 
8 جا ( 0 :63822 الوا 005 88 أغها 8 لاو! 072030823 < [[ 1 : 0). 
١‏ - يك ككل 10 / . 
2 - 81لاو 23 («) /, 
زا ا/اءواها 1 ( © ) فاا/قت6 قرزا 1م 
4 - 4 /6321!8603 < رح قهاوان ( © ) جم لان اجالا 1467 ! 0 . 
5 02 (8)848 ( )205لا زاقهؤاة . 
6 خه] تهات © الاتنفا ]لم 35 !01001 + 620!+ : + -(2 +ع )م1 2 . 
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ع/ال3171] اعالإاقتما ع ناتللا لغ| هاا 
اماع | تقر اعإظام! ع تداع لك أإقغة ؤا8]ز اانا 2ن0ني 
بس سلا ل 2011 
00222 كرن ذ عزن ! اللذكفة 


24 نا ( 14 )2 ]0/625اة0 لامزقاا 21© ,6 “اليا : 


3 - 3 - 1م 
100 


م8 رك )« 0010651 للف مظنا [تكند 1م هناميا : 


5 10 
07 - 0ك - رقم 5 : 01 - (5ه 31)م 


1 - 62/دناقه لالزقاط 621 بت > 8 ناذه نظا تند لم8 51 : 
9 : (3155)ط جردم 31)ص -(011)م 

وطا: (كم3)صط -(388)ص -( 5م 11)م 

فطلا : 0,2 - 0,1 - 0,3 - ( 5ه 131)م 

2 - را نامه لإزاح فاه +/603 : 
9 : (5ح 7)34 -(5)صط +(14)م - (5 ب 34)م 


ذَلَاا : 0,3+0,7-0,1-0,9-<(34-5)م 


ما : 1 - 0,9 -1 - ( كن 5)14 





1 - 20 ل/إ ]2011 مداع زه ازلةق, : 7 000 17 
١ 008 6261 211] / 2072-2‏ 50ل + مززذ زأظن] : 


7 - 15000 - , نآ 
لزان 211/2020 آ ٠ط‏ 000 27م 12 + . 


[ - 2110ل 110 / . 
1260-2 («) /. 
3 - لاا 1 ( © ) 6/1510 2 رونا 1 . 
4 -6602! 6721 < (زخى)زلا0 : 1-72+ م0,5 دمر 
8918-5 (4)م ( )) : 
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اختبار في مادة:الرياضيات المة :03) ساعات وونصف 
على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين: 
الموضوع الأوّل 
التمرين الأوَّل: (05 نقاط 
1- احسب الحدود او ارلا لا ثم ضع ت: تخمينا حول اتجاه تغيرات المتتالية له ) 
2- أ برهن بالتّراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي :7 فإن 3 -ل 78 > ,را 
ب- ادرس اتجاه تغيرات المتتالية (,,ه) 
ج- استنتج أن (,,) محدودة من الأسفل .هل يمكن القول أن ( ,م:4) متقاربة ؟ 
أ- برهن أن المتتالية ( :4) هي متتالية هندسية يطلب تعيين حدها الأوّل وأساسها. 
ب- عبر عن ,ره ثم ,4 بدلالة 7 ثم احسب نهاية (,رره) عند همل 
ج- احسب بدلالة 77 المجموع ,,/ه ...+ وله ل إله + وله ح- ,3 
4- لتكن المتتالية (4) المعرفة على !! بالعلاقة ( ,)12 - 1 
أ- برهن أنّ المتتالية ( 4 ) حسابية يطلب تعيين أساسها وحدها الأوّل 
ب- احسب بدلالة «7 المجموع 4 ...+ 1+ 72 + 7 ح لم 
و استنتج بدلالة 7 الجداء نه »>< ...6< وله 6 إله كا وله حت لل 
التمرين الثاني: (04 نقاط) 
نعتبر النقطذد (2:0:0-)2 » (2:0-:7)0 ١‏ (2-:07)0:0) وم منتصف القطعة المستقيمة 48 
1. - أ بيّن أن النقط 4رء ء 607 تعيّن مستويا نرمز له بالرمز (0©) 
-ب- بين أن للمستوي (00) معادلة من الشكل : 0 ح 2 ل يع -ل ,ع -ل ره 
2 - (6) المستوي الذي يشمل النقطة 7 ويعامد الشعاع 79 / 
أ- أكتب معادلة للمستوي (2). ماذا يمثل المستوي (7)؟ 
ب- بين أنّ المستويين (2)و (0)) متقاطعان وفق مستقيم (0) يشمل النقطة 7) وأن الشعاع 
:8 7 ل + ح 7 هو شعاع توجيه له. اكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم (0) 
3 اذش أن التحافين 7 ل و 017 متعامذاة ب- استنتج المسافة بين النقطة كر و المستقيم (0) 


4. أ- تحقق أنّ الرباعي 0,470 هو رباعي الوجوه. 
ب- احسب المسافة ((0)0,)00 » ثم احسب حجم الرباعي الوجوه 0/1707 


الصفحة 1 من 4 اقلب الورقة 


التمرين الثالث:(04 نقاط) 


1. حل في مجموعة الأعداد المركبة 0) المعادلة ذات المجهول المركب بم م ال قر 
9 نعتبر في المستوي المركب المنسوب إلى المعلم المتعامد و المتجانس (1: :) النقط 


7 و © التي لاحقاتها على الترتيب 1440/3- -ح ,2 ا كك‎ 28٠ 
لون دمحب لد‎ 
رمم‎ - (0 


ب) عين طبيعة المثلث ر)/ 4 . ٠‏ 
ج) عيّن مركز ونصف قطر الدائرة (0) المحيطة بالمدّلث '180,. أرسم (0) 
1. أ) عيّن الطبيعة و العناصر الهندسية للمجموعة ('1) مجموعة النقط 74 من المستوي ذات اللاحقة و التي تحؤق 
0 ح روي ل زيوك )2 . 
ب) تحقق أنّ النقطتين 4 و 7 تنتميان إلى ('1). 

2. ليكن /,/ الدوران الذي مركزه 4 و زاويته 
أ عيّن صورة النقطة 2 بالدوران 7/١‏ 
ب- عيّن م لاحقة النقطة (/1 صورة النقطة ) بالدوران 77 ثم استنتج طبيعة الرباعي (1) 479 . 
ج- عيّن صورة المجموعة ('1) بالدوران 7/ 

التمرين الرايع:(07 نقاط 
الجزء الأول: نعتبر الدالة © المعرّفة على المجال إمه + :1-| بالعلاقة (1-/ 2) 


(07) المنحنى البياني للدالة (م في معلم متعامد ومتجانس (0:7:7) 
[اسحاحييي رهد باحاق دده 
2 ادرس اتجاه تغيرات الدالة ©) وشكّل جدول تغيراتها 
3 بيّن أن المنحنى المعادلة 0 ح (:9)3 تقبل حلين أحدهما معدوم و الآخر فاصلته به حيث 4 > به > 3.9 . 
4/ اكتب معادلة المماس 7( للمنحنى ()) عند النقطة ذات الفاصلة (). 
5/ انشئ 7( و (00). 
6 ناقش بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي 72 عدد واشارة حلول المعادلة وما اتوك راو : 
الجزء الثّاني: نعتبر الدالة م المعرّفة على 12 بالعلاقة (22ع | 1)ج[ 2م ح (بو)/ . 
(ي) تمثيلها البياني في معلم متعامد ومتجانس (0:1:7). 
1/ بين أن من أجل كل عدد حقيقي 2 لدينا (لتشع)و >< 8773 ح (بو)' / . 
2 حل في 12 المعادلة 0 ع (:5)”// . 
3 ادرس اتجاه تغيرات الدالة ‏ . 
2.0 
جنل 


5 أ 0 2 2 4 
بين ان 0 زبه/ح مار كحور ةر 


د 
33 


0 0 2 
2-1 





ح (ه)9 








عر اس باس ءِ - 
5/ - أ) بين أن من أجل كل من 18 لدينا لك للش يبرن ب) استنتج (:2)/ 110[ 


كم م لجرىرر 


2 ّ يل ١‏ س 22 
بين أن 0 > ()لر يندز ( لاحظ أنه يمكن كتابة (:ه), على التشكل 101670 ير نتم ب (بم) ) 
الصفحة 2 م٠‏ 4 أانء المهئ 1 


الموضوء الثاز 


التمرين الأوّل: (04 نقاط 
و(7)) تمثيلها البياني في مستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (:0:4) وحدة الطوال 2077 معطى في الملحق 


11 ) (,:ا) متتالية معرفة على ]7 بالعلاقة :© > ,نه و (,00)/ > ,لا 
) برهن بالتراجع أن : 2 > وله >1 
ب) باستعمال المنحني (7)) والمستقيم :2 ح ,و : (لل) . علّم على محور الفواصل الحدود انلق علق مولي عونا 
ت) ضع تخمينًا حول اتجاه تغير المتتالية (./4) برهن تخمينك 
ث) استنتج أنْ المتتالية (,4) متقاربة عيّن نهايتها 
1 ) نعتبر المتتالية (.:ه)المعرّفة على 77 كما يلي: (1- ,ه)2![ ح ,ا 
)ر برهن أن : (,0) متتالية هندسية أساسها + 
ب) أكتب ,رنه ثم ,ره بدلالة 77 
ج.) احسب بدلالة 77 المجموع انه -+-...-آ ونه + به + وله - الى 
التمرين الثاني: (05 نقاط) 
الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد و متجانس (:/:0:4:7) نعتبر النقطتين : (24)2:1:2 ٠‏ (1-:27)0:2 »2 
01-2 ح بر 
و (لل) المستقيم المعرّف بمثيله الوسيطي (18 © 4): 1 +24 - ح مه! : (للم) 
0 


1. اكتب تمثيلا وسيطيًا بدلالة الوسيط / للمستقيم (7) 
2. بيّن أن المستقيمين (4)و (4/9) لا ينتميان الى نفس المستوي 


(5) هو المستوي الذي يشمل المستقيم (2479) و يوازي (2) 
أ- تحقق ان الشعاع (77)1:5:1 ناظمي للمستوي (2) ثم استنتج معادلة ديكارتية له 
ب- احسب المسافة 0 بين (للم)و (2) 

4 أ عيّن احدائيات النقطة 7 منتصف القطعة لما 

لتكن (6) مجموعة النقطا 14 من الفضاء بحيث : 2 ح 7/492 - 1/142 . 

-_تحقق ان النقطة(7)1:1:0/ تنتمي الى(6) ثم استنتج طبيعة المجموعة (6). 

6. لتكن نقطة متغيرة من (2) ونعتبر الدالة “م المعرفة على 19 بالعلاقة 2172 ح (4)/ . 

- ادرس اتجاه تغيرات ثم استنتج ثانية المسافة بين (4) و / 


الصفحة 3 من 4 اقلب الورقة 


التمرين الثالث:( 05 نقاط) 
1- في المستوي المركب المنسوب الى معلم متعامد ومتجانس (0:1:7)» نعتبر النقط كرء ١8‏ (0) 
ذات اللواحق 1ل 1 ح برت , اجات كبن م ا ودح يرنه على الترتيب 

- علّم النقط كرء ١2‏ 7) 

ب- 7 هو التحاكي الذي نسبته 2 ويحول 4 الى ). عينم لاحقة النقطةرى مركز التحاكي ./ 

جين ل جوزل العسنب الخاررالة وصية اسهد الموقي ره نقتم ملبيفعة المالاف 901[ 
حي 
1 ر( 

ب- عيّن مجموعة الأعداد الطبيعية 7 بحيث 77 تخيليا صرفا 

3- لتكن النقطة (7 بحيث 2 م - )77 و 7 منتصف القطعة المستقيمة|1900] 

أ- بيّن أن (7 مرجح النقط 4رء 72. 607 مرفقة بمعاملات حقيقية يُطلب تعيينها 

ج- عين وانشئ المجموعة (ي) للنقط )1 من المستوي بحيث : | 110 + 7818| - | 110 + 1119 -314| 


4- نعتبر النقطة/ ذات اللاحقة 51 + 1ح برك 


أ- اكتب على التشكل الجبري العدد المركب 4 -- 24 ثم استنتج أن 217 ح- /1(7 و (/7272) يعامد (247) 
ل 


ب- عين مركز ونسبة و زاوية التشابه المباشر '5 الذي يحول (/ إلى 1 و يحول /2 إلى 4.. 
ج- ما هي صورة الذائرة التي مركزها (7 وتشمل 7/ بالتشابه المباشر 6.. 
التمرين الرايع:(06 نقاط 
لتكن الدالة العددية © المعرفة على المجال أوح-!-:10 كما يلي : :2 21 - 2 + 22 ح (:9)2 
1. أدرس تغيرات الدالة © و شكل جدول تغيراتها . 
2. استنتج حسب قيم 7 إشارة (:9)2. 
نعتبر الدالة العددية / المعرفة على المجال أوه+ :0| كما يلي: 1- : + 27 ح (د)ر 


نسمي (,0)) تمثيلها البياني في معلم متعامد و متجانس (0:4:7) حيث: +20 - |[ 





جب 


. 7 


0 


3 
5 


























1) أحسب (نم)/ سنا . ثم فسر النتيجة هندسيا. 
2) أحسب زنتم)ر مدنا للحن كدر ارا قم قعر اللحجكة لكايه اجتدويه. 


أدرس وضعية 9 )) مع مستقيمه المقارب (ل/) 
3 أ) بيّن أنه من أجل كل :7 من المجال إوه + :0 فإن : املد ووس 


ب) استنتج إشارة // ثم شكل جدول تغيرات الدالة // 
4) بين أنَ (,7)) يقبل مماسا ('1) موازيا للمستقيم (/) عند نقطة يطلب تعيين إحداثييها ثم أكتب معادلة ل ("1) 
5) أنشئ كلا من المستقيمين (4) و ('7) » ثم المنحنى (,00). 
6) ناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي :7 عدد حلول المعادلة :4 ح 7 - 2 2[ 2 


الصّفحة 4 من 4 اتهو الموضوع 2 


ملاحظة: مثل الحدود بلا 8 ؛رلا 2 بلا على حامل محور الفواصل ثم أعد هذه الوثيقة مع ورقة الإجابة 
الوثيقة المرفقة الخاصة بالتمرين الأول للموضوع الثاني 
ل ل م و م ل 





ملاحظة: مثل الحدود بلا 8 ؛رولا 2 8 صر احا سدور الفواصل ثم أعد هذه الوثيقة مع ورقة الإجابة 
الوثيقة المرفقة الخاصة بالتمرين الأول للموضوع الثاني 
امع م كذ مي مي دي جمد جم ود مدعي نيو عي اموي يمنا عد جود 2 لجنا ير ماد ييا اعد مي 
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#وزارة التربية الوطنها © 





] الأو 

التمرين الأوّل: (05 نقاط) 

نعتبر المتتالية (,له) المعرفة على [] بالعلاقة : 2 ح را و 71-1 1 برلا بج حت ورلا 
1- حساب الحدود ,لا, ىر ولا 
4 21 20 _ 1 0 1 
اط 0 9 27 30 

تخمين حول اتجاه تغيرات المتتالية (.,0) : متتالية متزايدة 
2- 


أ- البرهان بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي :7 فإن 3 -- 77 > ,را 
لتكن فرضية التراجع 3 -ل 17 > براه : (7)10/ 


المرحلة 1: الخاصية(0) م صحيحة من أجل0 - , لأن 2 ح ,به أي 3 > ,« : ()2 


* المرحلة 2: نفرض صحة الخاصية ( )م من أجل عدد طبيعي , حيث 0< م, أي 3 -ل 70> 
نبرهن صحتها من أجل1+ ,أي 3-ل1-ل«17 > 


1 7 رو 1 رو . 
32+ 218-10 + يرنه ج و بالتالي3 - 01 >> 
ولدينا 4 ل 70 > 8 ل 70و منه 4 ل 7,0 > 


درلا إذن الخاصية صحيحة من أجل1+ 7. 


ف 
را اي 7-4 > بيرلا 


لدينا 72-1-3 > ,رةه و منه 1--7 


إذن 3 + 18 > برلا 


ب- دراسة اتجاه تغيرات المتتالية (,./1ه): 


٠ 2 1 1 1‏ 
11ج + يرلا و حت 1 11ج + يرلا و ح ررله - ان له و لدينا 78-3 >> ررنه أي 


. 1 1 : 0 
وا م بره - و منه 210+ ل ج- و بالتالي ) ح ,ريه - ,. .ره و منه متزايدة 
ج- استنتاج أن (.,) محدودة من الأسفل .هل يمكن القول أن ( ,./,1) متقاربة : 
لدينا ور ) متزايدة معناه 1 م 1 أي 2 ح< قرلا نستنتج أن له ) محدودة من الأسفل بالعدد 2,. 
لا يمكن القول أن ( ,ر,ه) متقاربة : لأنها متزايدة و ليست محدودة من الأعلى 
3- نعتبر المتتالية ( 1) المعرفة على 71 بالعلاقة 1- ,ره ح ,1. 
أ- برهن أن المتتالية ( «4) هي متتالية هندسية يطلب تعيين حدها الأوّل وأساسها: 
زرنه) هي متتاليه هندسيةه معناه 0ه حب 


ك4 


لدينا 0 - إرلة ح- إله وامنه 1--171- إن له حت 1ل و بالتالي 1 1 -1 ل لا كت وي 
2 2 2 . 2 1 
أي (0 - 4ج - 218 - 9 00 ويه 5-9 1 وبالتالي : 


1[ من 12 








ب- التعبير عن ,,ه ثم ,ه بدلالة 7 ثم حساب نهاية (,ر,ه) عند همل 


2 ْ 2 ٍ 
"عد وكير أي "0362 كا ريه وراد واكك رتو هه 52 له : محل حت ررلهة 100ذا[ 


0 
ج- حساب بدلالة 71 المجموع بربلة أ-... حا- وله -ل- لش ]- ملة جد 5 


العو 1ن عاك لماع كي ويك د لكر ورس اك عيييدة امون ) ع 


2 
2 ات 
جمس زصحرق - مه نمو 13و 
]| 
3 
4- لتكن المتتالية ١‏ م) المعرفة على ]7 بالعلاقة ( ,)12 - ,+ 
أ- البرهان أنّ المتتالية ١‏ #) حسابية يطلب تعيين أساسها وحدها الأوّل: (,. 1)حسابية معناه 7 -ل ,4 - نر 
. . و 2 
لدينا (,ه)12 ح , و منه 0 0000 0 أي و)صل + (رن - (0 0 1 
لأن,0 2 - ريل و منه )ساح ,ا ح رب ومنه (,4)حسابية أساسها (7 4)م] -" و وحدها 


الأول ( 2 - (ونه) 12 ح نا 
ب- حساب بدلالة 7 المجموع ,+ +... + ,1 + 4 + و1 ح ,4ك : 


((ف)سام رمسم لنبظ - ررك)سلم + (م)سل+ رمس لظ د يا 








2 0 2 
ه اسستنتاج بدلالة 7 الجداء نه ؟< . . . 6 وله 6< ,0ه كا وله حت 1ل 


رح مأم ع , , . >< 0 م عت 1 لأن ٠‏ م - 0 وومنه 0 - 1 
التمرين الثاني: (04 نقاط) 

الأكناه«متسوري الو مكل نتعاقة ومتهانسن: 1 ٠‏ :6 

لير النقط (2:0:0-)4» (2:0-:8)0» (2-:0)0:0 و7 منتصف القطعة المستقيمة 1 4را 
1. - أ نبيّن أن النقط 4رء »2 "0 تعيّن مستويا نرمز له بالرمز (00)) 


النقط لر2ء 8 ١»‏ 0) تعين مستوي معناه / ٠‏ 7 » )ليست في استقامة 47/ و 7) ل غير مرتبطان خطيا 
٠ 88)2:-2:0(‏ (2-:10)2:0 لدينا 12 عد 2 و منه 1 و أ0 4 غير مرتبطين خطيا 
سب- نبين أن للمستوي (60) معادلة من الشكل : 0 ح 2 -ل بع -ل ,ره -ل :2 


0 -2--0-+ب0+(2-) ش 500 
0ك وعدنو عو رقت 2و0 و منه 2-0 دج لدان ل م معادلة للمستوي )00 


5-0 (وب) بدن عد:0 
2 - (2) المستوي الذي يشمل النقطة 7 و يعامد الشعاع 179/, 
أ- كتابة معادلة للمستوي (2)و ماذا يمثل المستوي (7): 


(2:0-:2478)2 ناظمي للمستوي(8) و يشمل 7 حيث ال عد ا )2 أي (1:0-:10-1 
ومنه 0 ح- 0 ل ,و2 - 227 : (5) (2) و يشمل [ معناه 0 - 0 !ل (1-)2 - (2)0-1 أي 0 ع ل 


وبالقاتي مغادله لسري 17 قي زا كان كاد رتل 


2 من 12 





ب- نبين أنّ المستويين (2) و (0)) متقاطعان وفق مستقيم (0) يشمل النقطة 7) وأن 
الشعاع :27 - 7 + 7 - 77 هو شعاع توجيه له و كتابة تمثيلا و سيطيا للمستقيم (0) 


00-7 
6 مووي وو لاك رك 0 
3 نضع 7 ح ,م فيكون 00-0 
(0....)00 - 2 لاي ل رع ل به 9 هر 
3. أ- نبيّن أن الشعاعين 7 4 و 77) متعامدان الشعاعين 47 و 77) متعامدان معناه 0 - 07) «٠‏ 17/ 


(10-:70 (1:2-:1-)01 ومنه 0 -14+1- ح (1-)(1-) + (1-)1 ح [)ه 47 
ت- استنتاج المسافة بين النقطة 4, و المستقيم (0): 
بما أن بادا متعامدان و (0) يشمل النقطة 0 فإِنَ 47 ح ((0)4:)0 


ومنه 2/. - +002)/, - 1ل و بالتاني برع 2/. ح ((4:)0 )0 

4. أ- تحقق أنْ -- 2470) هو رباعي الوجوه: 

الرباعي 20/7)0) هو رباعي الوجوه معناه النقط لرء 7ء 7) و 60: لدينا لرء ء. 7) تنتمي الى 

المستوي (0) ذو المعادلة 0 -2 | 2 | ,ع +- و0 لا تنتمي إلى (0©) لأن 0 عج 0-0-0-2 
ب- حساب المسافة (((0)00,)6 ٠»‏ ثم احسب حجم الرباعي الوجوه )0/17) 


قي او .امه راع ودلا نه وريم 2/3 


حجم الرباعي الوجوه ر)[11/() : 7 قرطل هيه رب 23 ح ((0)0,))0 حر و 


3 )480©( 


7 - 6ل »ا 1/2 - 2(2) + 1(2-) + 10 ادا ح و كو منه 


2 2.2/3 
3 الا 0 ا حه ١‏ 3 1ت : 
01 - 5 « 13 “| اي 6 /| 


التمرين الثالث:(04 نقاط) 
حل في مجموعة الأعداد المركبة ') المعادلة التالية : 0 ح (4 / 227 -/ 22) (2- 2) 
1 توس لاك دك ةر 


0 - (4 + 22 + 22) (2- ) معناه 0 -(4 +22 + م) 


و من نحس الميز حيث 12:2 - 12- ح 8/ و منه 2/31 - 6///. يوجد حلان هما 
183 ح ب , 143 -1- ح ري و بالتالي 147407/3-: 1723 -1-:2 -85 
1 نعتبر في المستوي المركب : 0/3--1- ح رت , 1-443- ح ول ,2 ح بره 


ومنه من (1)نجد 2 -ح م 








) نبين أن 3م 70 نلك : 
26 -- إرمم 
( لق )زةل - 3 _ ولوق _ 1-3-5 _ مقحورة 
(4/3+-3-) 19 53-2ل10ل 1‏ درم 
2-7 12 0 0 2-2 


ب) تعيين طبيعة المثلث )2479 : المثلث ,)77 كر متقايس الأضلاع 


3 من 12 


ج) تعيين مركز ونصف قطر الدائرة (0) المحيطة بالمثّلث '1/90,. أرسم (0) 
مركز الدائرة (0)) المحيطة بالمثّلث 480 هو 29 مركز ثقل المثلث حيث 50 ١‏ 41-58 - ,به 


0 
5 
أي 0 - 2 1-5 لل ات ح بيت و منه (000:0؟ 


ونصف قطر الدائرة 0 المحيطة بالمثّلث 4/900 هو 2 - |ري| - |رئم| -| نما - 00 - 013 - 0/1 
الرسم (00) : 





1( تعيين الطبيعة و العناصر الهئدسية للمجموحة ( ') مجموحة النقط )23 كل سويد اك اكد 5 
والتي تحقق :0 ح 22 ل (2 حل ب2)2. 

ليكن ,4 !2 ح 2و منه لدينا :2 ح (2186)2 ح 2ل بم و شع ل 2ن ح بَوَيمْ و منه 

0 ح يبع لد وك )2 تكافئ 0 ح شن ل 2نج ل (:2022 و منه 0 ح ثرو ل كبو ل رو4 

تكافئ 4 - ثم ! 2(5 1 ) و منه للمجموعة ('1) هي دائرة مركزها (2.0-)نن ونصف قطرها 2 - 7 

ب) التحقق من أنّ النقطتين 4 و 7 تنتميان إلى ('1): 
لدينا (1:/3-)3(:24//,-:1-)27 بالتعويض في المعادلة 4 - 2,, ! 2(2--:2) نجد 
4 - 3(2/) + 22 +1-) 


و منه احداثيات 7:1 تحقق المعادلة 4 - 2 ! 2(2 | :1 
4 - 3(2/) + 22 +1-) + (2+ م) 




















2. ليكن 77 الدوران الذي مركزه / و زاويته _ 
لماك واي كي 0 318 بيات ولدينا - - رت ومنه :3/ +1 - 1-٠‏ رت( 
اذن الكتابة المركبة للدوران من الشكل :3/. + 1+ 27 0 دا 
أ- تعيّن صورة النقطة 27 بالدوران 77 
صورة 2 بالدوران 2 هي ) لان: 2 -:3/ + 1+ ,2 0 0 
ب- تعيين ,2 لاحقة النقطة (7 صورة النقطة ") بالدوران 77 :21 :1/3 +1 + 27 ا ,2 








4 من 12 


ه استنتاج طبيعة الرباعي (27)7 1 : معيّن 

ج- عين صورة المجموعة 1( بالدوران 1 

صورة المجموعة ('1) بالدوران 72 هي دائرة مركزها (1:0/3)/سن ونصف قطرها 2 - م7 
التمرين الرّابع:(07 نقاط) 


الجزء الأول: نعتبر الدالة © المعرّفة على المجال /مه + :1-| بالعلاقة (1 + :)12 -ل ا ح (:ه)و 


1/حساب نهايتي 0 عند 1- و 00+ :00+ ع (نه)و ينا +06٠‏ ع (نم)و سنا 
2 دراسة اتجاه تغيرات الدالة © وشكّل جدول تغيراتها : 
1-1 / 

للحت 0ل 

9 ):( ) + 1“ 

أشارة (:2)/و من إشارة (1-جم) * جدول التغيرات : 








3/ نبيّن أن المعادلة 0 - ()0 تقبل حلين أحدهما معدوم و الآخر فاصلته 0 حيث 4 > به > 3.9 . 
حل معدوم 0 - (000 و الآخر حسب مبرهنة القيم المتوسطة 0 > (09)4 0)3.9(٠‏ و 0 منزايدة تماما 
4 معادلة المماس ('7) للمنحنى (7)) عند النقطة ذات الفاصلة () ٠:‏ 
(0)و + (0 - ته) (0)'و ح يع : (77) لدينا 1- ع (0)0و و 0 - (9)0 ومنه نه ح رع: 17) 
5/ انشاء (”"7) و (0)) 


6/ المناقشة بيانيا وحسب قيم الوسيط الحقيقي عدد واشارة حلول المعادلة ا | (:9)2: 
<< 77:77 لك رو 
() >> 770:77 1 تو 

ه ()- «7 المعادلة تقبل حل وحيد معدوم 
ه *12 ج 72 المعادلة تقبل حلين مختلفين في الإشارة . 
الجزء الثّاني: نعتبر الدالة م المعرّفة على 12 بالعلاقة (22م + 1)ج[ 2م ح (:و)م/ : 
1/ ابيّن أن من أجل كل عدد حقيقي 27 لدينا (23جع)0 >< 23 م ح (بو)' /ر 


ح زوم + بو ع (:0)2 و منه 


7 عي 2 مس ار اتوك نتم دن او م كور 
1 27 7 





20 


0 جم ل 1 


3 ونم ب 27م نك 1ن[ 10 مب عد 





5 من 12 


2 الحل في 12 المعادلة 0ح (جه) / . 
ح (:ه)/م تكافئ 0 - 22م و2-م تكافئ 0 - 22ج و تكافئ 0 - 2م مرفوض 

اوبم - ”2ج مقبول تكافئ ب0/ 2[  -‏ و منه حلول المعادلة 0 ح (:)/م هي ب21./0[ - 6 

3 دراسة اتجاه تغيرات الدالة / : 
إشارة الدالة المشتقة عكس إشارة ‏ 22ج و0 
«لدينا حسب المنحنى البياني للدالة م تكون 0 > 2م بي ومنه يم > 2#ج > 0 أي بو/حص[ > :ه 
ومنه0 < (23ج)0 << 2م لما ادهل زيم > 7 و منه الدالة متزايدة على المجال نه/حصارهه | 010 
لدينا حسب المنحنى البياني للدالة م تكون 0 < 22م 0 ومنه بم < 22م و أي بول ما < :د و 


منه0 < (22ج)ن ا 2 م لما إن + به[ ح :ه و منه الدالة متناقة على المجال ا0ه-+-::ه/.2دآ| ح 





4/نبيّن 6 - (م/. 2[)م ثم جد حصرًا للعدد 6 


لدينا 1 ذدمسا 1-(ه/)ساى  21.6١‏ ولمصاحى - ك2 - 

: الا كر 6-+2)1]آ 6 - ( ع-+2)1]آ مح كت - زيول مل / 
و من جهة أخرى 0 ح ((9)0 لمان بالتعويض نجد 

20 يلين 2 

كح التي حتت 1ك ودر 

ا 0 2 امار 


1+ 7 ماصل م2 
0 


ام 
ب) استنتاج (نه)كر 2ذا, 


3-7 07 
ا الى - (ت)/ 1 سن لأن0 0 2 ) ممدذا و0 كك ى 


م6 م١‏ وما جه م و لجرو ام ولج رق 


ح ((1س 2حع) و[ ب 22 0 - 35 + تقس تتم | جر[ #سى ح (جم)]/ 


6 البرهان أن 0 ح (:2)/ 0 ( لاحظ أنه يمكن كتابة ()/ على الشكل تلك رت ون 


2م 


>" 


0 


8/ انتسئ المنحني (2/) 


0 2222 


6 من 12 
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ْ الثانى 
التمردب: الأوّل: (04 نقاط 


1) نعتبر الذالة / المعرفة على اهه-+-:1) كما يلي: 1- :د/. + 1 ع (:2) ا ونا زولا رك با 


أ) البرهان بالتراجع أن : 2 > ره > 1 
لتكن فرضية التراجع 2 > ,,/4ه > 1 : (0)77/ 


* المرحلة 1: الخاصية (72)1/ صحيحة من أجل1 ح 72 لأن 2 ح رلا أي 2 > ونه > 1 : (120)1 


* المرحلة 2: نفرض صحة الخاصية (71) / من أجل عدد طبيعي , حيث 1 < 7 أي2 > ,له > 1 و 
نبرهن صحتها من أجل 1-! 72 أي 2 > و ربئه > 1: (1--72)01/ 
لدينا 2 > ,له > 1 و منه 1 > 1- ,/ه > 0 و ومنه 2 > 1- ,رع + 1 > 1 بالتالي2 > ,بره > 1 
ومنه إذن الخاصية صحيحة من أجل 1+ 7. 
* الخلاصة: نستنتج» حسب مبدأ البرهان بالتراجع» أن الخاصية صحيحة من أجل كل عدد طبيعي 7. 
إذن 2 > ,له > 1. 
ا 0 7 1 - اخاعلي عي الرلسل لعزي لورلا رولا رولا 


حل 





حّ( تخميئًا حول اتجاه تغير المتتالية (./, ا رةه 
البرهان على التخمين : ( ,/ه) متزايدة 

1 1 - ,رنع/.) > ((1 - 1 - ,رلال» 1 

ال ل سور +1 ح وله - برلا 

((1 + بن + 1- رندل.) 
2لاشخشيت ا #لخساستحكا ان و منه 
((1+ ينه + 1- ينعل) ((1- ينه 1- رن 

لا ينال -8)_ _- له ح يله 

لدينا 2 > ره > 1 و منه ريه 2 >0 و 1- به > 0 و 0< 1 ل .يه ل 1- ,ره/, و بالتالي 


7 من 12 








0) < ,,؛» - ,, ,4 و منه المتتالية(,,4) متزايدة تماما 

ث) استنتاج أنّ المتتالية (./) متقاربة عيّن نهايتها 

لدينا المتتالية (.,ه) متزايدة و 2 > .,ه فهي محدودة من الأعلى بالعدد 2 فهي متقاربة ونهايتها 2 
1 ) نعتبر المتتالية ( 4 ) المعرّفة على !7 كما يلي: (1- ,12)2[ ح ,ا 


أ) البرهان أن : (00) متتالية هندسية أساسها . 


زرنه) هي متتالية هندسية معناه 0 له حت ور رله: 
لدينا (1- ,0)00![ ح ,نه وامنه (1- إن ,ررنه)2][ ح- رررنه و منه 


0 را )صل - :(1- بلاطا - (1- بال )ساح (1-1- سل + )صا - بن 


ب) كتابة ,ره ثم ,ره بدلالة 7 


07 »ا له - ررلة و 124- 7 )ما ب (1- )10د (1- ناما ح رن وبالتالي ''(72) 4 12 - -ح ررنة 





بن لقا 1 1[ -_- 
ويما أن (1- ,)صا ح ن فإنَ (00-1اطام س ام و منه 1ل "اع ح ررنا رخست 6 ح برلا 
ج.) حساب بدلالة ,7 المجموع ار -+...-ل ينه -ل ,نه ل ونه ح ,5 : 
1 
1-277 - 
0 كا 59 
0-2 


١‏ لتم ين الثانى: (05 نقاط) 
1. كتابة تمثبلا وسيطبًا بدلالة الوسيط م للمستقيم ا ١‏ 1 نقطة من أفضاء تحقق 
22ح جر 


8 - /417/ حيث الاك ار ومنه (18 ع  :)5‏ 1+/ ع /إ!:رظلكل) 
(1:2-2 - رع:2 ح جن) 1ل لل ١‏ حم 
2. نبيّن أن المستقيمين (/)و (17) لا ينتميان الى نفس المستوي: 
2-2-2 - 61 
1+ -1-2+1 بحل الجملة نجد 4-- - / ١‏ 2 - بالتعويض نجد نقطتين مختلفتين 
38-2 -ح 47 


3. (2)هو المستوي الذي يشمل المستقيم (4.79) و يوازي (لل) 

أ- التحقق ان الشعاع (77)1:5:1 ناظمي للمستوي (7) ثم استنتج معادلة ديكارتية له 
(7)1:5:1 ناظمي للمستوي (2) معناه 0 - 8 لك« 7 لدينا(3-:2:1-)478 ومنه 
3-3-0-(3-)1+1ياق + (2-)1 ح يرل ه م 

ب- حساب المسافة 0 بين (ى)و )2١(‏ 


8 من 12 


4. أ تعيي احدائيات النقطة 7 منتصف القطعة لم 
2-1 142 224-00 ل 
5 لتكن (6) مجموعة النقطد 1/4 من الفضاء بحيث : 2 ح 1/122 - تلمك[ . 
- التحقق ان النقطة(77)1:1:0 تنتمي الى (6) ثم استنتاج طبيعة المجموعة (6). 

(27)1:1:0 تنتمي الى (65) معناه 2 - “2772 - 2772 و منه 

6 لتكن نقطة متغيرة من (2) ونعتبر الدالة :م المعرفة على +1 بالعلاقة 4112 ح (4)/ . 

- ادرس اتجاه تغيرات / استنتج ثانية المسافة بين (4) و / 
7 نقطة من المستقيم (ل4) معناه (1:47-- 2:24 - 61) ٠7‏ 


2-6012 000 607- 00 
2-1 +471 ومنه 27 اث كر ومنه 444 - 2) ل ) ل “(61-) حت 3 ار ار وبالتالي 
2-41 ار 


4 + 161 - 5612 ع 161 - 1612 + 4 د 45 + 361 - 47875 و منه4 + 161- 5612 ع (1)/ 
1124-6 (4)// 
80-0" أي 156-16 رفت 1 16 

112 7 1 

المسافة بين () و 1 هي4 + ك1 + 56 - 4 + )10 - ")56 - (2)/ د 
1١ _ 364 _ 52‏ 
0 9 777 

| لتم بين الثالث:( 05 نقاط) 

1- في المستوي المركب 1-4 ح- رد ,. 1-1+37-- 2 , 3+4 ح ره 

علّم النقط لرء ١78‏ 0) 

ب- 7 هو التحاكي الذي نسبته 2 ويحول كر الى ). عين ررم لاحقة النقطة رى مركز التحاكي 7 


7 هو التحاكي الذي نسبته 2 ويحول 4/, الى ') عبارته المركبة من الشكل 7 -ل 2 ح /ثر و منه 


4 


0 موك , 
5 0 وبالتالي ,نمك - رك حت ى خاعاريهة 
مي اك 
547--3+(2+]) ره 4 ومنه 5-14 4 
7 أ نضع 58 1ك ح ركز .احسب الطويلة وعمدة للعدد المركب ر/. ثم استنتج طبيعة المثلث 1190 ! 
ر رو( 


ب (9-تقنة_ :2-2 _ 1-31+ نط1 _ وه رع 
2-222-2-2- 970641-31 وم م2 
1 - |[ | - إط| د ج - ()ومك - (ل)و47 


٠‏ استنتاج طبيعة المثلث )7 ل مثلث قائم ومتساوي الساقين 
ب- عيّن مجموعة الأعداد الطبيعية 7 بحيث 77 تخيليا صرفا: 


دع و منه 7 حر 





لدينا بطلة) + ب ومه حم و منه لزه + ل ومن تت ار 


9 من 12 


7 تخيليا صرفا معناه 0 - 2 وه تكافئ :7 + 2 0 تكافئ 1 27 ح (,7 


3 لتكن النقطة (. بحيث 47 - 7207 و 7 منتصف القطعة المستقيمة|900) 
أ-نبيّن أن (7 مرجح النقط 1ر2» ١7‏ 7) مرفقة بمعاملات حقيقية يُطلب تعيينها : 

لدينا م ح- )7 ومنه 0 - لم - ()(/ و منه 0 - 7(8 - (7 - ()(/ و منه 

0 - 228-100 -24 أي م[ مرجح (1(:)0:1-:1(:)8:ل) 
ب- تعيين ,راث لاحقة (1 و ,2 لاحقة 1[ 

تمد - ره 2720-22 ره 


ج- تعيين وانشاء المجموعة (م) للنقط 14 من المستوي بحيث :110+ 18ج - |10 + قلة - لذ 


- 1-4 


ب | - كن مه قتة] ١ح ١‏ تع إل قت ات | قا 
أي 117 - (717 وبالتالي المجموعة (ص) هي مستقيم محور القطعة 1م 
4- نعتبر النقطة كر ذات اللاحقة 541 -+1- 2 











أ- كتابة على الشّكل الجبري العدد المركب 1-1 ثم استنتاج أن 2,17 ح 72177 و (7277) يعامد (47) 
و[ 
1 د وت#حرة ومنه 1111| امتحت تا ربهد 1 - لك _ أدهت - ا ربنتلى 
2 بم - ررم 2 2 و2 - د رة | 27 (ابل اوح ررة 000 
مومع - ات ما 
اورنت - ررئةا 
7ط م -- ريم 1 
ا ا للم 1 و 0 اا 
5 > (31-)318 018 ي (/101) (47) 


ب- تعيين مركز ونسبة و زاوية التشابه المباشر 5, الذي يحول (/ إلى 1 ويحول /2/ إلى 4 : 


3 0ل 0ح ره 
د 2 73 ]إومنه مكحتت -ن و بلتلي 14- - م 





ل -(22 )5 20 ير ممع ره 7 حوره 24 
و لدينا ا 2 أي 2 - هع 0 و منه - 5 2 
ج- صورة الذائرة الي مركزها (7 وتشمل 77 بالتشابه المباشر 5,: هي الدائرة التي مركزها 7 و نصف 
قطرها 1 حم 
| لتم بن الرابع:(06 نقاط) 


لتكن الدالة العددية © المعرفة على المجال أوه-|-:0) كما يلي : :2 21 - 2 + 22 ح (:9)2 
1. دراسة تغيرات الدالة 60 و شكل جدول تغيراتها : 


مه+ ح (:د) جنا »همد- كر 3 0 - 20 منئا ع (جد )و مدنا 
اجبرو 0 ولج درق 


معحلتج يون 


0 من 12 





7 © عرص ه 0 
الدالة المشتقة واشارتها 2-5 - (نم)'و ومنه > 2 9 


جدول التغيرات 





2. استنتاج حسب قيم :7 إشارة (0)5 :من جدول التغيرات نستنتج أن 0 < (0)5 على 12[ . 
/[ الدالة المعرفة على المجال أوح-+-:0| كما يلي: 1- :+ 20 - ()/ 

1) حساب (:2)/[ دنا . ثم تفسير النتيجة هندسيا: 

0مه- ع (تدار ددا التفسير هندسيا 0 ح ب مستقيم مقارب عمودي 

6 حساب (:5)/ ناذا .و |(1- ) - (:ه)/ | ذا ثم فسر النتيجة الثانية هندسيا 


مه+ > (ه)ر دنا و 0- بورزا - |(1- :) - (2)/] دنآ التفسير 1- : ح ,رع مستقيم مقارب مائل 


٠‏ دراسة وضعية (,0)) مع مستقيمه المقارب زكى) 











ترون قار لقوق لاجو بت وار شتلك صر ربدي دار وق بنج للك ميان ]كير 
لل ل 
و منه لما 1< :2 فإِنَ (,0)) فوق (6)و لما 1 > به فإنّ (,2) أسفل (لى) 
) أ) نبيّن أنه من أجل كل :د من المجال إ«ه--:0[ فإن :  2121[‏ (:م)//..: 
لل 
2 
2 2 210 -27 ىا - 
1 2 ل 27 0[ 2 --2 
ب) استنتاج إشارة // ثم شكل جدول تغيرات الدالة // 
إشارة ”/ من إشارة 0 ولدينا 0 < ()و على +[و منه 0 < ()”/ على +[ 
9 جدول التغيرات 





4) نبين ,60) يقبل مماسا ('7) موازيا للمستقيم (/) عند نقطة يطلب تعيين إحدائييها ثم أكتب معادلة ل 7 


2 0 5 
(,0) يقبل مماسا (”1) موازيا للمستقيم (4) معناه 1 - (:5)”/ تكافى 12-1 2-2102 0 


11 من 12 


2و ح تبج + بن 21 -2 وبالتالي 0 ح 7 2-21 و منه 1ح 2م[ أي م ح ب أي له + 2 )1 





لأن 1-2+6-1-ه ب كظلة - رهم 


معادلة ل (2): 6-1 + 2 + (ع -1)2 ح را (17) ومنه 2-1 + بد ح ب 0 


5) أشاء كلامن المستقيمين ١‏ - 0 ام - 





0( المناقشة بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي رزو عدد و المعادلة م ح 00 1 
ح ,رتو - :3 و1[ 2 تكافئ بحن ل 77 ح : 10[ 2 و منه م ل «77 ح :2 11[ 2 و منه 
ا 50110 5 + :2002 و بالتالي 

0+ نه ح (نه)/ وبالتالي 


0 لما 75-1 > 0 فإن المعادلة تقبل حل وحيد 
6 








ه لما 2-1 < «, فإن المعادلة لا تقبل حلول 
6 


اا 


2 من 12 


آنوية الأخوة فروجي يبوم دق م الحا ا رار 


السنث الثالثث علوم غريبيث 





إخنر أحر الموضوعين الناليين 
الممضوع |( 
الثمرين الأول (40)5): 
لكل سؤال من الأسئلة التالية جواب واحد صحيح فقط. عين الجواب الصحيح معللا إختيارك. 
الفضاء منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (7,/2 ,0,7). نعتبر (7) المستوي ذي المعادلة 0 -32+5+:2 -: » (0) المستوي 


+ م + 2- -عر 7 مح د 
ذي التمثيل الوسيطي (12ء 6 ,12 عم) 26-م- -براء (2) المستقيم ذي التمثيل الوسيطي (17) + -ررآ ونعتبر 
7+ن-[1- دج #- 1س حجي 


النقطتين (1,2.3-) لم ,5 (8)1-2:9: 
1) تمثيل وسيطي للمستوي (م) هو : 


0 7+ م دعر + م دع 2+7 +1 دعر 
يجري ب) م +م-1 د بر ج) م26-ه-1درر 3 1-2 ع بر 
6 2-1-3 21-0 جا 1-02-07-<ج 1-7-- ج 
)١ 2‏ المستقيم (2) والمستوي (م) يتقاطعان في النقطة (8,3,2-)2.0 ب) المستقيم(7) والمستوي (5) متعامدان. 
ج) المستقيم(7) مستقيم من المستوي (5) . د) المستقيم (2) والمستوي (م) متوازيان تماما. 
3) أ) المستقيمان (48) و (2) متعامدان. ب) المستقيمان (48) و (2) متوازيان. 
ج) المستقيمان (48) و (7) متقاطعان. د) المستقيمان (78) و (7) متطابقان. 
4) أ) المستويان (م) و (0) متوازيان. 
1 حر 
ب) المستويان (2) و (0) يتقاطعان وفق المستقيم ذي التمثيل الوسيطي: («1ع)) ‏ +/-2- -بر). 
الا ام 
ج) النقطة (1,2,3-) /رتنتمي إلى تقاطع (م) و (0) . د) المستويان (م) و (0) متعامدان. 


ال نت الكاذ 2:05 
المستوي منسوب إلى معلم متعامد متجانس (ر,0,7) حيث ع - نأ : 
1( 8 دالة معرفة على المجال |ممد,مم-[ ب : *م-]1+ج - (2«)ع . 
أدرس تغيرات الدالة ج . استنتج أنه من اجل كل م« من 12 : 0 > («)ج 
02 مدالة معرفة على المجال |مم+,مم| ب : *-(1++«- 222-) -(«)م/ . نسمي(0) المنحني الممثل للدالة / . 
أ) أحسب () / دمن[ . بملاحظة أن: مم لطي )| (0)/ » أحسب () / دوز ثم فسر النتيجة بيانيا. 


ب) بين أنه من أجل كل عدد حقيقي ,ر: *-2(0 -رة- 2:22) - («)'// » عين إشارة (ع)"'ر . 
عين جدول تغيرات الدالة / 
3 أ) عين معادلة ل (7) مماس (0) عند النقطة ذات الفاصلة 0. 
ب) بين أنه من أجل عر من 12 : *-6(+«)ج(:2 -1) - (1++2-)- )م . استنتج وضعية (0) بالنسبة ل (7). 
ك) رشي 7 بقارم على المعت هداح ] . 
05 كر الدالة المعرفة على 12[ ب : “67(+ءرم + #مبيه) - )م . 
عين الأعداد الحقيقية م » م » ء بحيث تكون الدالة # دالة أصلية للدالة مر على 12[. 


2 


الث الثالث (55): 
المستوي المنسوب إلى معلم متعامد متجانس ( تر , 7, 0). 
1) حل في مجموعة الاعداد المركبة المعادلة 0 -22-2.0/32+4 . 
2( مر » ر/ نقطتان من المستوي لاحقتاهما على الترتيب + - 3ل. - رعء 1+ 3ل - وج. 0 منتصف القطعة[08] لاحفتها. . 
) أكتب رج ء ,2 » م2 على الشكل الأسي . 
ب) أحسب 04 » 08 ٠‏ 8. استنتج طبيعة المثلث 048 . 
3) نسمي (7, صورة 0 بالدوران الذي مركزه 0 وزاويته 0-0 ونسمي / صورة 7 بالانسحاب الذي شعاعه ر2. 


أ) بين أن لاحقة النقطة بر هي [ (3/-4) +1 | - مج . 


ب) بين أن 2/5 - ١/5‏ - 8 - 08 
4) بين أن 4 » © » 5م في استقامية . 


الث نا | 5 )2:2 
[) لتكن الدالة م المعرفة على [م+,1[0 ب : «صا<-: - عي . 
أدرس تغيرات الدالة /ر . 


1 


أحسب رلا » ولا » جلا ؟» رلا » جلا ثم ضع تخمينا حول إتجاه تغيرها ونهايتها. 
63 متتالية معرفة على '!7 ب: (,0)ما - ,ما . 
أ) أثبت أن: (10)0مم-م ح ,ند. 
ب) باستعمال الدالة / » أدرس إتجاه تغير ( :6 ثم استنتج أن (.,) متناقصة. 
ج) استنتج أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 غير معدوم: 26> > 0. 
د) استنتج أن (,,) متقاربة وعين نهايتها. 


الموضوع الثاني 
الثمرين الأول (50)5): 
الفضاء منسوب إلى معلم متعامد و متجانس (2/,ر,0,7). نعتبر النقط (2,0,1-)4 0)-2,2,2(١ 80,2,-1( ٠»‏ . 
1) أ) أحسب الجداء السلمي 8.16 ثم عين قيمة مقربة إلى الدرجة للزاوية 77,16 . 
ب) استنتج أن النقط 4 » 8 28© تعين مستويا (ص) حيث (1,2-,7)2 شعاع ناظمي له . عين معادلة ل (5) . 
02 (ص) و(ص) المستويان ذا المعادلتين 0 -327+3-:بر+م و62-0+:2-2 على الترتيب. 


لعدك ين 
أ) بين أن (5) و(2) متقاطعين وفق مستقيم (4) حيث: (1#ع) +1+3- -بر1 تمثيل وسيطي له. 
2-1 


ب) أدرس تقاطع (م) و (4). 
3) (5) سطح الكرة ذي المركز (3,1-,2©2)1 ونصف القطر 3. 
أ) عين معادلة ل (؟9) . 
ب) أدرس تقاطع (5)و (4) . 
ج) بين أن (ص)مماس ل (5). 


2 


ال* اوتا 15)): 
المستوي منسوب إلى معلم متعامد متجانس (ر,0,7). (نأخذ - |07 
لتكن الدالة 8 المعرفة على المجال إمعد,0[ ب : د م21 -3-+ 22 ح (برا)ع 
1 .4 0 ص 
ولتكق الذالة و التعرقة كلى ص1 .ب 2+ - ()/ . نسمي ون ان لل” 
0 سل 


1( أدرس تغيرات الدالة م » ثم استنتج أشارة (ع) ء 
02 أحسب (»)ثر جز[ . فسر النتيجة بيانيا. أحسب ()ر دنا . 
[) لتكت ” ممدج ور 





3( بين أنه من أجل كل عدد حقيقي 0 < 0 اباك - ()”رء استنتج عندئذ إشارة «(١‏ / .عين جدول تغيرات الدالة /ر. 
ل 


4) بين أن (©) يقبل مستقيم مقارب مائل (4) عند مم+ معادلته - بر. حدد وضعية (0) بالنسبة ل (4). 
5) أحسب ()/ . أنشئ (4) و (©). 
6) عين ‏ الدالة الأصلية للدالة / على المجال ]ه+,0[حيث > - (50. 


الد نت الثالث (50)5): 
المستوي المنسوب إلى معلم متعامد متجانس ( ر,0,7). نسمي 7 النقطة ذات اللاحقة 1ح ,2. 
1) »2 نقطتان من المستوي لاحقتاهما على الترتيب 1-27- ,جء 27 +2- - ,2. الدائرة (0) ذات القطر [ 8ك] . 
لاحقة النقطة 42 مركز الدائرة 00) وعين نصف قطرها. 


2( (م النقطة ذات اللاحقة -- 0 . أكتب رج على الشكل الجبري ثم بين أن 7 نقطة من (0). 
7ع 


3 نقطة من (0) حيث © - [2/,.28) . 
عين طويلة 7+ ,ج وعمدة له. استنتج أن م 4 -8 
4( التحويل النقطي الذي يرفق بكل نقطة ا 52000 ج النقطة ' م لاحقفتها ' - حيث: 


السام 

تاك د 2-2-8 2 : 

2 9 

أ) عين طبيعة التحويل # محددا عناصره المميزة . 

ب) ما هي صورة النقطة يم ذات اللاحقة 2 - ج بالتحويل 007 
الث 1 ١‏ ]| )2:2 


ربو فنصلية معرقة على 11ت 0 
7 6رلة ‏ برلا 
1) أ) برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي /, : 0< ,2 . 
ب) بين أن (,,) متناقصة . 
ج) استنتج أن (,,) متقاربة ثم أحسب نهايتها . 
2) ( ,نمم متتالية معرفة من أجل كل عدد طبيعي 7 ب: عضا ع ناا . 





ح مره 


أ) أثبت أنه من أجل كل عدد طبيعي 7,7 : و نلا ناراك ها + 
ب) نضع : ...+ رز + + و - ك . بين أن الا ونا[ ح لل . أحسب 5 دمل[ . 


ممدجر 


انا لقم بلتوفين والنبلر ني البكالويا وسلن سعيد 


الموطبو ع الاول: 
تصحيح التمرين الأول: 
1)الجواب الصحيح هواب)) حيث 
0 - 5 +رم -1-)3 +( + م -])2 -2/7 ديم 
2)الجواب الصحيح هو اج)) حيث 
0--1-1(1-5 )3 (1-)217-2- 
3)الجواب الصحيح هو ])| حيث - 8ه (1-,1-,1)/ . 
4)الجواب الصحيح هو إب)| حيث 0 - 5 +(/- 30-3 +(2-7-)2-/ 
07+ ين + 2--,] 1 _ 
نود سو اهنة 5 


646-+-1--غ-3- 





2)لدينا م - («)ثر دنا ٠‏ 0- («)ر صمنا . 
(0))يقبل مستقيم مقارب عند + معادلته 0 - مر . 
ب) 3-207 - 27 ) - تن (1 بير - 5ي2-) - 7ه (1-ي4-) - (عر)' ل 


“6--(2)/ 
دلة المماس ٠:‏ 
1+ عر دبر 


(1+ع2-)- * ع1()2+1(6+ع2-) - (22+1-) -(2) ل 
“| *6-(1+*) |(1+د2) - | 6-1 (1+*) |(22+1-) - 
* 2+1(2)(6-) - 


-(1 م -(2*)ثى 
ل 


6 )2 ارم -1ن2) + ثيرن م ان 


- /)( )5 


بالمطابقة نجد: ‏ - 1 


0 


كم مدع 








2 له و الثالث ٠‏ 
1 2) - 4- - لك »ء حلي المعادلة: 3- 0/3+: 1+ 3/. 


ا ْ ْ 2 م2+ن2 
00 م ج20 2 5ع بقح لتكت كاب 
2 2 
+) 2 - 08 - 04 . 2 -:2] -|رء - رودا - 8ل ٠»‏ 
78 مثلث متقايس الأضلاع. 
0( -ح را() 52 كت 
3) لدينا: مر »ومنه 5 6ح خ أي 3 مح رد 
--[06,08) 2 





ولدينا: [2 - 721 , ومنه 27 - م2 - م2 [:(3/-4)+2]1- 
0 3 - 5ل - (4)5-20/3/.- - 8.5 20ل - | - 05 
5-53 - 220-83 - 


4) 81 - 0 معناه: نقطة من محور |[ 08] » وبما أن المثلث متقايس 
الأضلاع فإن نقطة من محور [2]08 ولدينا منتصف [028]» وبالتالي 
4 605 بل في استقامية . 

- التمرين الر ابع:٠‏ 
1( ل ع نر 





(2-13) +(3ل0-2 جا - او - بيدا - اق 








02 عع -د نر » أ 


6 
1“ ا 1 » 


5 4 


6 
1ع - برنء 0,05 بع - .1 » متناقصة ونهاب” 
256 2 5 ونهايتها 0. 


6 
3125 
03 أ( 7-7 ح 10717 - 0 - ب ها - ,11ط| ح رن . 
ب) (م)/ - ,بو و الدالة م متناقصة على المجال [مه+,1] وبالتالي 
(0) متناقصة. وبما أن ”م - ,م والدالة الأسية متزايدة فإن إتجاه 

(,/) هو إتجاه تغير (,,:) أي (,/4) متناقصة. 
ج) بما أن (.:) متناقصة فإن 6ح ,> ,ه ولدينا 0< "6 و 
0< ”م وبالتالي > 0 أي ©> ,> 0. 

د) (.») متناقصة ومحدودة من الأسفل فهي متقاربة. ولدينا 
م - (م)ر معنا - ,د جمزز أي م- - ,صا مهنا وبالتالي 


0 ح ,1 0لا . 
| َ الثاذ 
٠ 48)3,2,-2( ) 1‏ (460)0,2,1 » لدينا 2 - 40ر٠4‏ . 
ْ 2 03338 5006 
لبه س- )84 7 2 . 
17/5 


ب) لدينا تناع ([ 46 ,قل ) ومنه 4رء 8 » 0) ليست في استقامية. 
وهي تعين مستويا (6) معادلته : 0 - 2 + 22 + بر -22 : (2). 
2 لدينا (3-,1,1) ,#شعاع ناظمي ل (2)» (2,6-,1) ر# شعاع 
ناظمي ل (,2)» و بما أن ,لا يوازي ,فإن (2) و (,2) متقاطعين 


لحك ير 
-3+3-نزر +ع 
وبوضع +  -‏ يكون ونجد 3/7 +1 - 
00 0 7 
7-1 


ب)0 - 2 +2 + (1+34-)-(2-)2 معناه 1- - غ ومنه (4) يقطع 
(م) في النقطة ذات الاحداثيات (1-,4-,2-) 

13 9- :(1-ع) + 7 (3 +بر) + :(1-:): (5) 

ب) 9 - 1(5-م) + 1+34+3(5-) + 2-1(5-) معناه 

-100>0.٠101+10+5- 0‏ - دء إذن: 2 ح (لى) ص (ى) 
[2+3+2+2| 


4-4+1ل. 


ج) 2[ - 3 - 


- (م ,2)42» إذن (6) مماس ل(9) . 





1( ا ('ى 
1 


80 2 
1 
_ 2-1 








26 
أجل 0  <‏ : 0 < (د)ع 
2<( ل صلا )0٠‏ يقبل م.م معادلته 0 - عد » م+ - (د)/ هنا 





5 0 - تر4 اك 1 








- < )3 

( 00 -<(2) /ر 
1[ 1- ير رم[ : 

دل + ل ]111 
2 7 0ل موملدجتر 


0 امعط ما - 
21 مد أصمدجىور 





ار اه 
2 1 
دمل 2خ («صا) 3 

يار )/ وبما أن - - (1)/ر نجد1 -/ 
00-2 نج( 

ل ا ا ا ا 















0-5 - ىج ؛ نصف القطر: - ادةحمع| _ هل 
2 7 3 2 
3 3 

062 ا 2 و 


0 <- 08 - إية - 3 | ل ,2اء لأن م نقطة من (0). 








7-20 ره 


- [ 07,25 ) بعناه . 1 6 مم وبالتالي: 


2 1 
-| 1+4 )يبه - مه - ,2 ) 478 ونه - | 2 |7 


-| 1+4 )يبه فنا ,غك 2 26# د + يه 


- 





4دينا| +2 ] 4 جا ومنه 4م - 729 'ات أي 


وتحد ىد ” 
21 » - ' 1د »6 
ل ْ 
جم لل سم 4ومنه ‏ دوران زاويته ‏ ومركزه 60 
- [1/لك للد ) 4 


00 00 1 1 
ب)لاحقة صورة النقطة "مر ب 2ل هي #حيث| 2+4 اام 


1 3د وبالتالى صورة النة لنقطة مر ب كل هى 2[ . 

3 2 

تصحيح التمرين الرابع: 

1) لدينا 1 - ,أي 0 < ,: وبالتالي الخاصية صحيحة من أجل 

() - مر . نفرض صحة هذه الخاصية من أجل 0 < م ونبرهن صحتها 
ن أجل 1+ 7» أي نفرض صحة 0 < .« ونبرهن صحة 0 < 

«لدينا 0 < ,ه و0 < ' 0 0 

>1 ” “ام بن - برو رن لأن0 < ,2 معناه 

1< ”ته أي 0 >1- 2 » وبالتالي (2) متناقصة 

«بما أن (.) متناقصة ومحدودة من الأسفل فهي متقاربة. 

ينا/ - ,» جا »العدد/ يحقق 7ع -7 أي 0 -<(7)1-2 0٠‏ -[ 


2) ,اح (-- 


اجبرتانا 0 0 -( 


أي ,2 - 


> وبرلا 


” ء و منه0 < ” 0,2 أي 0 < 


6 ح - 


_- رلا _- تت 
,811ل) - رلقطا - "1 6ر11 0 - رلقطا ح بن ماد مار 


//م - ناد ) ع ... + ( ونال إناة ) + ( إلا - و1 ) ح لق . 


7+1 


ينذا 0 ح ,2 17[ ومنه ه4- ح ,1 جنا » إذن 


ممدجىر ممدج ىر 


ممل ح- ,و 1 10[ - ا 0 طلا - 5 11لا 


ممنجر مملج در ممدجر 


لاني لكم بلنجاح في لبكلوريا رعطلة سجبا 


الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية مديرية التربية لولاية ورقلة 


امتحان تجريبي شهادة بكالوريا التعليم الثانوي ثانويات تقرت 
الشعبة : علوم تجريبية دورة ماي 2016 
اختبار في مادة : الرياضيات المدة : 03 ساعات ونصف 


التمرين الأول : ( 04 نقاط ) 
الفضاء (8) منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (/:ر:0:7). 


9+4 د عر 
لتكن النقطة (1:2:3-)4, والمستقيم (4) الذي تمثيله الوسيطي : 6+1 - مر 
75-17 


1[- أ)-أوجد معادلة ديكارتية للمستوي (م) العمودي على (4) والمار من 4 . 
ب) - تحقق من أن النقطة (3:4:-)م تنتمي إلى (5) . 
ج)- أحسب المسافة ,4 بعد النقطة م عن المستوي (م) . 
2- عبر عن المسافة 1 بين 4 والمستقيم (0) بدلالة ,4 والمسافة 8 ثم استنتج قيمة 1 . 
3- لتكن )0 نقطة من المستقيم (5) . عبر عن 48/2 بدلالة + ثم أوجد قيمة 1 بطريقة ثانية. 
التمرين الثانى : ( 04 نقاط ) 
(.,) متتالية عددية معرفة على 77 كما يلي : / 


4ل 7 برا 
1- احسب ار رن 
)١ -2‏ برهن بالتراجع انه من اجل كل عدد طبيعي مفإن :+4 > ,, > 0 
ب) بين أن(,) متزايدة , مادا تستنتج ؟ 
3.نعتبر المتتالية (,«)المعرفة على 7 كما يلي : + مآ- (,؛: )ماح ,ا 


ب) أكتب ,رو ,,, بدلالة م ثم أحسب ,1171110 


2( 4- احسب بدلالة م, كلا من :وم ل ل لوط ولاح الى قل رلا لاسو كط ا د و 
التمرين الثالث : ( 05 نقاط ) 
نعتبر في مجموعة الأعداد المركبة ) كثير الحدود )5م ذو المتغير المركب ج حيث : 
8- 2(2/-2+4)1ج2)/2-1(2 + تج - رج)م 
1) أحسب )م ثم أوجد تحليلا ل (2)< . 
2 حل في ') المعادلة 0-(5)2» نسمي ‏ و ,ج الحلين المختلفين عن 2دحيث ج جزؤه التخيلي موجب 
3) أ/ تحقق أن : 2./2-- ,ج + ح ثم أكتب كل من و ,ج على الشكل الأسي . 


صفحة 1 من 2 


4) في المستوي المركب المباشر المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس (0::7) (الوحدة ,,بن2 ) 
نعتبر النقط : م » م»0 ذات اللواحق على الترتيب : 2 » ج و ,ج ولتكن 7 منتصف [8م] 
أ)- علم النقط مىم» 068 و [ل. 
ب)- ما طبيعة المثلث 8م04 واستنتج قيسا للزاوية الموجهة (07:)) . 
ج)- احسب ‏ لاحقة : ثم اكتب ,ج على الشكل الأسي . 
د)-- بياستعمال النتائج السابقة أوجد القيم المضبوطة لكل من 00 و م ٠:‏ 
التمرين الرابع : ( 07نقط) 
نعتبر الدالة م المعرفة على مر ب : (-+2+ ")ما - )م و (ع) تمثيلها في معلم متعامد 
ومتجانس 
/١ .1‏ أتبث أنه من أجل كل عدد حقيقي عر, 2+2 +1)ما+: - 8)/ 
ب/ أحسب (8)/ _سننا. و بين أن المستقيم ((0) الذي معادلته , - بر هو مستقيم مقارب مائل 
للمنحنى 0) 
ج/ أدرس الوضيية النسبية للمنحنى (0) والمستقيم (2) 
2 أ/ بين انه من اجل كل عدد حقيقي ,ر , (25م+2)ما + - 0)/ 
ب/ احسب نعطلل وبين أن المستقيم "2 الذي معادلته 2 +ع -بر هو مستقيم 
مقارب مائل للمنحنى(0) 


ج/ ادرس الوضعية النسبية للمنحنى (0) و المستقيم "2) 
3 ادرس اتجاه تغير الدالة م و شكل جدول تغيراتها 

4. ارسم (مص) و 20) و(©) 

5. نضع : ف [ - ()م] (] -| 


2- بين أنه من اجل كل #«من إمع+ ,10, :: > ( + 1)م[آ 
3 


3- أستنتج أن 2674| > 7 05 واعط حصرا للعدد 1 سعته 0.02 


27 


صفحة 2 من 2 


3ع ت 2016 إعداد الآستلا: بريقت- فق 








التمرين الأول( 4 نقاط) من أجل 2 - الطول //2/ 2-24 
47 + 9 دعر 3- (2-)/ - :“كلك .1 
(1,4,3-)4 97م ...مد رة4(:4) ف 757 - //4 ومنه م 
در ع التمرين الثاني (4 نقاط) 
1)) إيجاد معادلة المستوي (5) : لدينا () 1 (4) ومنه 1 - ' 
(1:2:ب4) م" شعاع توجيه (4) ناظمي للمستوي (م) , لال ح يبنا 
معادلته: 4-0+ج2 + بر جيك .© الح ل 2 - 4/. - ولاه - الطركم 
(5)ء (1,2,3-)4 أي: 0د و+م+4+2- أي: 4ه - نل 8 - ,لا4ل. - ينا 
0 -4-ج2 +:نر + عر 4 : رر) 2 أ) البرهان أنه من أجل كل ١1‏ © 2:7 4ح ,77> 0 


ب) التحقق أن (4-,3,3-)8 تنتمي إلى_ (4) : * من اجل0 - م,ر: 4 >-1- ,77> 0 ( (2)0 محققة ) 
3-9+47- 23 ا *نفرض أن 4 4 77 0 صحيحة و نبين أن: 4 > ,,, 77 > 0 
+1(:13-6) ومنه: جو م : وحيدة . (1) ع / لدينا: 24> 77> 0 ومنه: | 16ه ,47> 0 


4-2+7- 3 -/ إذن: 6 > 417ل > 0ل 
ْ طرو 


7+1 





ج)حساب_المسافة م0 بين 8 و (2): وبالتالي: 4 > ى 7 > 0 
إذن” صحبحة 
0 - 21 21 12+3-8-4| 00 إذن امار : 
21 21له 1222 نول *الاستنتاج  :‏ مناجل كل 1 ع 7: ١‏ 4ه ,0-47 
2حساب_المسافة 0 بين 4 و (1) : ب) إتجاه تغير المتتالية (,,0]7) 
3 12 2 ولاح و لاذلء - ,لاحب نا 
3 0 4 ' (, 0+ لافل)ز, نا - , تاقل) 
ول - قم - “ل خخغ تح - رلا ب لا 


ل)+ ,لاك 


0:15 - :قمل. - ل (,0ا-4) ,ل 172- ,لله 
ا 00 لمحككتتاا ا 0 0000 0 | اللتححص ‏ ار جم 
4 - 4-3(7) + 3-2(2) + 3+1(2-)ل. - 48 الل لل 
لدينا : 4 مه 7 ومنه: ‏ 0< 4-17 5 
54-1 - 0 نجد 3 - رةه 3 


ولدينا: 0 < 7م ومنه: ‏ 0< 7+ [7نك 


١ 00 ٍ‏ ' 0 11 1 
3)التعبير عن “7 //4 بدلالة 1/: ومنه: 0 < ,77- .57 إذن: 70) متزايدة 





(4)ع 14 ومنه (/1/)9+41:6+1:2+2/ الاستنتاج: (.7) متزايدة ومحدودة من الأعلى فهي متقاربة 
2-7 + 2) + 202 -غ + 6) + 1(2 + 44 + 9)/. - 431 | 3))) إثبات أن ( 7) متتالية هندسية: 4 12[ - ( , "ا )ما ح ,17 
7-ع2) + 42 ج+ع) + 10(2++ع4)ل. - 41/1 لدينا : 4 صا - رب نا صا - رركا 
4+1 - 4/2 + 16 + مع + 2/ + 100 + ,80 + 162ل - للق - لها 4 ما - ( ,ندل )ساح ,17 
0 < و 


نضع: ١‏ 117+/84+ 21/2 -()/ ك1 
لندرس اتجاه تغير ثم  :‏ 42+84 -()// 1 1 
0 اا نجد | 2--) 4 (,1 لطر دا 


2112-54-7 لح طاالكل 1 
رقف 4 (,1)400ج - ما 
84-117- 21 ح 4/1/1 2 

552 ]| +4 ما - (, )صاخ +4 ملح د ى 


7+1 
1 
١ 4[‏ - دن )سس ل - يرا 
1 1 طرق 
1< :| 0م ضنسية لسسهاج - , 


و دهده ا 4 ها - (, 17 )صا - ,17 نجد 4 1 - - رآ 





ب)_عبارة ,ا 0 وي ح 17 
_ 1 2 
دس 
ل 
عبارة؛ ‏ لا : 4 ما - رز , ناعما - با 


-_ 26 +154( 


11 


4 ما + ,17 - (, ا )ما نجد 


11014 0-2 
6 ”م ح ,لا 


"ين 


زك 


© 


ِ 1 1 . 
4 - ,0 يسن | (لآن : 2-1 >1-و (0 - اس 
4) حساب: الاعدييييعة بعد ولاك ىن 
1 


7+1 
ان -]1 8 ا 
حتية ]ضع ؟ نهد خخ (4 م[-) - وى 
1-6 0 1 0 1 


1 7111 
5, - )21 0 3 6 ِ 





_- 0 (2 ها)4 - ,5 
- 5 
حساب: ,7< ل ار 
لديناء اوتام 00 0 


ار ذ*» ا بان" ذ*» ب" ّْ م 


(4 ط1آح ...+4 1 +4 ص1) + ( ,رم ...ل رمو مر 
لي لسلسسمِسضٍهة4تضسَي3ع ‏ ل لم 


(72+1) حد 


1 
ركه كى ىَ 14١1م‏ )+ ,5ن _ 
: 6 ح ل 
7+1 1 
مماردم د )تممه 


التمرين الثالث(5نقاط) 
8- 2(2/-4)1 + 1(22- 2/2 + 73 - (2)م 
0 0-0)م 
52+60 27-2()075) - (7)م2 
ع2827-2 20772 - 27 + 8277 + 0279 - (7)م 
2 - 25(7 حم ) + 20075 -6) + 027 - (7)م 


ماح نر 


42 


0-1 


0 0-1 
بالمطبقة نحى. 26-20/2-2- ”/ ومنه ‏ 2/7 -م 
4-42 -25- 
4 دم 
8--حن2 - 


02 0-(2)2 
56 2210 ك2 
(2:/2): د دل ج 8- - ىم 


رول 3 (للقافه قلف ير أو ده 


٠ 
وك + 02و62‎ - 577 (3 


الشكل الأسى: 21 + 2/- - ,2 
2 - 4ل - :2ل.+ 2(2/مال١-‏ |رجا 
7 5 : ل 
4ر0 4 
ون 
2 

[3/مدة بجت 27 
2- 4ل رجا 


0ك ٠‏ 4 --- صمح 
2 5 





ب) طبيعة المثلث 048 : 
لذينا:. 22-252 نهد 


3 04-2 "سطرودو» 
8 متفايس الضلعين 


37 





0 225 ى7 
قيس ([7:0]) 4 ل د قد 
عكر 2 7 
7 جا اج 
اد ك3 - | | تحد 3 - روزن :و20 
4 


)0:01( - 


. 
لأن ((017]منصف الزاوية (04:078)) 





)04:08( 
2 


(4 + 20)22+2:0/22 - 7) - كا الحزروه > 2 


ج)حساب ,ري لاحقة / منتصف [48] : 


سمدم رقم 2 
2 2 
. 5/2 2/-2 
اسل 
2 0 
كتابة , 7 على الشكل الأسى: 


1 
2 2 
2-2ل. - حدم - |,2) 


ح ره 





ح ره 








_ (0:017)) -ح ( 015)2 


استنتاج القيمة المضبوطة 3 0000 و00 























شن الوسر 
ا بل 0 
7 ِِ 
2 هنوة + 2 - ومن) 2/.-2/ - 
بالمطابقة نجد: 
2 2 م 2ل. 2ه 
ا 
ير 2-2 3# 
- وون0 
0 تنح وية 5 
(«ل20+1| 1 2 |1 لد__عهه 
1 2 212-02 ول-_وليد 8 
00-07 
2225 م 005 حطروه 
0-2 3# ّ 
2 


التمرين الرابع:7نقاط 
ر7ع2+ )ماح رار . 91م 


/ 
1) أ) إتباث أن : 2659 +1)ما +ع - در 
لديناء ((228 +6*)1)ما- (-م2 + “م )ما - ()/ 
(*1+267)ماع (“ء )مساح ود)/ 
2679 +1)ماج+ع - )ار 


ب) حساب ()/ر هنا 


-- 0 20-12-00 


ممد - ((*” 26 +1)ما+ع) حصنا - )م دما 3 


إثبات أن_ : - :ر : (7) مقارب مائل ل( ©) 
0- 2+ 1ك من -[ - )م ] متا 


روم 


ومنه (4)مقارب مائل ل(,©6) عند 00+ 

ج)دراسة الوضع النسبي (,©) و ((7): 
ندرس إشارة الفرق ( 120)1+26[--()/ 20 
1 < ” 26 +1 لإن (0 < ” 26) ومنه 0<( 1+26)ما 


7 
2 0 
2+ م ماما هدح “)ماد ون) / 
(2+6)ما + (* ©)طاد وت 
(*2+6)م[+ عر - )م 





لدينا: 


<لروو 


ب) حساب (:د)/. نا : 
ممد- (وتيه 2 )ساجه) مسلا - دير حصنا 


إثيات أن_ 2 ما + <- - ( : ('2) مقارب مائل ل (, 6) 
(2 ماع مر + (25م + 2 )ماج د-) مما -|(2 ماج د-) - (د) / | مستا 


0 -2 هآ - 2 ما - (2 مز - ("2 + 2 )ما) صن - 
مجع 2-5 


ومنه ("2)مقارب مائل ل(,6) عند مه- 


ج)دراسة الوضع النسبي_ (,©) و '2): 
ندرس إشارة الفرق 
2 - “ع + 2 )ما - (2 ما +:-) - (د) ر 


2 
7م ل 


كماد وسجه-ومم 


0 -+1)وا - (2 م[+ع-) دروي 


<) ومنه 01 -+1)ما 


1 
[ايو “مكف ]رقم لاجد 33م 
و الآن ( 


اس 


3)/حساب المشتة 








ومنه 


اشارة المشتق: 


إشارة (2)// 2 منإشارة ‏ 5-20 م 
لأن ( 650 وى 0 <*_ع2+ م ) 
0<-*م6 نحجد ‏ 2320م 
2م 
2 ما <- ع2 نلحد لي 


' 12 
وينفس الطريقة: 7-250 نهد 2 > لطركو> 





2629 +1)ما +ع -  )1(‏ 


2م 


2 22م 
2م 2 د تلاج ب 1 )و ب ا د رك 
١‏ ) ( 7 0 1 


32 


2 
)10( ١ )1(٠١ )0,( : رسم‎ )4 


2م 
ار 





له 


3 


5)نضع 42( - 30)/) | - 1 


2 
1 7 المساخة المحدهة بالعلحتي 2:1 0) والمستقيمات حر 0.25 
2ك وى تجير ى ترزكرور2ض) 
إثبات أنه من أجل_إممد:0] © عد: + > (ند+ 1 )ما : 
< - ( + 1 )ما - («) ع 
1 - 1 
ح - ]- ل - 0ن 
لدينا من أجل 0 <عر : 9')2(>0 


م متناقصة على المجال |0+:0] (فهي تعكس الترتيب) 
من أجل 0< (0)م > ()م ولدينا 0 -(8)00 
> << - (ع + ]1 )مآ 

1م +11 خطرئىم 
3 
26 | > 7 >0 


2 


لصع : 


3)إستنتاج أن 


لدينا: - (26-2 + 1 )صا + ه) | - نح( - 00)/) | - 1 


"26-2 + 1 )لا ٌ 1 
2 
0( م2 +1)ماآ 
3 
ومنه 0 <ب1+26*(4)طا| 


2 


لدينا 0 < “26-2 حسب السؤال السابق 7 م2 > 2659 +1 )مآ 


12621 وهته 


)10.....1 <0 


إذن 


3 3 
26-2 ا > "26-2 + 1 )لا ا 


ومنه 
2 2 
3 
إذن ‏ 6ك“ 26 ٌ > 2(....1) 
2 
من (1) و (2) نجد 26 | > / >0 20000 
2 
3 
إيجاد حصرا للعدد 1 سعته 0.02_ : :ك”*20 | > [ >0 
2 
3 1 
لديقاة .--0.01583 نع كسم لج كسم - ب 22م ]نول 26-2 | 
2 


(5م- ظتم)> >0 
2 > [7 >0 


ومنك: 


و 





بالتوفيق والنجاح في البكالوريا 


الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة التربية الوطنية الثانويات: زريمش عيسى(م. حمام دباغ )- بن يوب محمد١(‏ ثا.حمام دباع ) 
امنحان بكالوريا تجريبي للتعليم الثانوي هواري بومدين(عين احساينية)- غجاتي علاوة (الركنية) - قالمة 
الشعبة : رباضي و تقني رياضي دورة : ماي 2017 
اختبار في مادة: الرياضيات المدة: 04 سا و 30 د 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعيين التاليين: 
الموضوع الأول 


التمرين الأول:( 04 نقاط ) 
الفضاء منسوب الى معلم متعامد متجانس | /:0:7:7)» نعتبر المستقيمين [ 0)و (' 4) المعرفين كمايلي: 
'4+2- عر 
1 لحل -2-مر:زق) 2 لاءع' /: '++3- ور :"0 
'/+3-ح ج 
1) أكتب التمثيل الوسيطي للمستقيم [0) » ثم بين أن المستقيمين (4) و ('4) ليسا من نفس المستوي. 
2 أ*/ أوجد المعادلة الديكارتية للمستويين (,م) و(ر,م) اللذين يشملان النقطة (7:5-:4) 4. 
حيث المستوي (,م) يحوي المستقيم([4) و المستوي (,م) يحوي المستقيم (' 4) . 
5 


2-0 ل 
ب*/ تحقق أن المستويين ( ,7 )و (,م)متقاطعان وفق مستقيم (4) معرف ب: [اء بمه: .م3-22- برا : (4) 
7-0 


8) لتكن | 3:0,/ح | 8 نقطة تقاطع المستقيم (4) و المستوي (0) ذو المعادلة: 2- ج- نر+ :11 . 
أ*/ أوجد إحداثيات النقطة ' 4 المسقط العمودي للنقطة 4 على المستوي (0). 
اتح المسوط العير في المسكم: 1١‏ | اكلى المسر ير 0 |» 
4) ('1) مجموعة النقط ( ج, 1,*«) 14 من الفضاء تحقق : 0 - ١111‏ 7/14 
*/ عين طبيعة المجموعة ('1) محددا عناصرها المميزة. 
التمرين الثاني: ( 04 نقاط) 
,4 و80 نقطتان من المستوي حيث: 8- ,4,8 ( الوحدة هي السنتيمتر ) » ليكن 5 التشابه المباشر الذي 
مركزه النقطة ,4 ونسبته 5 و زاويته 3 ٌْ 
نعرف متتالية النققفط(,8) كماايلي : (,8) 5- ,,,8 » من أجل كل عدد طبيعي 7 . 


صفحة 1 من 6 


1) أنشئ النقط ,8 ٠»‏ رء ,8 و ر,. 
02 أثبت أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 المثلثان: ,,,8, لوك و ,8 ,لمك متشابهان. 
8 تعرف متتالية (,+) ++ ,8ك لة من أجل كل عدد طبيعي +. 

أ*/ أثبت أن (,,) متتالية هندسية أساسها ؟. . 

ب*/ أكتب عبارة ,1 بدلالة 7. 

ج*/ نضع المجموع: ,)1+....+ ,)1+ 1+ ,1- 8». أحسب ,6 بدلالة 7 ثم أوجد © لصتا 
4) أ*/ حل في »0 المعادلة : 2 - ««و4- :3 

ب*/ ليكن (4) المستقيم العمودي على المستقيم(,4,8)في النقطةي4. 

*جد قيم العدد الطبيعي 7 التي من اجلها تكون النقطة ,8 تنتمي إلى المستقيم (4). 











التمرين الثالث: ( 05 نقاط) 
1) نعتبر في مجموعة الاعداد المركبة [|المعادلة ذات المجهول 2 : 
7-0+ج32+ ج32- ج 000 بد فو يمن افق الحدة المر كب نت 
أ*/ بين أن المعادلة ( 17) تكافئ المعادلة ٠:‏ 47-0 > |لا+) 
ب*/ حل في [] المعادلة (127) . 
62 في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( «: : 0)» نعتبر النقط 4, 0,8 و «7 لواحقها 
على الترتيب :1- - ,رج »+ 2+70/3 - وجء 5 1 


أ*/ عين قيم العدد الطبيعي 7 حتى يكون '(,2- م2) عددا حقيقيا سالبا . 
000 )48 . 





3( أ*#/أكتب العدد © - على الشكل الأسي» : ثم استنتج أن النقطة 4 صورة 77 بتحويل نقطي يطلب تعيينه. 


0 


0000111111ذظ0 )4 . 


4) ('1) مجموعة النقط 34 من المستوي لاحقتها > تحقق. ؟ أ1-203.6+ ج حيث / يمسح المجال |مم+ :0 | 
*/ عين قيسا للزاوية الموجهة ( 478/:/) » ثم استنتج مجموعة النقط ('1) . 

5) أ*/ عين قيمة العدد الحقيقي ن بحيث يكون : 0 - (01) بهم + 208 + 04- . 
ب*/ عين (8) مجموعة النقط 4 من المستوي حيث: 001- 31117 -/2871 + كلما 


ج*/ استنتج مجموعة نقط تقاطع (8) و(5). 


صفحة 2 من 6 








التمرين الرابع:( 07 نقاط) 
1) #الدالة العددية للمتغير الحقيقي ‏ المعرفة على المجال ]+:10 ب: “6 ع ( *«) 8 
أ*/, أدرس اتجاه تغير الدالة بم على المجال ]مم+:0[ . 
ب*/ استنتج أنه : إذا كان 1 > ,> 0 فإن )> لم)ء ف لكان دوفن 000 
© نعتبر الدالة العددية / للمتغير الحقيقي :د المعرفة على المجال ]0+:0[ كما يلي : 
اه “216+ 22-22)-() ل 


6 تتشسكلها الفسائى: فى بمناررى متنيوب إلى مجلم انه متجانس | أر,0,7). 


1 
7 دالة عددية معرفة على المجال [م+:0[ ب: 36- +6 - (2) 7 (,©) تمثيلها البياني (أنض الملحق) 
أ*/ أحسب (ع) /ر سنا و (+*)/ صمنا . 
ممدج نر مجيثخي 


ب*/ بين أنه من أجل كل :من المجال |مم+: 0[ : ]هزم <رم) /ء ثم احسب (1)' /. 
سل 


ج*/ شكل جدول تغيرات الدالة 'م على المجال |ه+:0] . 
3) أ*/ بين أن المعادلة: ()7-- "2[6+ 2-2) تقبل حلين 0 و/ حيث: 1.6- > 1.5 
و 0.6> نه 0.5 ٠‏ ثم استنتج أن المنحنى (,0) يقطع محور الفواصل في نقطتين . 
ب*/ أدرس وضعية المنحنى ( ,©) بالنسبة للمنحنى (,©). 
ج*/ بين ان المنحنى( ,0) يقبل مماسا ( '7) في النقطة التي فاصلتها 1 يطلب كتابة معادلته . 
44 أ*/ أرسم () و (,©) . (الملحق يعاد مع ورقة الإجابة) 
ب*/ :7 عدد حقيقي موجب تماما ء أوجد قيمة ‏ حتى تقبل المعادلة ( ) حلين متمايزين: 
(72) 7+ ”2+ > ) -(ع) 0 
5) أ*/ بين أنه من أجل كل : من المجال []م+:10: - 36- *+(6+ ب:ه- * + )- /4| (2)4-(4) 171 


1 


ب*/ ليكن العدد 2 من المجال [ 10:1 »2 
(2) 4 مساحة الحيز المستوي المحدد بالمنحنيين ( ,,'©) و (,©) و المستقيمين اللذين معادلتاهما : 


كك 1 و ]1ن . 
* استنتج (2) 4 (مقدرة بوحدة المساحة) 2 ثم احسب (4)2 ملا 1 


(مجمر 


انتهى الموضوع الأول 


صفحة 3 من 6 


الموضوع الثاني: 
التمرين الأول:( 04 نقاط ) 
الفضاء منسوب الى معلم متعامد متجانس | 0:1:7:6)» نعتبرالنقط ([3:1:0) م2 (1:2:0) 1 (3:2:1) 0 
+ي 2-2 - عر 





3 

و (0:0:70) 2 حيث , عدد حقيقي موجب ء ( 0) مستوي معرف ب: ' لاء (,0): /7-40+2- ١‏ 
بإؤدك ع 

1) أ*/ أحسب الجداء السلمي 84.80 ثم استنتج القيمتين المضبوطتين لكل من ©5[4/8م) و © 8/أ4إ510. 


ج*/ بين أن (2-:7)1:2 شعاع ناظمي للمستوي ( 480 ) ثم استنتج معادلة ديكارتية له . 
211+5 
6 





د*/ بين أن (47)07/ رباعي وجوه و أن حجمه : 1 | 


: ا 5 
ب*/ استنتج ان المستويين ('480 )و ( 0) متعامدان و أنهما متقاطعان وفق مستقيم [4) يطلب تعيين 
تمثيله الوسيطي. 


4. 


ج*/ أحسب (( 8:)0) 4 ثم استنتج بدلالة +7 المسافة بين النقطة 7 و المستقيم (4) 

6 لتكن ( ,5 ) مجموعة النقط (2 :2 :) من الفضاء التي تحقق: 9-0- 777+ ج27,1- * ج+ > بو+ عر 
أ*/ بين أنه من اجل عدد حقيقي + فان ( ,,5) سطح كرة يطلب تعيين مركزها ونصف قطرها . 
ب*/عين قيمة +7 حتى يكون المستوي [48)0 ) مماسا لسطح الكرة ( ,5 ). 

4) أكتب معادلة المستوي (2) الموازي تماما للمستوي ('4860) و يمس سطح الكرة ( ,,5). 


التمرين الثاني:( 04 نقاط ) 
أ*/ أثبت أنه إذا كانت الثنائية ( 7:1) من 12] حلا للمعادلة (8) فإن [4|11 > ( . 
ب*/ استنتج حلول المعادلة (8). 
2 ليكن 7 عددا طبيعيا غير معدوم » نضع :2+ ,5 - 04 و4+ 117 5 . 
أ*/ عين القيم الممكنة للقاسم المشترك الأكبر للعددين © و5 . 
ب *#/عين قيم العدد الطبيعي غير المعدوم 7 بحيث يكون: 2 - (2:5) 206001 . 
ج*/ استنتج قيم العدد الطبيعي غير المعدوم 7 بحيث يكون العددان © و 5 أوليان فيما بينهما. 
3 من أجل كل عدد طبيعي 7/7 » نضع : 2+ 502+77 - لم و 1172+157+4- 8 . 
ب*/ استنتج حسب قيم 77 القاسم المشترك الأكبر للعددين 4 و 8. 





صفحة 4 من 6 


التمرين الثالث: (05 نقاط ) 


3+ [در مزه 2 

اا 0 

2) في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس ([ 7: //: 0) » نعتبر النقطتين 4 و 8 ذات 
اللاحقتين: 1-7ح- رد و 3+2/+2- وج . 


أ*/ اكتب ,رج على الشكل الأسي . 





ب*/ بين أن: * 3(6/.+1) -- - » ثم استنتج الشكل الأسي للعدد م 2 . 


: 5 4 : 
ج*/هل توجد قيم للعدد الطبيعي 7 حتى تكون صورة العدد حت | تنتمي إلى المنصف الاول؟ 


4 


3 أ*/ أوجد لاحقة النقطة ' . صورة النقطة 8# بالدوران ”7 الذي مركزه النقطة 0 وزاويته *- 


ب*/ احسب مساحة الدائرة (/7) التي قطرها |' 88]. (مقدرة بوحدة المساحة ) 
ج*/ عين مجموعة النقط( ج2) 14 من المستوي حيث: (مع)ققة- (رع)ععة - | “(ىج- ) أعنة 


4 نضع: 705 - / (يرمزه إلى تركيب التحويلين "3ك و7 ). 
أ*/عين العبارة المركبة للتشابه المباشر ؟حيث يكون / تشابه مباشر مركزه 0 ونسبته 2 و زاويته 


ب*/ أوجد مساحة صورة الدائرة ( 2 ) بالتشابه المباشر ؟, (مقدرة بوحدة المساحة ). 

5) أ*/ إذا كان ' 14-(34) 5 ٠»‏ ما طبيعة المثلث ' 0111/1 ؟ 

ب*/عين مجموعة النقط 14 من المستوي التي يكون من أجلها : 0 - ٠41/١‏ 417/4 

التمرين الرابع: ( 07 نقاط ) 

نعتبر الدالة العددية / للمتغير الحقيقي ‏ المعرفة على [] ب: 7 م +1)ما+ م ير -(2) /ر 
و( االو سر ري د ا سوس ١‏ ْ د 


1) أ*/ تحقق أنه من أجل كل عدد حقيقي 2« :0+ 2) ملب 6+ ع« ح (2) كر 
ب */ احسب (8)ر حصنا »ع (2)/ تنا . 
ج*/ أدرس اتجاه تغير الدالة م ثم شكل جدول تغيراتها . 

602 أ*/ بين أن المنحنى ( ,"0))يقبل مستقيمين مقاربين (2) و ('2) معادلتاهما: 
م عد بر و 102+6+-- (ر عند هب و عند مه على الترتيب. 


ب*/ ادرس وضعية المنحنى( ,0) بالنسبة للمستقيمين المقاربين (2) و(25). 


صفحة 5 من 6 


ج*/ بين ان المستقيم (4) دو المعادلة 2000 1 هورامحور تناظر للمنحنى (,©). 
3 ارسم (ى)ء (ص) )2(٠‏ و(©) 
4( ليكن (١‏ م) المستقيم الذي معادلته : 0 ل 2ه 00 نمم - برا حيث ,م وسيط حقيقي. 
أ*/ بين أن جميع المستقيمات (,2) تشمل النقطة التابتة خط ,خط | . 
7 2 2 
ب”/ ناقش حسب قيم الوسيط ا لحقيقي ,7 عدد نقط تقاطع | لمستقيم (,,27) والمنحنى (,©). 


0 
5) نضع.: 42 (6- )-( 5 1 5 4(" 26+ 1)ما] - ,1 2 7 عدد طبيعي غير معدوم 
0 


هد 2/حما 
أ*/ فسر هندسيا العدد 7 و احسب العدد ,7. 
جا ابد بين أن: 2 > >0 
0 عين اتجاه تغير المتتالية( ,7) ثم استنتج أنها متقاربة. 
6) باستعمال : غ1 > ( 12)1+1 » من أجل كل ]+:0[ ج ا 
ع+ قل. مآ 
ب4سما+]- ره “2+2 | >,7/+0>1 
ع+ 2/ل. م[ 


أ*/ استنتج أن : 
ب#/ اعط حصرا للعدد 000 04 


اند 
الموضوع الثاني 
بالتوفيق في امتحان شهادة البكالوريا 


صفحة 6 من 6 


الاسم :......... 


القسم :........ ع ا ان اد ب تاي عد عاش ا 0 0 





|الإلتتق #رد. ددم دددد لا ل ا 0 






التمرين الأول:(04 نقاط) 
كتابة التمثيل الوسيطى [ 0): 1 وسيط حقيقي 


كت 








أي البد عمد لدودرينه ددم : (0) 
7 2 
غ- ج-]1 
2 +44- عر 
ع 111+ 2 ح ل 








إذن:التمثيل الوسيطي للمستقيم ( 4) هو 
1+ - ج 


*/ تبيان أن (4)و (/04) ليسا من نفس المستوي: 

سيم توجيه ( 4)» (3:1:2)' #شعاع توجيه (' 0) 

بماأن 2 فإن الشعاعين (1-:1:2) / و :/١)3:1:2(‏ 

غير مرتبطين خطيا » فيكون المستقيمان ([4) و ("4) 

إما ليسا من نفس المستوي و إما متقاطعان من نفس المستوي 

لتكن ( 2::) 7 نقطة تقاطع [4) و ("4) أي : 
(4...1+/2-3+- عر 

“نك (4,4): (3...)2++-1+,2- بر4نبحث عن الثناتية ('/,1) 
(3...)3+/1-2+ 4ح ج 


بجمع (1)و(3): --', وبتعويضها في (1) أو(3) 
- 
نجد, كدر الثشانية |2 إلا تحقق 2 
ومنه: (4) و( 4) ليسا من نفس المستوي 
ايجاد المعادلة الديكارتية للمستويين | م )د( م 
ويشملان (7:5-:4)4 و(ها-(4) و م [(' 4) 
تعيين معادلة المستوى [71]: م ) يشمل (7:5-:4) 
وموجه بالشعاعين (1-:1:2): شعاع توجيه (24) و 








(4-:2:8-) 2م حيث (2:1:1) ( نقطة من ([4) 
ليكن: (8:6:0) 7 شعاع ناظمي للمستوي ( م ) غير معدوم 
يا بكار بي | بجمع 0 د(دا 
نجد 0 -ع36- 67ومنه 25 - 0 نأخذ: 1- 5 نجد 2 <دع 
و0-© ومنه: (#7)0:1:2ناظمي ل0- 4+ 27+ (: ([2) 
()ء 4 معناه 0 - 10+0+ 7معناه 3-- 0 


ومنده: 3-0 ج2(:17+2) 





مان 2 (0:1:2) :و (15- بق :1 )7 غير 


مرتبطين خطيا وعليه يكون المستويان [4)و(10) متقاطعين 
1- 


0 خي 


وفق مستقيم (4). لدينا: لاع به: يم3-22- مر : زى) 
1ك 





0 -3- ج2+ :ر:(8) . 10-0 ج15- ر3- 11 : زص) 
0 -3-(2)112 +(222+3-)يكافئ 0 - .0 
المعادلة تقبل مالا نهاية من الحلول ومنه : (28)-(4) 


10-0+(15)112-(ه303-22 -| موب ا- إاايكافئ 0 - ع.0 


المعادلة تقبل مالا نهاية من الحلول ومنه : (2) -(4) 


نستنتج أن [8(01)45)-(4) 

إيجاد إحداثيات ' 4م المسقط العمودي ل 4 على 
المستوى (0): (2::د)/4 (ا-نان1 )وهم ناظمي ل( 0) 
و(4) غ: قرء يها أن 2 ,ج>- + رننا1 فإن ( 0) » 4 
وبالتالي ' 4 4 يوازي 
(5-'7:2+ 'برب4- «) أمم أي 








ل 0 آ_, 
11 يوجد لاع ع/ حيبت ني 11 اح لمم 


4-11-عن 4+ 11-< عن 
لانن يكافئ 7 ع حار (0)ءع'4 معنأه 
خ4-- 2-5ج 5+ --ج 


2-0-(5+ #)- (7- غ)+ (4+ 11)116 معناه -_- / 
5 2097 د 


بالتعويض عن قيمة »#نجد: | -<-----2--- 
لتعويض عن قب ات اد 4 


ب)استنتاج المسقط العمودي ل )١(‏ على المستوي_ (0): 
اك يط اااي ا ('84) 


اوس ع حد سب سم حم 





4) تعيين عة )1١(‏ حيث 0 - 118 ٠.‏ 1/4 
أ سن ع قطهو ]ا - 48 
ومركزها النقطة - :2 2 7 منتصف [ 248 ] 


























4 نقاط) 8-,4,5مء 35 التشابه المباا 1( 
) ( - من أجل كل عدد طبيعي 77: | شه دل 








1 37 
َ م4 ح وزاوبته تنح  -8‏ ور 
مركز ونسبته 5 وراوي 1 ا ( 1+ ج*/ نضع المجموع: ,/1+....-+ ,)1+ إلا+ ولا- ,20 
انشاء النقط ,2 »,2 » ,8 و 5 حساب 6 بدلالة 7 ثم إيجاد ,0 ذا : ,68 م.ح.م. هندسية 
| 4 - 8 4 - 8 ار 111 

(,) 5ح ,8 يكافئ لم 00 26 

د 7 مق ) | ]عد و 0 
4 2 


]1 
02 48 - رظي4 2 
































78 5- 8 معناه 6 ع 

١ 5 28 1 - ( 1‏ ومنة: قل 21 - ,© صلا 
1 ِ! 4) أ*/ نحل فى 1 (] المعادلة ٠‏ 2 - «د4- 0 
1- وظيكب - لم4 ْ ' 

(.8) 5ح ,8 معناه 27 *" لى رمع | (1) يكافى 2+ 32-477 يكافى [2]4 - +3 

المي - | ولوك 000 يكافئ [72[4- 732 يكافى |24 > ع 

0 د مقر ومنه: 2 +42 - :دء [اء 2 بالتعويض في المعادلة (1) نجد 

(.8) ىح ,8 معناه 2 ع # [32+1- ب« إذن: | لاج :(1)42+2:32+1 - 5 








7 01 





ب*/ تعيين قيم العدد الطبيعى 7 التى من اجلها تكون 
النقطة ,, تنتمى إلى المستقيم (5) : 

لدينا: (4) العمودي على (م8م4) في النقطةم4/ وكذلك 
ل ا 





اه 55 3 3 37 37 

اثبات أن المثلثين ,,,4,8/ و ررقي ,رف متشابهان من | © معد + لس - ررقم ,ظيةق].. 
ا 

أجل كل عدد طبيعى 7 : تنه 
(,8) فى - قا معناه 8 مر 








جم 
0١‏ 
ا 
0 
حص 
1 
0 
| 
ل 
جم 
3 
2 
| 
- 








و26 - ,8,8 2,4 ١‏ (ء + ء بما أن: 








يكافئ /37-2+4 يكافئ 2 - 3-4 

ومنه قيم 71 هي 462 - 7 ء. [اءع'/ 

(05 نقاط) 

*/نبين أن المعادلة ( 7) تكافئ0- |17 2-42 الا 6 








1 بو لومت : 
6 1م 0 و -- ا 
كلف اإظبك ‏ 2 إإظبك 
موق ولو همق ) -| ...2,5,2 اسم 0 4 زو ررق ) 


1 
بظمل - 42 












0 
2 





1-15 


لدينا: 7-0+ 32+ 32- ج ...(85) 


فإن المثلتين,,3/ لوك و يب تلب كلو 4م متشابهان دكت - 1 00000 0 3 
حُ بكاف -:(0)- - 000 
) ضلعان و زاوية محصوره ة بينهما )ومنه: ٍ- قد 0 3 2 و تدعا فئْ() 57 42 28 12 42 4 


0 | 0 ْ يكافئ0)-<7+ 37+ 32- 2 
اثنات أ.* متتالشيك لدسبيكة أسيا لاي : م ١‏ 4 

*/ بات ن (,::) متتالية هندسية أساسها +.: نعرف ب ] نحل فى ١‏ ]المعادلة () : 

متتالية ( ,»)ب ,..8 8ح ,/: من أجل كل عدد طبيعي 77. (8)تكافئ 0-(7+ 42- )1+ ج) 
0 


1 ولو,ظ ‏ سكا . من.. تتالدة هندسية أ ' ' 0 
2 م م ومنده: (,1) متتالية هددسيهة اساسها يكافئ0- (77/+ ج7-4ج)(1+ ج) يكافئء 0 -(7+ ج4- )1+ ج) 
1 





/ 1--<ج 
7 و حدها الاول ,ظل,8- ىنا يكافئ 00 5 1 (3) -12-- 1 


ب*/ كتابة عبارة /7 بدلالة 71: ْ 






























































ومنه ٠:‏ | 31 +2: :3 -1-1:2 - ل 
1 2)أ*/تعيين قيم العدد الطبيعى 7 حتى _يكون العدد المركب 


ا ,ج2) عددا حقيقيا سالبا: لدينا 
"( :3ل + 3) - "(1+ زذل. + 2) - "(رعج- رجا 


ومنه 6 20/3("6) - "لمكن ) 
'(رج- وج) عددا حقيقيا سالبا معناه: 





ج22 + م ح '(, ج - م )318 ومنه ا م 


إذن /: 6+/1-12, 

ب*/3 ٠‏ طبيعة المثلثش_ 80 

73 3-13 - يج 0 46 

3- 3+3 د |رع- رج|- قف 

3 - قل نض |- |مع-مج|- 860 

بما ان :460-70- 479 ب المثلث 486 متقايس والأصلام 











4040 











كتابة العدد ©*-4- على الشكل الأسى 
6 ره 
0 ليل _- 0 _ قله +1-2- _ كك 
1 0 0 


مر 0 رصمب سي 

المميزة: . تأمقلل - 00 عسل معنا( ج- ات دمج رج 
40 ره 

معناه النقطة م صورة النقطة زر بالتشابه المباشر الذي 

مركزه امعد رموه ترود رع 

تعيين مركز ونصف قطر الدائرة المحيطة بالمثلث )© م 


5 42 نه 











06 2 كذ أه رس ممه 


26 رره 


ليا 








3 11 +2 - (02:08©) 
اذن المثلث (6007 4 قائم في ') ومنه مركز الدائرة المحيطة 
5 ل 3 ر[0) ل هو الئة لة ]1 .وى ٠‏ الوتر | (47] 


لاحقتيا لذت دييطة كدت ب 
00 2 1 


4 */ تعيين قيس للزاوية الموجهة قمت) : 


لدينا : لاع 14 2+2( ,)قل - (1:48) 














استنتاج (:1) مجموعة النقط ( ج) 11 حيث : 





6 2/52 -1+ ع معناه (,2- وج)/- ,2- ج 
معناه ١48‏ / - /47/ 






ومنه :من أجل / يمسح المجال [ه+:0] المجموعة 1( 
هي نصقف مستفيم مبدؤوه النقطة ل وشعاع نوجيهه 472 


لتحننه ور ل قن 1 

5 ) أ*/تعيين قيمة العدد ح حيث 0 - (01ن + 208 + 04 
0 - عبن + 208 + 4 

معناه النقطة 0 هي مرجح الجملة ((ه:1(,)8:2(,)2-:4)) 





و برك د 430 _ر 
ا ا 
بم+17+2- يكافئ 1+0 ومنه 3 دين 
و07 تزه 0 000 03 3 
لتكت تت | بلقي 
1+2 +1 


تعيين ( ) مجموعة النقط 11 من المستوى حيث : 
| /2- 2|811 > | لدطة- 1زهة+ تلم ا|... : 
(*)تكفى ١‏ 116+ 2|811 > | طللة+ 2018 - هلذا 
(*)تكافئ |28 > |[ طللة- قيقد + مره )ا 
(*)تكافئ ©4286 /1+2-3(03-)|تكافئ ©8 > 01/1 
ومنه مجموعة النقط () هي قرص مركزه النقطة ) 
ونصف قطره هو : 2.0/3 - 80 
8 استنتاج مجموعة نقط تقاطع القرص ( )و نصف 
المستقيم ( 48].: لدينا القرص ( #)مركزه © ونصف قطره 
3 - 80 )8 , 2/3 -46 معناه 4 تنتمى إلى القرص (8) 
وممصم القرص ( #) ونصف المستقيم (48] 


هو القطعة المستقيمة | 478] 

(07 نقاط) 
م معرفة على |00+:0[ ب 
دراسة اتجاه تغير الدالة 58 


كنك 0 8 
المجال |مم-+ :0] : 
الدالة بم قابلة للاشتقاق على إمد:0[: ©[ 2+ )- ()' 8 
بما ان 0<()'م فإن الدالة م متزايدة تماما على ]عم+:0| 


0 ]| استنتاج أنه : إذا كان 1> مد > 0 فق | م 00 


وإذا كان 1< فإن ]مما 
1 





إذا كان 1> >0 فإن 0 + و لدينا #متزايدة تماما 
: : 1 
على ]0:4[ , فبن | 1م >(2)؟ 
إذا كان 1<« فإن ل ولدينا 8 متزايدة تماما على 
ل 


4 فإن | )ع زم ؛ 


















خا حسلت (م) تيهنا د (ع) ينوا : 
معد - (د) تر صل ٠‏ معد - (ع) /ر هنا 
نبين آنه من أجل كل :: من المجال ]م+:10: 
]هلمم -رم) / ء ثم حساب (1)' /: 
الدالة "/ قابلة للاشتقاق على ]مم+:0[ دالتها المشتقة '/ : 


)ه-(م)م- ميك "مني (ع)ام/ 


2 
ومنه: 0-|4)م-(0 4 -(0)' / 
[للإ تشكيل جدول تغيرات الدالة / ا 


إشررة( /. وح + 1 0 





“رمتزايدة تماما على ]م+:1] ا اا 


#متناقصة تماما على [0:1] 


__لقاسل 
وين ل وين ل 


0 


1ح م 

3) أ*/نبين أن المعادلة: (:) /-- *2[6+ 7-2 )تقبل 
حلين 2 و0/ حيث: 7-16 >-1.5 و 0.6 > يم > 0.5 
)2 7- 26+ 2-22 تكافئ0- ( )71+ 26+ ةم 
تكافئ 0- ( + ) ثرء لدينا: 1.25 (0.5) “رء 074-» (0.6) / 
بما ان الدالة م مستمرة ومتناقصة تماما على | 0.5:0.6] 
0-(0.5) /<(0.6) / فان حسب مبرهنة القيم المتوسطة 
فإن المعادلة (+)/-- 2[65+«7-2) تقبل حل وحيد .نه 
حيث: 0.6 > نمه 0.5 , 0 (م) / 
لدينا: 0.60 (1.5) “رء 2044 (1.6) / 
بما ان الدالة “ر مستمرة ومتزايدة تماما على | 1.5:1.6] 
0>-(1.5) #<(1.6) ثر فان حسب مبرهنة القيم المتوسطة 
فإن المعادلة ()- 26+ 2-2م) تقبل حل وحيد / 
حيث: 1.6> 2 > 1.5 , 0-(6) / 

استنتاج أن (,0) يقطع محور الفواصل في نقطتين: 
بما ان المعادلة 0 -(+) / تقبل حلين بمو 6 فإن([,©6) 
يقطع محور الفواصل في نقطتين فاصلتيهما نه و / 


دراسة وضعية المنحنى | 





حا إصمر 








0 














©) بالنسبة للمنحنى (,0): 


[معرفة على ]0:4[ : م3- م “2+ ع2 2م )- () / ندرس إشارة الفرق *2[9+ 22- * تد) > (::) /-(8) / 


2<0+ع2-2ع من أجل كل إممد:م| ع 1 9 4 ىم 
ومنه : (:©) يقع فوق (,0) على المجال ]0:40[ 

نين ان المنحنى ( ج ) يقبل مماسا( '7) فى النقطة التى 
فاصلتها 1 يطلب كتابة معادلته : 

بماان الدالة ر قابلة للاشتقاق على |0م+:0] فإن تمثيلها [ )) 
يقبل عند كل نقطة فاصلتها من إمم+:0| مماسا 

)7 زاح نح)ز!)' رك :زا م- (1) :0ح زا" / 
ومنه: م-- (ر:(7) 


4) أ*/ رسم ( 6,(7): 


تقبل المعادلة (8) 
حلين متمايزين: 
لدينا 77 وسيط حقيقي 








6) 


[7١77 7 +26" +7)7[ 


لخ 
ع 
1 


المعادلة ()تكافئ 
(0) 7 زع) / 


إشارة 7 /: 


مص+ط ‏ 1 2 غم 0 0 
لانتل 

من أجل 1 -ح 7# المعادلة (8) تقبل حلا مضاعفا . 
ومنه: المعادلة (8) تقبل حلين متمايزين لما 

0+ نزت |0:1] 711 


5) أ*/ نبين أنه من أجل كل من المجال [0+ :0] : 


م- “وزم+ بيه- ١”‏ )- 4244| (1)-() 7 


1 4 (2) 5 -(م) ]ا 


الدالة. 24+ 2-2 مستمرة على ]مه+:10 فهي تقبل 
دوالا أصلية على [+:0[ 


لدينا: بن '(2 + ,2 


'©[2++2- 1م '6(6+ ي4- )0 
0 36- '©(6+ 44 - م - 2[6'44+ +2 - م 


1 


- )22-4 +6[+* - 6 





استنتاج (2) 4 مساحة الحيز المستوي المحدد ب(,0) 
و(©) و المستقيمين اللذين معادلتاهما/ - د و 2-1 
(مقدرة بوحدة المساحة) حيث [0:1[ ع1 : 


4 ()-() ا 4 ()7- 


-|)42-4+6(64-36 | 


() ]زمه 
- (2) 4 

- 7 -42+6(6 |) 4 

حسلد (4) 10,1 ' 


| “+(4+6- 22)- 36 | مبنا - (2) 4 سنا 


مر 


سس( الموضوع التي _) سه 
01 : :04 نقاض 


١ 8)1:2:0( » 4)3:1:0(‏ (3:2:1) 6 و (م:0 :0)ج]آ 
حساب 80 . 84 . (1:0-:24)2 , (2:0:1) 80 
لدينا : 4 - (1)0+(1-)0+(2)2 -84:80 

*/ استنتاج القيمتين المضبوطتين ل 005[4/80© و 
8للامزى: سينا عهالاممه|86||هه| - 82.86 











كس 4 ©8408 
7 5 كلك ماهم 
لدينا: سلفاوم-1- “ع سرالها ورزه 

ومنه ٍ- © 8خصنة أو ِ_- )لكا رزو 


- © #لهاوم) 






ب*/ حساب مساحة المثلث 480, ولتكن حو ,5 





5 8 قامزو» 80 » م 0 
ج/ نبين أن (2-:71)1:2 شعاع ناظمى للمستوي (480) : 
بما أن 0- (2)1-(2)0+(80-1)2 70 وكذلك 
0-(2)0-(1-)2+(1)2- 84 ١م‏ 
فإن (2-:7)1:2 شعاع ناظمي للمستوي [461) 
/ استنتاج معادلة_ديكارتية للمستوي 4500): 
لدينا 0- 24+ ج2- :2 + : (48600) 
(عظماء 4تكافئ 0 - 7 + 2 + 3 تكافئ 5- - 0 

ومنه:. 5-0 ج2- بر2+:<: ([4800) 

تبيان أن (48007 رباعى وجوه: 


7 
<0 











لدينا 5-0-م,2ة-(0+2)0 أي 2 د مم إذن: (©8م)ء ,7 
2 
لأن 77 عدد حقيقي موجب ومنه: (48)001 رباعي وجوه 


جم رباعى الوجوه (178)1 هو ٠‏ ا 17 





نبين ان 


1 
لدينا / وس - معو لأء ((عضمارط) ل-/هو الارتفاع 


5+ سة _ |5- م2-| 
بت حتت 8 ل ): م 
3 4 + 4 + [1/. ) 1 3 

1. 3 . 271 +5 _ 4 +5 


6 ار 0 


2) أ*/ نبين أن (0) هو المستوي المحوري لقطعة المستقيم 


| 48 معادلته الديكارتية __ + +2 :هناك عدة طرق منها 











ومنهكه 11 


“إحدائيات (0: :2 7منتصف | 48 |تحقق 


ن التمثيل الوسيطي ل 
(©)والشماج (هبا-ب2) 77 عمودي على شعاعي توجيهه 
(1:2:0) أبو (5-:4-:2-) : ومنه ( 0)مستوي محوري ل[ 48 
*/تعيين_معادلة (0): لدينا 








(6...)1 2-2 مر 
“لك (قريه): (12--0+28ه حدم :(0) من (1) نجد: بم5-- ج 
(3....يه5- ج 
يكافئ 2 - #بالتعويض في (1) نجد: م +إ| حك |2-2- » 
ومنه: 2-2 - :د- م نعوض قيمة 6و في (2) نجد: 
| - ]دح )و 3- ومنه 0 و+ع2- 


ومنه معادلة ( 0)هي: 0 -5+ 2 + 41- 
*/بطريقة آخرى: (0) يشمل | 2:2:0 | 7منتصف | 48] 


و(2:1:0-) 48 شعاع ناظمي له والتمثيل الوسيطي يحقق 

3 + 2-: (0)ومنه المستوي المحوري لقطعة_المستقيم كم 

استنتاج ان المستويين ( 480 )و (0) متعامدان وهما 

بماآن 2-0-.0+(2+2.0-).1- 48م فإن (0) 
و(480)متعامدان فهما متقاطعان وفق مستقيم (4) . 


اعد - الوسيطى للمستقيم ([2): 


1+ 23-22 -5 -0... 











نبين أن النقطة (7 لا تنتمي الى المستوي (0ظ4) 9 7 .--217+5 + 0 بطرح (2) من (1) نجد: 








0 -10- 5-2 نضع 17> 2 (1 وسيط حقيقي ) نجد 











2 
لد تع ير 
هي ال ل 0 
5 2 5 1 ور جع نح د بر 4 :زز4) 
2 5 
1 - 2 
ج*/ حساب [(0): 7 ثم استنتاج بدلالة 77 المسافة بين 
واذلة _ 5+(400+2)0| 
ام :1 ) 0 
ٍْ 3 ل 7 -((2:)2) 
بماأن (0)و (480) متعامدان فإن حسب مبرهنة فيثاغورس 


[(48): 0 
ومذف: . 145+ 807 + 1672ل | 5 7 


4 
ياد أند نين ين كلد عدن كر ع 5 
يطلب تعيين مركزها ونصف قطرها: 

لدينا: 9-0- راج 2-271 ج+ ةنر تير 
ومنه : 9- (74- )+2 + 8 إذن: [, ؟9) سطح 
كرة مركزها النقطة (10)0:0:120 و نصف قطرها 3 - /. 
الإتعيين 7حتى يكون المستوي (0 18 ) مماسا لسطح 
الكرة [,.ى). (©886)مماس لسطح الكرة (, ى)يعني 














271 + 5 





1( ههه أي أن: 3 - ومنه : 2 -711 


0 11 العواز فى تمباها المستوى تماما للمستوى (486) 


0 لدينا: 0 - 4 + ج2 -:2 +ع : (م) 








المستوي (8)مماس ل( ؟) يعني : 


3 ات - (( م): م) »أي 9-|4 +4 
ومنه : 4-13 ارك - هه المستوي (400) 
إذن : 0 - 13+ 2ج - 27 + : (رم) 





0425 نقاط) 

1)أ*رإثبات أن :[4]11 - بر 2- برك- ها8(...1) 

2 - «ر5- 11 يكافئ 2+ +1[1- 5 ومنه [2]11-- بردكأي 

أي[20]11 - ر5 ومنه : [4]11 - مر 

ب*/استنتاج حلول المعادلة (6): 
[4]11- بر معناه 4+ 116- بر مع 
عم (8) نجد :2+ /5- 1 

: إلاكء 6 /(5+ 4:56 + 1)114- 5 


مين القيم السكنة ل (زيع 2000 - 1 ه) 000 - 4 : 





م »نعوض قيمة 











2ح بن و4 +117- 5 » * لا ,7 

2 22-55-20 + :557 ع (4 + 17 1)ذ-(2 + 1)57 1 ع زذ- م1 1 
ومنه : ,/4 إذن : [1:2) - ,2ع 4 . 
ب*/تعيين قيم العدد الطبيعى غير المعدوم :7 بحيث يكون: 

20010 )8:8( - 2 لدينا‎ ١: 2072)8:( - 2 

معناه 2 يقسم 06 و2 يقسم / معناه 2 يقسم 20 - / 
أي 2 يقسم (2+ م4-2)57+ ,11 وبالتالي 2 يقسم 7 . 
ومنه 7 عدد زوجي يكتب من الشكل :* [ كب / يم2-, 
ج*] استنتاج قيم العدد الطبيعى غير المعدوم 7 بحيث يكون 
العددان 4 و 5 أوليان فيما بينهما: من السؤال السابق 
من أجل 2 - (5:ه) 2500 قيم ,,: * لكين / بم2-, 
ومنه : قيم 7حيث 1 - (:4) 7007 هي : (آء يه /1+يم2- , 
:| 3اكانين أن العدد (1+-6) يقسم كل من العددين 4 و 8 
2 - ىم و 1105+1508+4- ش, لأاء 7,1 
(1+م)ه-(0+1()5+2)- 4م ؛(1+)7- (4+ 017+ 7)- 1 
ومنه : (1+ 7) يقسم كل من العددين 4 و 8 

استنتا- 7 القاسم المشترك الأكبر للعددين 

م و 2. 

(طبه) عم 2 (ا+ م )- (زا+ «)ط 1+ «)م)مممم - (8بم) معمم 
ومنه نميز حالتين : 














م.م 
٠‏ 46 








الحالة 1:إذا كان 2 - (0:52) 20001 معناه * لاء ينه //20 - 7 
نجد : 2 +41 - 1(2+ 21 ) -(2001)4:8 
الحالة 2:إذا كان 1 - (4:5) 2001 معناه [آج02 /1+يم2 - (, 








نجد : 2 + م2 -1+1(1+ 22 ) - (20017)4:8 





(1+03...1- رجز+ ج2 58 
المعاد 
2-])- - وه رج( 0-6 انا كم 


2 


الأولى في( - )نجد 
بجمع ('1) و (2): (30-1/ .د روقل وده 1-20 


(2). 0 ترج يد 








بالتعويض في (1') نجد : 1+ 2+10/3 - وج 
رج على الشكل د 
أمزقل +) د قة و 
7 2 ل[ ايج 


ومنة: 5 أءزقل +1) - م م 






































استندتا- الشكل الأسى للعدد , 2 ّ 


و - ار 7 


ومنه : 12 +(3/ +2)1/ - رج 
ج*/تعيين قيم للعدد الطبيعى 7 حتى تكون صورة العدد 














6 تنتمى إلى المنصف الأول إن وجدت : 
4 
معناه جرح + 4 | 58 لدينا : 3 1+7/3("6) - ا 
4 2 2 
أي : 121 2ك 8 215 ووه سا شان ح. ع1 
3 م2 4 3 


أي 3- 4-126 4 - (12:4) 00م 4لا تقسم 3 ومنه 
المعادلة لا تقبل حلول اذن لايوجد قيم ل ,, تحقق المطلوب . 
3) أ*/إيجاد لاحقة النقطة ' 8 صورة النقطة 8 بالدوران 


7# الذى مركزه النقطة 0 وزاويته “4 
ا الست ىم 





عبارة الدوران # من الشكل ٠‏ 62 م6-'ج 
2 ه(3/.+2)1/.- 12 و(3/+2)1/؟ ‏ مح ع6 مرج 
و رك 


5 
ب*/حساب مساحة الدائرة () التى قطرها /88] :لدينا 
ا ا الي ور 
2 2 2 





ومنة : .عر ح ك5 


تعيين مجموعة النقط ( ج) 14 من المستوي حيث: 


(.معاققة- (رع)عتة - ْ) و ) أنه أي أن 








+ -(مج2- )عن ومندم + 5- (رج- ج)عنة 
تفسيرها : ء 114+ ح - ( 811 :16) 
12 


ومنه مجموعة النقط هي المستقيم (08) ماعدا النقطة م8 . 


د*إتعيين ع5 لاحقة النقطة) حتى يكون الرباعي '80' 47 
فد لطر 


(و >- و )38 -(.م ج- وا لمكت إيه- [88:84) 


00 











+2 - (21)يقة - (3+ 3/-2- 1-1)عتة - | 88:84 


ومنه نجد : 








)8 8:8 48(- +4 - 


66 7ح سنك 7-1 . 
يكفي أن نبين :818-20 معناه : , 9 ومنه 22-1+7 
ار 


بطريقة اخرى :لدينا وك 








برج معناه فلو 8 متناظرتان ' 


بالنسبة لمحور الفواصل ولدينا : (1-:3ل + 8')2 و(1-:4)1 
أي : 8ر4 لهما نفس الترتيب معناه ينتميان إلى المستقيم 
معادلته 1-ح ررس موازي لمحور الفواصل ومنه نجد ٠:‏ 


1+7- رمح عمج . 


*/ إيجاد > لاحقة مركز ثقل المستطيل ')8' 7 

وات حي ا و ة 73 3+1+7ل4+207+ 1 ' 
4 / 2 4 / 
تعيين العبارة المركبة_للتشابه المباشر '3 حيث يكون 





٠ 40 ٠ ٠ 0 2‏ 40 7 
/ تشابه مباشر مركزه (0)ونسبته 2 و زاويته _ : وم - تر 
ى تشابه مباشر مركزه 0 ونسبته + وزاويته 6 أي 7/05 
تشابه مباشر مركزه 


7 72 : 7 
ومنه ٠‏ 2 - / و[2]-----0 أي [2]- 0 


7 
0 ونسبته © وزاويته 0 


ومنه عبارة التشابه 5 هي ٠‏ 22 26 -'2 ونكتب 22 - '2 

ب*/إيجاد مساحة صورة الدائرة ( / ) بالتشابه المباشر '5. : 

مساحة صورة الدائرة (/) هي ' 5 حيث :110 ولح وع|- 'و 

5 1”/ إذا كان '11-(5)11 »إيجاد_طبيعة المثلث ' 01/11/1. 
5 


ج2 وو" 7 ومنه : 7 معناه +2 - دوية 
2 


34 








معناه > 2 + - - [011:01175) 2-2 أى |22 > 2 
2 2 71 








ب*/تعيين مجموعة النقط 134 من المستوي التى يكون من 

أجلها : 0ح للق ١‏ 47/1 : (يع- ع) للق 10+ (- 41 

و (رع- ")الك أي (ر>- ج4012 ومنه(1:2+1- ج2) للك 

١ 4111- 0‏ 474 معناه0- (1+ 2:2 )(1+ «)+ (1- ج1()2- د) 
معناه 0 -2 + 37+ 

مجموعة النقط المطلوبة هي مستقيم معادلته 0 -2+ 3+ 2. 

أ (07 نقاط ) 

التحقق أنه من أجل كل عدد حقيقى 2 

70+ 2) ماج م+ هد زم / 






ا 
م م-عر- 3*0 1+2 )صل+ 6- 2ح () / 
6 


أ م2 إصا+ همد عب - لاسا 2+ 7 )+ م ير- 


حساب النهايات_ «مب - (ج) “يسنا » ممد - () عر صنا 


ج*/ دراسة اتجاه تغير الدالة “ر : 
)2 -)2- 
الدالة / قابلة للاشتقاق على [) -- 


2 ال 0 




















0 اعسات 2 [72554ج0ب] معاد اك 1-6 





الدالة ر متزايدة تماما على معد :2ح صل+ 8 
الدالة 7 متتاقصية تماما على | مصاع ويم] 
- كيل جدول تشكيل جدول تغيراتها : 


0 
7 222 





وت ل 
ال ا يس 
مل فق رلك 3 مم 
2 أ*/ نبين أن ( .0)يقبل مستقيمين مقاربين (2) و (/2) 


معادلتاهما: 6ح نر و 102+6+ -- (( عند مم+ 


وعند 0 على الترتيب: بما أن 


0 -1ما- 2 ** 1+26)ما سنا -] (ه- 





1] 6) 0) 


ممدج عر 


0-[جما-(0>“تم 2 )ما] وجا - 0 () رإأسض 

فإن: (7)مستقيم مقارب ل (,©)) عند + 

و ('2)مستقيم مقارب ل (,0)) عند 6- 

دراسة وضعية المنحنى ( ,0) بالنسبة ل () و (/2) 

لدينا: [2-9-م1+2) ماح (ه- )- () / 

1 5م22 +1 معناه 1081-0 < | 3م12 )ما 

ومنه: 0< (4- :)- (+) ير إذن(,0)يقع فوق م.م(2) 

لدينا: 2-[-*7م+ 2 )ما - (2ما+ 6+ د-)-(<) / 

2+2 معناه 12 <[10)2+630-0 ومنه 

0< (2صا+ع+ ب )- () م إذن (,0)يقع فوق م.م ( 7) 
من أجل كل عدد حقيقي 6 

ج* نبين أن ١‏ لمستقيه (4) ذو المعادلة 0 1 

هو محور تناظر للمنحنى (,0): 

من أجل كل #ر من []: عمد |2 من لل لدينا 








112 


(-م2+2م1) لز مزعب |2 1 

(*) م (2-0م+ 2)ما+ هب هي - 
ومنه: 11 :(4) محور تناظرللمنحنى (,0) 
زكاء (ط) )2(٠‏ و( ). 


المستقيمات[.,7) تشمل النقطة الثابتة 


رخاس م : على تتلبى رب موب رز زرض) 
2 2 72 7 





حيث ,7 وسيط حقيقي. 


لل بغار |,, -- 7 1711 - بر معنأه 


2 
ود مقط شط د معناه 
2 2 
12 102 . دن 
للح م او 0 درك ويه بين سياه 





) و المنحنى (,0) : 
المستقيم ,2 يدور حول النقطة الثابتة كا | 


إذا كان 72-1 فإن ( ,2) هو( 7) لاتوجد نقط تقاطع 


تقاطع المستقيم ( ,,7 


إذا كان 1-- 7 فإن (,,7) هو (' 
إذا كان 0)- 777 فإن (,,(1) هو 1010/2 - 1001 


إذا كان |1:1-| © 77 فإنه لاتوجد نقط تقاطع 

إذا كان |1-,ه | 77 فإنه توجد نقطة تقاطع واحدة 

إذا كان دمدبااء 71 فإنه توجد نقطة تقاطع واحدة 

5) أ*/ التفسير الهندسيى العدد /. هومساحة الحيز المستوي 
المحدد بالمنحنى ( ,0) والمستقيم المقارب ( 7) والمستقيمين 
اللديم معادلتيهما 6+ 2/.م[ - 201 6+ 3/. م[ - 1 


1 
حساب العدد ,7: 406( 12)1+16] > ,1 بالمكاملة بالتجزئة 
0 


م) لاتوجد نقط تقاطع 
( لاتوجد نقط 








بوضع: ( 1+16)ما- (6)», ل (6)'/ 
1<(" 


لاه 3 أ[ +)ما طاح ,7 


1 
]ا - (غ1) م 








1 1 
6ل 1 ما - ا 16 +1)ما ع1 | - 


4-1ها- ,|( غ1 +1)سا+ غ-( ع +1)ما ]| - 


ب" نبين أن 2ه1> ,1 >0: لدينا عرو(" :+ 1)ما] - ,/ 
0 


1[ > >0 معناه 1>2د1>272 سد 006 0( 
1 > 






ومنه: > 16+ " “امه اذن 122[ > ,0-17 
0 
تعيين اتجاه تغير لمتتالية |,/|أثم اسة ستنتاج أنها متقاربة: 


ْ 0>” >1 


ج31 043 أي إن 237 503 يرون باستعمال:_ ,رء ( 2 + )مز »من اجل كل ]-ه+:0[ء ا 


1+ ” )ما > +11١‏ ”)مز > 0 * []ء و أى أ - 
5 )10 > 6 ادن أن :4 م1 +1- سن (-2 م2 ا > 7+ 7 >0 


1 


د + ما 


7 ا +11 ْ ٠‏ فو فو ٌ 
10+ داه 6ه 1+ ا كد 2 ان غ[ > ( + 1) مآ “من اجل كل أم+بةاء 8 


,> ,>0 ومنه: المتتالية(,1) متناقصة تماما على* 20 | لدينا: 0 < 3*1 1+2 بوضع: [* 2627 +1- لز نجد: 


بما ان [,1) محدودة من الاسفل بالصفر((172>  )0>7‏ 811 "1[>263* 7 0>10]1+26 وبالتالي 

ومتناقصة تماما فإنها متقاربة نحو الصفر 01 يه 3 < 4 (ص و ع )ها 3 >( 
تعيين الجناد د المتتالية|,1)ذ استنتاء انها ثم استنتاج أنها متقاربة: ع+د2/.ما 0 2+6/.ما 0 

(1...)1> غ1 >0 


ِ عد ةما 
ا بضرب أطراف المتباينة (1)في "لانجد أومنه: 4ما+]-عه* 5 م2 | > + />4سا+1->0 


1 > “>0 ه+د2/م[ 


7 - 7+1 - ا 4 > 7+1 > عد ٠/3‏ صا 
ير > 0-6 3 1+ ار >> 1 لب 551 اذن: 4 ون[ +1- 03 ووه ا > 0>7+7 
[1+ 0 0ه > [1+ 00 )ها > 0 5 لا ,7 اي ان 6+ ١/2‏ مآ 


هاج ")ما > ين 5-0 نستنتج أن ب*/ اعطاءحصرا للعدد 0 7 
0 0 


6 3/. ص[ 
| 00 4+ 1- عه !* “263 | >0>1+71 
,7 > ,>0 ومنه: المتتالية|,7) متناقصة تماما على* | 55 
عد3 م[ دتمم[ 


بماان 8 محدودة من الاسفل بالصفر( [102> 0>7) 5-6 0 ل (-ا وج ا 
ومتناقصة تماما فإنها متقاربة نحو الصفر مد2/.ما عد2/.ما 


4+ > 7+ 01ومنه 4و 6-3 0>71+7 





- 


00 
4 


2 





الجمهورية الجحزائرية الديمقراطية الشعبية 


وزارة التربية الوطنية مديرية التربية لولاية غرداية 
المقاطعة رقم: 01 دورة ماي 2017 
امتحان البكالوريا التجريي الشعبة: علوم تجريبية 
اختبار في مادة الرياضيات المدة: 03 ساعات ونصف 
على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين 
ا موضوع الأول 


التمرين الأول: (04 نقاط) 
في معلم متعامد و متجانس [2/: تر :00:7) للفضاء نعتبر النقاط : (24)0:0:2 » (82)0:4:0 و (0)2:0:0 
1) اكتب معادلة ديكارتية للمستوي (4800 ) ؛ ثم احسب بُعد النقطة 0 عن المستوي (00) . 
2 اكتب معادلة ديكارتية للمستوي (2) الذي يشمل 4 و العمودي على (200) . 
اكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم () تقاطع المستويين (80م) و (2) . 
4 ماذا يمل المستقيم (4) في المثلث )2 4 . 


حر 
5) بين أن الجملة: +4 -4 ح در 4 حيث 18 © + هي تمثيل وسيطي للمستقيم ( ©) المتوسط المار من 8 في المثلث 4600 . 
+ -<ج2 
ع َ 5007 : 8 4 5 
6) بيّن أن إحدائيات 7م نقطة تقاطع المستقيمين (ه)د امح [ 22 ). 


7 بيّن أن النقطة يم هي المسقط العمودي للنقطة © على المستوي ( ©2860 ) . 
8 احسب من جديد بُعد النقطة () عن المستوي ( )47 ) . 
التمرين الثانى: (05نقاط ) 
2-57 ح 1/7 + يبهد 
2-17--1/2+ين 
2( المستوي منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس | (3: 0:24) . 
لك  َ‏ نتطتان لاحقتاها: #2 حارج 2-223 ح بورج 


أ. أكتب هركت و ورك على الشكل الأسي. 


2016 
َ 2 ي21 
نالفي اذاه معتلت | 


1) عين العددين المُكبين به و © حيث: ! حيث 09 مرافق 2ه و ©/ مرافق / 


47 
ة 
ج. عين قيم العدد الطبيعي 77 حيث يكون متشلا | سيب 
7 
' 7 لدي | 
4 غذة مركب صرةة 4 جين 2927 عو كد يوك وين كحت 2 م 
7 بد2 دج 


أ. عبر هندسياعن طويلة 7 بدلالة ل“ و أاانا م استنتج [1) مجموعة النقط أ// حى يكون 3-1 2 أرسم الجموعة زك). 
بد كير كدسوعاعة عمدة 2 بدلالة 41/0 و 81/1 ؛ استنتج [/) مجموعة النقاط /]!/ حيث يكون ‏ > تخيليا صرفاء أرسم المجموعة [#). 


ج. أحسب لاحقة كل من © و (1 نقطتي تقاطع (كار (7). 
د. عين مع التبرير طبيعة الرباعي (1.) 19 ل . 
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التمرين الغالث: (5,5 نقاط) 
فقو ندال لديف .اعرف عل 1-1 8 بالدستور: |1 +36 2|صا 2 -2 +ع ع (عد) /ر 
2 


[ ,© المنحنى الممثل للدالة كر في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس ( ثر :0:3) . خذ م1 - مأ 


؟ لعفم اد دا ععدنا وال ان 0 واستنتج المستقيم المقارب للمنحنى ( م0 . 

ادرس تغيرات الدالة ى وأنشئ جدول تغيراتما. 

أحسب إحداثيات نقطتي تقاطع [م,0) مع المستقيم (4) ذي المعادلة > ح رو . 

بين أن المنحنى ( م©) يقبل مماسا (37) معامل توجيهه 3- وأكتب معادلته. 

أحسب (1-)2/ و (0)ي/ء أرسم المماس (2) والمنحى [م0) . 
6 »افق بوباننا رسي انين الوسوطك لفق رزوي ده وها سول امازل 77وسدمتك ر ب ) أن . 

.2 نعتبر الدالة العددية / للمتغير الحقيقي ‏ المعرفة على ]مم+:0] بالعبارة: (2+1)ما(1 + 2) +2 - (عد)م1 
1. بيّن أن الدالة / أصلية على المجال ]ممبيى] للدالة: (212)2+1 جز : /. 


ذخ ها لح صا 


3 
2 انحسب بالستتمتر للربع للسلحة ير للخيّر للستوي المحدد بلحي [,©) وللماس ('7) وللستقيمين ذو لمعادلتين كه ون 





1. نعتبر الدالة العددية ي المعرفة على 1-4 8 كما يلي: لمهم طب + -0)ء 


1. أثبت أنه من أحل كل عدد حقيقي 23 يختلف عن ع يحون لديا : _ 0 و (داء -( -1-اع 
2 استنتج أن ('1) المنحن الممثل للدالة © يقبل محور تناظر يطلب تعيين معادلته. 
3 أثبت أن (د)/ر ح () م على مجال يطلب تعيينه. 
ق. امعفب تضاف ر ]انافاس (١‏ 6 ) + ارميونر 7 -وشيى المعل المدائق» 
التمرين الرابع: (5,5 نقاط) 


3 1 
نعتبر المتتالية العددية ( ,,14) لمعرفة ب 2 > ,84 ومن اجل كل عدد طبيعي غير معدوم 72 , جد +1),»- 2700 
1 برهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 77 . | جد+1 )ماه .+ | دج إصاح | +1 |هد- ننه 
1 1 1 1 1 1 1 
لكك 3 


1 
5 كي اديب --- ١‏ استسام ىن ادمح ديحت جإديته كه ري 
ل او ال و ل لآ الاي اي من 


2 
ع سل 
اعتمادا على النتيجة التالية: من أجل كل عدد حقيقى موجب 27 ) د >( +1201 > 2ت بن 
بين أنه من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 77 : ركد ك ,انها ك 237 ,5 


42 
22 مهلج ىر 


5. ) بين أن المتتالية ( ,,4) متزايدة تماما. 
نن) نقيل التعيحة التالية: " إذا كانت متتاليتان ( ,") و (,10) متقاربتان حيث 1١ ١‏ > ,نالا : من أجل كل عدد طبيعى 77 فإك ,17 112[ > ,7لا كلا 
5 11 11 


غلها أن( :14) معقارية خضو :العدد 7ه بين أن : 1 > 1 و1 > ل » ثم استنتج حصرا للعدد 7 . 
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الموضوع الثاني 
التمرين الأول: ( 05 نقاط) 
1) برهن أن الدوران م ذو الزاوية يبه و المركز 40 ذو اللاحقة 60 هو التحويل النقطي في المستوي المركب الذي يرفق بكل نقطة / ذات 
اللاحقة ج النقطة '//7 ذات اللاحقة 'ج حيث: (ه -ج) “أ ح راج ' 
2 المستوي الممكب منسوب إلى المعلم المتعامد والمتجانس المباشر . ( (1: 20 :0) » الوحدة البيانية #برت1 
نعتبر التحويل النقطي "7 في هذا المستوي والذي يرفق بكل نقطة 14 ذات اللاحقة : النقطة "74 ذات اللاحقة 'ج حيث: 
47 +4 + ج: -<ج2 
أ. عين اللاحقة 62 للنقطة 49 حيث 60 -(7)60. 
بين أله .فى أجل كل هذه مركي + لذيدا: [ لاب ج )1ه تباج 
ج. استنتج طبيعة التحويل ”7 وعناصره المميّزة. 
13 ك4 وَ 8# نقطتان لاحقتاهها: 27 - 4 ع- رج 623 + 4 ح وج 
أ. عين لاحقتي النقطتين '0 4 وَ '8 صورقٍ 4 5 8 على الترتيب بالتحويل'7 . 
ب. علم النقط 'لر» 'ء كر» 8 3 42 في المستوي المركب. 
4 نسمي مر » 2270 3 يي لواحق النقط » 211 27 3 © على الترتيب منتصفات للقطع المستقيمة: [8'ه]» ['88] ['مك] 3 [8'.4] 
على الترتيب. 
أ. أحسب ورء 227 و ني ثم علم النقط مء 14 » 27 وَ 0) في نفس المعلم السابق. 
ب. برهن أن المستقيمين ('4/2/) و ( 6277) متعامدان. 
1-7 


- 8-ه 
71 -- 11 7 -- [7آ 








ج. بينأن: اي ثم استنتج طبيعة الرباعي ل) 7/1/1712 . 
التمرين الثاني: ( 4,5 نقاط) 
الفضاء منسوب إلى معلم متعامد ومتجانس :تبه 
1. نعتبر المستوي (2) الذي يشمل النقطة (2:1:1 -)8 والشعاع (5-:72)2:1 ناظم له» والمستوي ('2) ذو المعادلة: 0 -10- ج + بر +26 
أ. برهن أن المستويين (2) و ('2) متعامدان. 
ب. برهن أن المستويين (2) و ('2) متقاطعان وفق المستقيم () الذي يشمل النقطة (3:1:3)© و الموجّه بالشعاع (1:2:0-)/] 
ج. احسب المسافة بين النقطة ([4)3:1:2 والمستقيم ([) . 
2 نعتبر من أجل كل عدد حقيقي + النقطة(24:3 +21 - 3) 1/4 من الفضاء . 
أ. عبر عن المسافة 7/4 بدلالة 4. 
ب. 2 الدالة العددية للمتغير الحقيقي + معرّفة على 8[ كما يلي : 47/4 ح ():/ 
أدرس اتحاه تغير الدالة 7/2 واستنتج من جديد المسافة بين النقطة 4 و المستقيم (2) . 


التمرين الثالث: ( 4,5نقاط ) 
> الدالة العددية المعرفة على امجال |ممب:2 ل كما يلي: (2++*)ما-ع - (عد)اع 
(0©) تمثيلها البياني في المستوي المدسوب إلى معلم متعمد ومتجانس | ثر::0) الشكل المقابل... 


1( أحسب (1-)ع 2 وبقراءة بيانية » حدد انحاه تغير الدالة + 
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02 
3 
4 
5 
6 
7 


نعتبر المتتالية العددية ( ,,14) المعرفة على ]1 كما يلي: 3 ح نه 3 (0,7)م - ," 
أعد رسم المنحني (0)) على ورقتك المليمترية وضع على حامل محور الفواصل الحدود:» نم2 » ,20 ر/ة 1/3 (لا يطلب حساب الحدود) 


بين أن المتتالية ( ,20) متناقصة. 

استنتج أن المتتالية ( ,,30) متقاربة ثم أحسب تحايتها. 

نعتبر المتتالية ( ,,ا) المعرفة على 81[ كما يلي: المعرّفة ب 0 - 100 ومن اجل كل عدد طبيعي غير معدوم 270 
)2 3 )...2 3 )20 3 م2 صا ح م1 


ب. أستنتج: )2 4 #)..)2 4 )2 4 0) متا 


التمرين الرابع: (06نقاط ( 


.1 


2 
3 


.]11 


.[ 
2 





1 
لتكن ل الدالة المعرفة على انمجال ]مم+:1[ بالدستور: - تند صا > (:ه) / 6 المنحنى الممثّل للدالة كر وَ (:1) 
أدرس ووضح النهايات للدالة كر عند 1 وعند 0© -+ . 
“(ءد م1) + 1 


)د صل)ءد 0 ل 1 


اه من أجل كل عدد حقيقي 20 حيث 321 لدينا: 
أدرس اتحاه تغير الدالة كر ثم أنشئع جدول تغيراتهما. 
أحسب [د صآ -(<) ]| حطق[ » قدم تفسيرا هندسيا للنتيجة. 
مملجس ر 

دعن للنائينات للضيعى ار ) المارة بالمبدأ 62 ؛ ليكن 0 عدد حقيقي من امجال إعد: ا[ 
بعرم أن المماس 7" الحم ©)عند النقطة ذات الفاصلة © عر بمبدأ الإحداثيات إذا و فقط إذا كان 0 ح ( )"7ه -( 0 
برهن س 70 للمنحى (ر م يمر بمبدا ال و 
لتكن بي الدالة المعرفة على المجال ]مم+:1 [ بالدستور: (عد) ' كرد - (عد) /ر ح (عد) 8 
برهن أنه على المجال |إصد:1] المعادلتين 0 -(+«)م و0 -1-+ م[- “( ص1) - (« صل) هما نفس الحلول. 
لتكن الدالة 44 ذات المتغير الحقيقي # والمعرفة على 8[ ©بالدستور: 1- 2 - 22 - 25 ح ( )0 

. ادرس تغيرات الدالة 824 وأنشيع جدول تغيراتها. 

5 بين أن الدالة 14 تنعدم مرة واحدة فقط على 18[ ©. 

ج. استنتج وجود ماس وحيد للمنحنى ,© يمر بالمبدا 0 . 

د أثبت أن الحل الوحيد © للمعادلة © - ()ة يحقق: 1,54 > يه > 1,853 . 





٠ :‏ د 1 
هم. استنتج أن معادلة المماس ل 07 المار من المبدأ 22 5 _ 0 - 7 . 
الإنشاء والدراسة البيانية 
أنشئ ه المماس ل( مر 3) والمتحنيين ('1) و( م ©). يعطى ما يلى: 1,8 نح يهم و 6,26 بح كن 


تعر فنة حقيقى #790رافق قراءة يياتية أؤرس سعيليب قيم العدد الحقيقي 77» عدد حلول المعادلة 7110 ح (عد) كر الي تنتمي إلى ا مجال 
|1110 
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الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية 
مديرية التربية لولاية غررداية 
حل نموذجي للامتحان الأبيض لشهادة بكالوريا التعليم الثانوي 
ماي 2017 
المقاطعة الأولى: مادة الرياضيات (شعبة علوم تجريبية) الموضوع الأول. 


سد 
صر الإجاد 
ْ 01-0 
التمرين الأول: 04 نقاط لكك 
1) معادلة للمستوي (:486): 0 - 4 -ج2 + نر +216 
المسافة بين © و (24/260) هي: - ((عهه):0)0 


62 معادلة ديكارتية للمستوي (5): 0 -:23 -ير 4 نقاط 





41 -< 
3 تمئيلا وسيطيا للمستقيم [4) تقاطع المستويين (8600) و (2) . 0 مع 79 حم 
0 


4) (2)هو العمود النازل من 4 في المثلث 4/67 . 


5) التحقق من أن إحدائيات كلا من النقطتين 8 و (1:0:1) 7 منتصف القطعة |4607 /] تحققان الجملة. 0,255 








6) إحداثيات 7/ نقطة تقاطع المستقيمي: (هى)و )2 مي :ل 4 م( 


0” 9 


6 (عظماء ع و 098 يعمد(ع8م) . 05 0 
8 - 8 - (( 0)0:)48 ك0 


مجزأة 
0,5 
0,5 
0,5 
0,5 
-- 
ع د 

التمرين الثاني: 05 نقطة 

0,5 


0,25+--5 






2016 2016 
2 1 504 ل 5 00 2/2 
ْ 0 


2 ش 
2 متشلة | تي ا 2 مع 27 أي 72-8#4,. 
8 


0,5 


0,5 

5 نقاط 

7/7 لمر #ج هه ْ 

ال 0 0ه 
ار 

1 -©| معناه 824 - 424 مجموعة النقط هي محور القطعة المستقيمة | 428/] + رسم(27) 

ب( [18:11) - ('م)عنه 


22 +2 + ههم) 2 


جع ل 0 -[ 618:14 


9ح '(م معناه مع 2ح / 
8 عو ل(/ : للم عع /// 


مجموعة النقط هي دائرة قطرها| 4/8/]| باستثناء النقطتين 4 و 8 + رسم (7) 


3 1 عٍِ 9 ع‎ 3 ٠. ١ 
ىَ “/ةآء 67م معناه 7 -(م أو 27 ح(رىم أي ا‎ - [1 


وبالتالي: د 
د) (807 4 مربعا ( مع التعليل) 
التمرين الثالث: 5, 5 نقطة 
7 0000 1 
0 مصعدحز ) م21 - 2 - (ند)مر بسنا . للمنحني ( , ©) مستقيم مقارب معادلته سدور 0,255 


سيم 


2 ص حرع)ر صظا و 


ممسمجار 


دزو طب | للعتقاطر_ خط إرن, 23) حصنا - (عع)ر حصنا 


1 +بع21 2+1 مهلدجسسر 
“ر تقبل الاشتقاق على 1-!-م باعتبارها مجموع دوال تقبل الاشتقاق على 7 ١-1-1‏ 
2 2 


4 21-3 
١ ]1ح‎ ّ 
/"( 2+1 2+1 


كر متزايدة تماما على اعخالين 


2] 4 [5 


1 مناقصة قاما على لجال | 3: 


3 (ع)ير يكافئ 1-|1+«2|ما يكا 


دم ده 
2 


إحداثيات نقطبي التقاطع: لك 


4 3--(ع«)'ير يكافى 0 يقبل نماصا وانجدا مله 23 
معادلة للمماس ('7) : 2 +32 ح- مر 
65 1-(1-ار و2 -(0)/ر 
6 7 + مد ح (6ز)ت/ حلولها هي فواصل نقط تقاطع( م © 
مع المستقيمات التي معادلتها 217 ح را 


مناقشة: 

إذا كان 2 > 772 فإن للمعادلة حلين مختلفين في الإشارة. 

إذا كان 2 ع 72 فإن للمعادلة حلين احدهما معدوم والأخر 

سالب تمام. 

إذا كان 2 < 772 فإن للمعادلة حلين متمايزين سالبين تماما. 

11- 1. من أج لكل عد من |مم+:0]» (22+1)م21 -(د)"7 


2 20112 ماه - 5) - “2 | 2262 + زع ) ر_ر | - 211  )-31+‏ )ير ] 1 ح- لمر 


111- 1. من أ لس 
من أجل كل 3 ا1-!-م م 0 1 





3 («)م - 7- مه )ا لبد - + 


4( (:1) ينطبق على ( 6( في المجال مد | . ولإتمام رسم 00 نأخذ نظير الجزء المرسوم بالنسبة للمستقيم 


ذو المعادلة 2 د بر 


3 
من أجل 1 ح 277 الخ ك0 5-5 
نفرض أن 0 < ,2 محققة إلى غاية الرتبة 72 . ( فرضية التراجع) 


لدينا: 0 < مه 0<[ لد +1 ).4 أي 0 < رررعة ( استنتاج التراجع) 


ما ع ره مآ محققة ( بداية التراجع) 


+1 )م | 111 ]م - ,14 مط[ محققة إلى غاية 


الرتبة 78 . ( فرضية التراجع) 
جح +1 )طاح ,» ما- [ لد +1 ). صل ح بوره صا 


]1 ما + 1 ما +... + 1 ما + 0 مآ - 
000 0 2 2 


استنتاج التراجع) 


0 1 
|) من أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 277 لك 1 )ا متزايدة تماما. 


ممدج ىر 6 ممعبجد ىر 


5 1 
ب) /صاح صا حمنا 2-[:22-,5)سة 3 1ح ,كى صظا وبالتالي 1 > 1ه[ > 





الجمهورية الجزائرية الديمقراطية الشعبية 
وزارة التربية الوطنية 
مديرية التربية لولاية غرداية 
حل نموذجي للامتحان الأبيض لشهادة بكالوريا التعليم الثانوي 
ماي 2017 
المقاطعة الأولى: مادة الرياضيات (شعبة علوم تجريبية) الموضوع الثاني. 


عناصر الإجابة 


التمرين الأول: 05 نقاط 


1117© - رره) . 0 35 
1) '74 -(74) و 42 عع 7/4 معناه ٠| - 9 ' .١‏ 
( (7)04 3 (4ي '(دة 5 ٍ 1 075 


4 


ُ 


مه 


013 


ع 
٠‏ 
جر 


2 أ) لدينا يه +4 دى: دن أي نه دم . 
ب) إثبات أن (2-47ج)2 - ماج . 


ج) طبيعة 7: 7 دوران مركزه النقطة(20)4,2 والزاوية حي . 


32*05 


3 أ) 2ه +م درج و 2د رج. 


4) أ) منتصفات القطع: ,2 + 5 - ,مر »21+77 م, »23+37 دم 3 1-7دن. 


2< 5 
07/5 


ب) إثبات أن(م'م) يعامد(2020))» لدينا: ال د ال بيك للزاوية[ م '7/:8©). | 40.25 
0 


ج) إثبات أن: - 4-7 وأن 4-4-1 ٠‏ ينتج ب - ( 5117:1/16) و 1140 - 3477 وَأن 075 
7 - 171 


1 - 7 

(20(//)2177) وَ وم - 127ز ينتج أن الرباعي 117700 مر بع. 
التمرين الثاني: 4.5 نقطة 

1)) المستوي(مص) يعامد ("م) لأن 0 - "م.م حيث (72)2:1:1. 075 
ب) بما أن (م) يعامد ("2) فإن المستويين متقاطعان وفق مستقيم؛ وبما أن ("صم)(م)ء © وأن 
0 - مو 0 - "م فإن (ى) مستقيم التقاطع. 
ج) المسافة: بد 1- ((2)بم) 22 +((0)نم) 22ل -((ه) :م)ك . 
12+ 52ل - لل . 
ا آِ -()" فإن الدالة # متزايدة تماما على المجال ]مه+:0] ومناقصة تماما 
على المجال [0:م[ 
النقطة 34 تمسح المستقيم (هم)ءإذن المسافة .هب 1-(7)0-((0)4:)8. 


بنش 
٠‏ كح 
آل 
ع 
اك 


حت 
حم 


- 
ف 


آل 


كع 
7 


ب 
ل 
ب 


التمرين الثالث»٠‏ 5 .4 نقطة 
1- - (1-).» الدالة وم متناقصة تماما على [1-:2-[ ومتزايدة تماما على 
]+ :1-]. 








3) نبرهن بالتراجع أنه من أجل كل عدد طبيعي 7: 1- < ,رلا. 
بداية التراجع: من أجل 0 - + لدينا: 1- < 3 ح ,نه الخاصية محققة. 
فرضية التراجع: نفرض أن 1- < ,- محققة إلى غاية الرتبة م 
برهان التراجع: نبين أن 1- < 1+م 
لدينا من الفرضية 1- < , وبما أن 6 متزايدة تماما على ]مه+ :1-] فإن 1- < (ربنل) 9 أي 
اح تك رونا 
4( إثبات أن المتتالية (ررره) متناقصة: من أجل كل 7 من 3: 0 < (2 + ,,20) م[ - جح ررلة - 1 ورلا 
لأن 1- ح ررنا. 
5) المتتالية (,,ن) متقاربة كونها متناقصة ومحدودة من الأسفل (1- < ,بل) 
النهاية: 1 - ,ىر ذا ومنه 0 - (2 + 1)م][ أي 1- -ح 1 ومنه 1- ت ,ينا دا 
6)) إثبات أن ,به - 3 ح ,م : 
لدينا من أجل كل عدد طبيعي (2 + ,,لة) 12 - ,رلا > 1ج أي 1 ربلا - يبلا - (2 + ررلة) 2[ ومنة 
وبل - 3 جح ربلا - ولا 7 (ببلا - _يرلة) + ٠٠١0‏ + (ولة - 11ة) + (إلة - 0لة) جح ررتا 
ب) استنتاج النهاية: لدينا 4م - (2)675م]! > ((2 + _,نه ... (2 + ين)(2 + و/)) سلا . 


7) 1) + - (ممم صسنا » مه- ح ()م ورنز. مع التوضيح 


اماف من 2 1 
2 حبداب المشقة خشكا ص ررين / بعة كتحدي مخموهة قائلية الاشتقاق 


)1 
3) الدالة م متزايدة تماما على ]مه+ :1[» 
جدول تغيراتها في المقابل. 


3 تغيرات الدالة ن: مه+ ح (©6) ونا ٠‏ مه- > (2)6ة «تال. 
لدينا (1 -ع)(1 +غ3) - 1 ع2 - 32 -ح (ع)'//ه إذن :»ه مناقصة تماما على المجال |1 2-] 





ب) إثبات ان الدالة يه تنعدم عند قيمة واحدة فقط. بتطبيق مبرهنة القيم المتوسطة على المجال 


]+ :1] وهي سالبة تماما على المجال [1:م»-[. 

ج) بما المعادلة 0 - (6),: تقبل حلا وحيدا على 18 أي المعادلة 0 - )”د - (#)م تقبل حلا 
وحيدا إذن يوجد مماس واحد ل (6) يمر من المبدأ 0. 

د) المعادلة 0 - (6)/: تقبل حلا وحيدا » على 12 وبما أن 

1.968<10>4- 2 (1.84):؟<(1)1.83 فإن 1.84 > » > 1.83. 

ه) بما أن حل المعادلة 0 - ()ن هو » فإن حل المعادلة 0 - (0)2 هو 6م ح عر ومنه معادلة 
المماس(.,7) المار من المبدأ من الشكل د د بن 

111( 3 إنشاء -- 0 0 0000 00 


| مع المستقيم ذو المعادلة ح رن نمير ا الآتية. " 
إذا كان 10701 رمه | ع .م المعادلة مزمج - ()م تقبل حلا واحدا على المجال ]10 :11. 
+ إذا كان | اد كلك" اع 2 المعادلة :رمم - (#)م تقبل حلين متمايزين على المجال ]10 :11. 
+ إذا كان 0 - مر المعادلة ممم - (2)م تقبل حلا مضاعفا على المجال ]1:10[ هو ©م. 
+ إذا كان أم+د حك 2 المعادلة مروب: - (#) ملا تقبل حلولا على المجال ]10 :11[. 
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